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Par    s  E  B.    LE     CLERC. 


A      PARIS, 

Chei    Jean    Jombert,  prés    des   Aui^uftins, 
à  limage  Noilrc-Damc7  /     ^XjMjî^ 

M.     D  ce  X  C. 

AVEC   PRIVILEGE   BV    ROT. 


i 


CE  Traite  de  Géométrie  efi  divisé  en  dix  Cha- 
pitres. 

JjC  I*  confie fjt  les  Déflnitions> 

Le  IL  établit  des  principes  que  f  appelle  Notions  ,  ^ 
qui  font  des  "jeritez,  e\'idswment  connues  par  elles- 
mêmes ,  OH  par  des  démonflrations  incçntehables» 

Le  III.  donne  la  pratique  des  Lignes  (fr  des  Angles  ^ 
ç^  fait  décrire  les  figures  des  Plans. 

Le  IV.  enfeigne  k  transfigurer  ces  mêmes  Plans , 
cefi  à  dire ,  a  leur  donner  de  nouvelles  figures  t 
fans  en  diminuer  ou  augmenter  le  contenu. 

Le  V'  apprend  a  les  divifer. 

Le  VI.  montre  comment  il  les  faut  affembler,  çfr 
comment  on  peut  les  augmenter  ou  diminuer  de  gran- 
deur,  félon  quelque  quantité propofée. 

Le  VII.  enfeigne  à  les  mefurer. 

Le  VIII.  contient  la  Trigonométrie  oh  la  doUrine  des 
Triangles  par  le  calcul. 

Le  IX.  traite  des  Solides  ,  cr  particulièrement  dt 
leur  Toisé. 

Le  X-  enfin ,  donne  la  pratique  pour  le  Terrain  >  oii 
l'on  voit  Comme  on  levé  les  Plans ,  comme  en  les 
trace  ,  ç^  comme  on  mefure  les  dimentions  inac- 
çeffibles. 


ÈXTRAITDV  PRIFILEGE  W  ROf, 

PAr  Grâce  &  Privilège  du  Roy,  donné  à  Verfaiî- 
les  le  i6.  Juillet  1688.  &  fîgné  par  le  Roy  en  Ton 
Confcil ,  LE  Petit  ;  Il  eft  permis  au  Sieur  Se- 
baftien  le  Clerc ,  Défignateur  Se  Graveur  ordinaire 
du  Roy  ,  de  faire  imprimer  ,  vendre  ,  Se  diftribuer 
par  tel  Imprimeur  ou  Libraire  qu'il  voudra  choifir, 
un  Livre  par  luy  eompofé ,  intitulé  Traité  de  Géo- 
métrie ,  pendant  le  temps  &  efpace  de  (îx  années 
entières  Se  confecutives  ,  à  compter  du  jour  que 
ledit  Livre  fera  achevé  d'imprimer  pour  la  première 
fois;  Avec  dcffences  à  toutes  perfonncs  ,  de  quel- 
que qualité  &  condition  qu'elles  foient  ,  de  con- 
trefaire ou  faire  contrefaire  ledit  Livre ,  à  peine  dé 
deux  mille  livres  d'amende ,  confifcation  des  exem- 
plaires contrefiits ,  Se  de  tous  dépens ,  dommages  Se 
interefts ,  aind  qu'il  eft  plus  au  long  contenu  audic 
Privilège. 

Reaifiré  fur  le  Livre  de  la  Communauté  des  Im- 
primeurs ô"  Libraires  de  Paris  ,  le  19-  Février  ï6Sp, 
a  la  charge  t^ue  le  débit  dudtt  Livre  fera  fait  par  un 
Imprimeur  ou  Libraire ,  fmvant  l'Edita  Statuts  ,  & 
Reqlemens. 

J.  B.  COIGNARD  ,   Sindic. 

Et  ledit  Sieur  le  Clerc  a  cédé  fon  droit  du  prefent 
Privilège  à  Jean  Jombert ,  Marchand  Libraire  à  Pa- 
ris, pour  en  joiiir  fuivant  l'accord  fait  entr'eux. 

Achevé  £  imprimer -^our  la  première  fois  le 
zo.  Avril  i6so. 
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TRAITE' 

D  E 

GEOMETRIE. 


Chapitre     Premier. 

"DEFINITIONS. 

r.     De  laj(jeometrie» 

A  Gcometrie  eft  une  partie  des  Ma- 
thématiques qui  a  pour  objet  U 
quantité  qu'on  nomme  continue,  &: 
qui  eft  étendue  ou  en  longueur  feu- 
lement ,  ou  en  longueur  &  largeur , 
OU  en  longueur,  largeur  &  prorondeur  ;  cqs  trois 
elpeces  de  quantité  ayant  pour  termes ,  des  points , 
des  lignes  ^  des  furfaces. 

2.     Du   Point. 

Le  Point  eft  ce  qui  n'a  aucune  partie. 

3.     Ds    U    Ligne. 

La  Ligne  eft  une  longueur  fans  largeur. 

A 


\ 
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4.     De  lu  Ligne  droite* 

La  Ligne  droite  eft  celle  qui  eft  également  com- 
prife  entre  izs  extremitez  ,  ou  bien ,  c'eft  la  plus 
courte  qu'on  puifTe  mener  d'un  point  à  un  autre. 


5.     "De  la.  Ligne  courbe» 

La  Ligne  courbe  eft  inégalement  comprife  entre 
fes  extrémité?;. 


6,     jyes  Lignes  parallèles. 

Deux  Lignes   font  parallèles  ,   lor/qu'elles  s'ac- 
compagnent en  égale  diftance. 


7.     De  t An^e  lineaU 

L'Angle  lineal  eft  l'ouverture  de  deux  lignes  qui 
fe  joignent  à  un  point  en  s'inclinant  l'une  vers  l'au- 
tre, &   {en  ce  cas)  les  lignes  font  appellées  jambes. 

^infi ,  les  lignes  AB.CB.  font  les  jambes  de  l'Angle  ABÇ, 

8.   De  l'Angle  reBiligne ,  coHrbeligne  (jr  mixtili^e. 

L'Angle  eft  nommé  recSbiligne  fi  les  lignes  qui  le 
font  foric  droites  ,  courbelignc,  fi  elles  font  courbes, 
&:  mixtiligne ,  fi  une  des  lignes  eft  droite  &  l'autrç 
courbe. 
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^.  De  r  Angle  Droif ,  A'gn  &  Oh  tus* 

Si  une  ligne  droite  rencontrant  une  autre  liane 
droite,  fait  des  angles  égaux  de  part  &  d'aur'rc  , 
ces  angles  font  droits,  mais  {t^ellc  les  fait  inécraux  , 
îe  plus  ouvert  eft  obtus,  &:le  nibins  ouvert  eftaigu. 


^/c 


A.  Angle  (froit. 

B.  Angle  obtus. 

C.  An^le  aig'j. 


Il  fr.ttt  ohfer'ver  que  l'égalité  des  angles  ne  s'entend  pas  de 
Végal'.îé  des  lignes  mais  do  leurs  ou-vertures  ,  ^.  que  le  plus 
grand  .l'a^le  efi  ceiuy  i^u'i  cji  le  pin  cuver'  ^  au  contraire  , 
^  que  d^Hx  angles  font  égnux  / ,L  font  ouverts  également  qaoy 
que  leurs  jan-b?!!  [oient  inégales. 

10.    De  la  P erpendiculaîre. 

La  Perpendiculaire  efl:  une  ligne  droite  qui  tonii 
bc  ou  qui  s'élève  fur  une  autre  ligne  droite  faifant 
des  aneles  droits% 


h.     De  l'A'/i^li  alterne  ,  opposé ,  ç^  de  même  pan* 


fommet ,  mais  il  eft  de  même  part  que  l'angle  E  , 
èc  ics  angles  A ,  D ,  B  foiit  de  fuite. 


'Aij 
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12.   De  la  Surface. 

La  'Surface  çu  Superficie  eft  une  quantité  éten- 
due  en  longueur  &;  largeur  fans  épaiiîcur  ou  pro- 
fondeur. 

15.    De  la  Surface  plane, 

La  Surface  plane  ou  plate  &  qu'on  appelle  Plan, 
eft  celle  qui  eft  également  étendue  entre  Ces  extre- 
mitez ,  &  fur  laquelle  une  ligne  droite  peut  eftrc 
tirée  en  tous  fcns. 


14.    De  la  Surface  courbe. 

La  Surface  courbe  eft  appellée  convexe  fi  elle  eft 
ïeîevée ,  &;  concave  fi  elle  eft  creufe  &c  enfoncée. 


A.  SuiFace  convexe. 

B.  Surface   concave. 


15.    De  fajfiette  des  Plans. 

Un  Plan  eft  horifontal  &  de  niveau  s'il  eft  cou- 
ché comme  le  deftus  d'une  eau  calme  ,  vertical  Sc 
à  plomb  s'il  eft  drelïé  comme  un  mur  élevé  bien 
droit ,  finon  il  eft  incliné ,  penché  &;  en  talu. 

16,    Du  Terme. 
Le  Terme  eft  l'extrémité  d'une  quantité. 

Le  Point  efl  un  terme  de  la,  ligne ,  c^  la  ligne  efi  un  ternit 
de  la,  fufiîce  comme  la,  furface  efl  un  terme  du  corps-  La 
lane  commence  à  un  point ,  finit  h  un  autre  ;  "Et  lu  furface 
nfi  terminée  ou  d'une  feule  ligne  ou  de  plufieurs  ,  de  même  qm 
le  corps  efl  termitié  ou  d'une  feule  furface  eu  de  plufieurs. 
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18.    De  îa  Figure. 

La  fif^urc  d'an  Plan  ,  cfc  la  modification  de  ^z% 
termes  ou  extrcmitcz. 

r 

19.    De  la  Fiqure  rcB'd'Kme. 

La  fi,i7,ure  redliligne  cft  comporce  de  lignes  droi- 
tes qu'on  nomme  côcez.. 

20.   Des  PoliiTones. 

Toutes  figures  Planes  &  re^tilignes  font  nom- 
mées d'un  nom  gênerai,  Poligonc,  mais  chacune 
en  particulier  a  un  nom.  propre  tiré  du  nombre  de 
fcs  termes.    On  appelle 

Triangle  ou  Trigone ,  la  figure  de  3.  cotez,* 

Quadrilatère  ou  Tetragone  celle  de  4, 

Pentagone  celle  de  5. 

Exagone  celle  6. 

Epta?one  celle  de  7. 

Oétogone  celle  de  8. 

Eneagonc  celle  de  9. 

Docagone  celle  de  lo-.  \  / 

Ondccap-one  celle  d'ir.  \ 

Dodécagone  celle  de  12. 

o 
Vn  Trisingle  [e  d'flin^ue    d'un  autre  par  Ia  ciiff^rence  de 
fe$  angles  ou  de  fes  côuz. 

21.    Du  Triangle  reU angle. 

Le  Triangle  rectangle  eft  celuy  qui  a   un  angl^,, 
droit. 

2,2.    Dti  Triangle  ambligone. 

Le  Trian&le  amblicrone  ou  obtus-anele  eft  ccîuy 
cjm  a  un  angle  obtus. 

A   iij 
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25.  Dti  Triangle  oxiTOne, 
Le  Triangle  oxigone  a  les  t.iois  angles  aigus. 


24.   Dh  Triangle  équilateral. 
Le  Triangle  équilateral  a  fes  trois  cotez  égaux. 

25.    Dh  Triangle  ifocele. 
Le  Triangle  ifocele  a  feulement  deux  cotez  ésaux- 

z6.    Dh  Triangle  fcalene. 
Le  Triangle  fcalene  a  (qs  trois  cotez  inégaux. 


Tes  Tigure^  de  ejuatre  côtiz  reçoivent  auffi  des  denomîna-^ 
t'ions  particulières  de  la,  qualicé  de  leurs  angles  (^  du  raifort 
de  leurs  cotez. 

27.    Dh    (^'iarré. 

Le  Qoarré  cft  une  figure  de  quatre  cotez  égaux 
&  de  quatre  angles  droits. 

2S.  Dn  ReBangle, 

Le  Re6tanç;lc  ou  quatre  lona  a  (qs  an?Ics  droits 
^  feulement  i^cs  cotez  oppofez  égaux. 


P.  Rcaangîç, 
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19.   Dh  P arallelogramme* 

Le  Parallélogramme  a  fescôtcz  oppofez  parallèles, 

30.   Du  Rhombe. 

Le  Rhombe  ou  Lozanae  cil:  va\  paralîelocrrammc 
qui  a  (qs  quatre  côtcz  égaux  ,  mais  feulement  les 
angles  oppoi'ez  égaux  ,  deux  étant  obtus  6ç  les  deax 
autres  aigus. 

?i.   De  la  Diaq'onale, 

La  Irgne  A  C.  menée  d'un  angle  a,  fon  oppofé 
eîl  appellée  Diagonale. 


32.  Du  Tra-pez^e  régulier. 

Le  Trapèze  régulier  a  deux  cotez  égaux  &  les 
deux  autres  inégaux  mais  parallèles.  L'irregulicr  a 
fes  quatre  côtcz  inégaux. 

33.  De  la  Bafe. 

La  Bafc  eft  particulièrement  le  côté  fur  lequel  la 
figure  fc  repofe ,  comme  le  côté  B  C. 


.^c        ZL^ 


34.  Du  Cercle. 

Lc'CcrcTs  eft  un  Plan  terminé  d'une  feule  i;-    \ 
appcUéc  Citconterçnce ,  laquelle  cil  par  tout  égalc-.^ 

A  iiij 
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■laent  éloignée  d'un  point  qui  en  fait  le  milieu,  & 
qu'on  nomme  Centre. 

P^r  Cercle  on  er^tend  aujfi  quelquefois  la  feule  Circonfe-' 
rence  fumant  l'itf^ge  du  vulgaire. 

35.    Dft  Diamètre  e?"  du  Rayon. 

Toutes  lignes  droites  qui  palTent  par  le  centre 
du  Cercle  &  qui  Te  terminent  à  la  Circonférence , 
font  nommées  Diamètres  &;  leurs  moitiées  Rayong 
ou  Demidiametres. 


H  I  K.    Circonfsrcncç. 

D.  Centre. 

H  K.  Diamètre. 

D  I.  Rayon.. 


5<j.    Des  Degrez,  ^  A'finutes  ,  fécondes  ,  ^c. 

La  Circonférence  du  Cercle  fe  diyife  ordinaire^ 
ment  en  3<îo  parties  égales  ou  degrez,  &  far  con- 
fecjuent ,  la  demicirconference  en  180  ,  &  le  quart 
en  90.  Chaque  degré  fe  (oùdivife  en  60  minutes, 
chaque  minute  en  60  iccondes  ,  Se  chaque  féconde 
en  60  tierces ,  &c» 

37.  De  V^rc.  \(, 

L'Arc  eft  une   partie   de   la   Circonférence  d'un 

Cercle. 

38.    De  Ik  Corde. 

La  Corde  eft  une  ligne  droite  qui  joint  un  Arc 
par  fes  extremitez.  .^    ^ 

T.  Arc.  . 
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'        ^c).    De  In  mefnre  de  VArc  ç^  àe  î Ayide. 

Les  deçrrez  &   leurs   parties  font   la  mefure    de 
l'Arc,  &  l'Arc  eft  la  merure  de  l'Angle. 


"Par  exemple  ,  fupposé  que 
le  point  B  fait  le  Cintre  du 
Cercle  AC  D.  on  jugera  de 
Ia  graf.deur  de  l'Àtc  AC. 
parle  nombre  dej  dtgytx.  ^ 
des  minutes  qu'il  contient  % 
comme  on  juq^era,  de  l'ou- 
verture de  l'Angle  ABC. 
par  lu  grandeur  de  l'Arc 
AC. 


40.   De  la  lia-fte  Tan  (rente. 

La  ligne  Tangente  eft  celle  qui  touche  un  Cer-" 
cle  fans  le  couper,  &;  fans  le  pouvoir  couper  ou 
traverfer  même  eftant  continuée. 

41.   De  la  Sécante, 

La  Ligne  Sécante,  croife,  coupe  6c  traverfc  le 
Cercle. 


/<D 


41.  Dh  Demy  cercle^ 

Le  Demy  cercle  cfl  terminé  par  le  diamètre  &  U 
^emicirconfercnce. 
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-45.   De  la  Portioyi  de  Cercle. 

Si  on  coupe  un  Cercle  en  deux  inégalement  par 
une  ligne  droite,  les  parties  font  appeîlécs  Portions, 
ou  Segments. 

44.  Dii  SeUenr. 

Que  fi  un  Cercle  efl:  coupé  en  dû-ux  inégalement 
par  deux  rayons,  les  parties  font  dites  Secteurs. 


A 


A.  Grande  portioii. 

B.  Petite  portion. 

C.  Grand  Secteur. 

D.  Petit   Secteur. 


45.   De  rOvale. 

L'Ovale  efl:  un  Plan  borné  d'une  feule  ligne 
courbe  qui  fe  décrit  de  plufîeurs  centres  &  que  tous 
les  diamètres  divifent  en  deux  également. 

4(j.    De  VEliffe. 

L'Elipfe  efl:  auflîî  un  plan  terminé  d'une  ligne 
courbe,  mais  en  figure  d'oeuf,  &:  qu'un  feul  dia- 
mètre divife  en  deux  parties  égales. 


H.  Ovale, 
I.  Elipfe. 


47.  De  la  figure  régulière» 

la  figure  Reguliçrç  a  fçs  parties  oppofées  fenir 
fcUbles  &  égales. 
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48.    De  rirreguliere. 

La  figure  irreguliere  eft  compofée  d'angles  &  de 
cotez  inéfraux. 

49.    De  la  figtire  Equi angle, 

La  figure  Eq;>iiangïe  a  tous  Tes  angles  égaux ,  & 
deux  fiçTures  font  équiangles.  Ci  les  angles  de  l'une 
(  qiioy  qu'inégaux  entr'eux  }  font  égaux  aux  angles 
de  l'autre. 


y 


La  figure  C  eft   cquu  \ 

angle  à  la  figure  D.  \ 


50.   De  la  figure  Equilateraîe, 

La  figure  Equilaterale  a  tous  fes  cotez  égauTr. 

51     Des  figures  Concentriques. 

Les  figures  Concentriques  font  celles  qui  ont  un 
même  centre, 

5i.   Des  Excentriques, 

Les  Excentriques   dépendent  de  plufieurs  cen- 
tres. 
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53.    Des  Stiplsmems. 

Quand  un  parallélogramme  eft  divifé  en  quatre 
autres  par  un  point  de  fa  diagonale ,  les  deux  C  ,  & 
D  ,  que  la  diagonale  ne  coupe  pas ,  font  appeliez  Su- 
plements  ou  Compléments. 


rLA 


54.    Dpi  Gnomon. 

Gnomon  eft  la  différence  de  deux  Rectangles,, 
ou  bien  ,  c'eft  Texcez  d'un  Retftangle  par  deiîus  un 
autre  Rectangle  , les  deux  Redanglcs  ayant  un  anelç 
commun  &  une  même  diagonale^ 


F,  F.    Gnomon  , 
ou  I<]ulerc. 


55.    Des  parties  cory^muncs. 

Une  partie  eft  commune   lors  qu'elle  appartient 
•ipludcurs  quantitez. 


C       E       « 

Ô»  c\ue  le  triangle  G  H  I  eji  commun  aux  deux  triangles  G  1  Lt 


'Pr%r  ■  excTvph  >  on  d  t 
que  l'angle  ABC  qui 
appartient  au  recfangh 
DE  ,  tomme  a,:i  recir-n- 
irU-  A.C  y  e(i    commun  : 


G  l  F,  parce  qu'il  fait  partie  de  l'un  comme  il  fait  partie  4e 
l'autre.  Ce  triangle  GH  I  petit  aujfi  efire  appelle  iommun 
de  ce  qn' il  cjl joint  au  triangle  G  H  L  y  de  même  qu'au  trian^ 
gle  HlF. 

$6.   De  la  grandeur  d'une  quantité . 

Une  quantité  eft  dite  grande  ou  petite  par  la 
comparaifon  qu'on  en  fait  avec  une  autre  de  même 
ç/pcce. 
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57.    De  la  Raifon  de  deux  quatititez.l 

Qoand  on-compare  deux  quantitez  entr'clles,  ce 
que  Tune  eft:  à  l'égard  de  l'autre  eft  appelle  Raifon. 

Par  exemple ,  contparant  une  ligne  de  deux  piedi  à  une  dt 

5.  on  dit  que  la  raifon  de  l'une  à  l'autre  eft  de  7.  à  j.  Ou, 
i^ue  la,  première  eft  kl  a,  deuxième  en  rai[o7i  de  }  à  4.y< /^  «j-é^ 
f^iere  eft  de  trois  pieds  ^  U  deuxième  de  quatre. 

58.   Des  Termes  de  U  raifon. 

Les  Termes  de  la  Raifon  font  les  quantitez  com- 
parées. 

59.   Des  Termes  antécédents  (jr  confequents. 

Comparant  la  ligne  A  à  la  ligne  B  ,  la  licrne  A 
eft  le  terme  antécédent  &:  la  ligne  B  le  terme  con- 
fequent. 

A, . i 

]B  ; 1 1 < 

Co.   Des  Raïfons  femhlables  ç-r  égales. 

Deux  Raifons  font  femblables  &  égales ,  lors  qite 
les  termes  de  la  première  font  entr'eux  comme  les 
termes  de  la  féconde. 

La  raifon  d'A  à  B  eft  fembluble  ^  égale  à  celle  de  C  à  D  , 
^nrce  que  comme  z  eft  moitié  dû  ^  ,  }  eft  moitié  de  6. 

A,B.        C,  D. 
2,  4.         3>   ^' 
61.   Des  Termes  froportionnels. 
Si  deux  raifons  font  femblables  ,  leurs   terme* 
font  proportionnels. 

Par  exemple ,  4  e^lant  deux  tiers  de  6  ,  comme  i  font  deux 
tiers  de  3  ,  nous  difons  cfue  les  quatre  termes  ou  quantités,  x  ; 
3,4,6,  font  proportionnas. 
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61.   De  la  Proportion, 

La  Proportion  eft  un  rapport  de  Raifons» 

6^.   Des  Termes  de  la  Proportion, 

La  proportion  ne  peut  avoir  moins  de  trois 
termes. 

Lorfque  la  PreporHo»  n'a,  que  trois  terme!  >  celuy  du  miliei* 
ejî  pris  pur  deux ,  comme  fi  on  d:t  q^u'A  efi  à  Ji  ,  comme  B 
^  C.  X  À  4,  cemme  4^8. 

A,  B,  C. 

(54»    Des  Termes  moyens  c^  extrêmes» 

Dans  la  Proportion  de  trois  termes  ,  celuy  du 
milieu  eft  appelle  moyen  ^  les  deux  autres  extrêmes. 

(55.    Des  Termes  en  proportion  continptée. 

Les  Termes  font  continuellement  proportionnels, 
lors  que  ceux  du  milieu  font  pris  pour  antécédents 
5c  pour  confequcnrs. 

Comme  fi  on  dit  ^u'A  eji  à  B  y  ccm.ne  B  à  C ,  O^  B  à  C , 
comme  C  à  D. 

A,  B,  C,  D. 
2,    4,    8,   i5. 

6(3.   De  la  Raifon  doublée  çf      -plee. 

Lors  que  quatre  termes  font  continuellement  pro- 
portionnels le  premier  eft  en  raiîoa  doublée  avec  le 
troifiéme ,  &  en  raifon  triplée  avec  le  quatrième. 

C'eft  k  dire  qne  h  rn^fond'A  à  C ,  e'^  doubJe  de  celle 
d'A  à  B ,  (^  que  celle  d'A  'à  D  eft  triplée  de  lu  même  raifo» 
d'A  à  B, 

A,   B,  C,   D. 
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Cj.    De  la  Raifon  converfe'. 
La  Raifon  converfe ,  efl:  une  comparaifon  du  con- 
fequent  à  l'antécédent. 

Cemme  fi  la  raifon  d'A  à  B  ,  eJlantU  même  ^ue  de  C  k 
X>    on  infère  ^«e  B  eft  à  A»  comme  D  à  C. 

A,  B  i    C,  D. 

2î  4   j     4>   8' 
^8.  De  la  Raifon  alterne. 

La  raifon  alterne  ou  par  échange  efi:  celle  où  la 
comparaifon  fe  fait  du  confequent  au  confcquent  de 
même  que  de  l'antécédent  à  l'antécédent. 

Comme  fi  A  eflitnt 
à  C  ,  comme  B  àD  i 


^- 


-^-^ 


on  conclud  q^u  A  efi 
à  B ,  comme  C  a,  D. 


n 


<S$»   De  la  proportion  d'égalité. 

LaProportion  d'égalité  eft  un  rapport  des  termes 
extrêmes  d'une  fuite  de  raifons ,  on  bien ,  c'eft  un 
rapport  de  raifons  qui  refulte  de  quelque  cercle  de 
raifons  fembbbles. 

Comme  fi  après  avoir  comparé  G  à  H ,  comme  I  0  K  ;  ^ 
J  à  K  comme  L  à.  M  :  (^'  L  à  M  ^  cemme  2i  a  O  i  on  conclnd  , 
donc  N  efl  à  O  y  comme  G  à  H, 

GH.   IK.      LM.  NO.  Gi,H4. 

X4.    }tf.       48.    jio.  Ï3,K«î.         Ny,Oio; 

L  4,  M8. 

0«  hien  fi  y  ayant  même  raifon  d'A  0  B  ,  que  de  C  àD  ;  ^ 
de  B  à  Ei  que  de  D  à  F  ;  on  tire  cette  confct^uence  j  donc  A, 
ejl  à  Et  comme  C  ^  F, 


2i>^ 
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70.    De  la  Proportion  de  compojttioK. 

La  proportion  de  compofition  eft  celle  où  nous 
comparons  plufieurs  termes  pris  enfemble  à  pliifieurs 
autres  aufll  pris  enfemble  de  même  qu'un  feul  à  un 
feul  ,  OH  bien,  celle  où  la  comparaifon  fc  fait  de 
plufieurs  termes  à  un  feul  comme  de  pluiieurs  au- 
tres à  un  feul. 

Comme  fi  A  efiAnt  à  C  de  même  que  B  à  D  ,  ^  B  a  D 
comme  "E  à  T  ;  h  jus  tirons  cette  corifequence  que  Ls  trois  ter- 
mes Ai  B  ,  E  ,  pris  enfemble  ,  font  attx  trois  termes  C  ,D  ,F  , 
ftujfi  pris  enfetf'ble ,  comme  le  fui  E  an  feul  F. 

Ou  que  hs  trois  termes  A  ,  B  ,  E  pris  enfemble  ,  font  au 
feul  E  ,  comme  hs  troif  termes  C  ,  D  ,E ,  pris  aujft  enfemble  font 
OM  feul  F, 

A,  6.  C  ,  4'. 

B,  9.  D,  ^. 

E,  5.  F,    1. 

18.  iz. 

71.    De  la  Proportion  de  divijton. 

La  Proportion  de  divifion  eft  quand  dans  linc 
i'aifon  ainfi  que  dans  une  autre ,  l'exccz  de  l'antece- 
dent  par  defllis  le  confequent ,  eft  comparé  au  mê- 
me confequent. 

Comme  fi  A  B  e  fiant  à  B  E  en  même  ruifon  que  C  D  fit 
DF ,  on  concîud  que  A  E  efi  à  B  E,  comme  C  E  0  DF, 

A  î] B         C        F p 

m  ,i  ,  !        !  -i.  i  ■  .T~~1 

72.    Des  fiiTUres  femhlahUsi, 

Deux  figures  font  femblables  quand  elles  ont  les 
angles  égaux  de  les  cotez  proportionnels. 

C'efi  à  dire  que  deux  fi?u^es  font  fembUb'es  {  quoy 
qu'inégales  )  fi  les  angles  de  l  une  eftant  égaux  aux  ang  es  de 
l'antre,  leurs  cotez  font  en  mêmes  raifons, 

7h 
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75.    Des  termes  Homologues, 

Daiîs  les  figures  femblablcs ,  les  côcez  femblables 
font  dits  homologues.   Comme  les  cotez,  3  g^  4* 


74.   Des  tsrmss  réciproques» 

Deux  figures  ont  leurs  côtcz  réciproques,  fi  leurs 
cotez  (ont  proportionnels  dans  un  ordre  alternatif, 
ce(ha  dire ,  fi  les  comparant  alternativement  l'un  à 
l'autre ,  l'anteccdent  de  la  première  raifon ,  &  le  con- 
fequent  ds  la  féconde ,  fe  trouvent  dans  une  mêm^ 
fiaure. 


[■ 


^J      .     r     V     ■ — .—JG  X>L 


Tat  exemple ,  f:  A  B  eft  à  DV  ,  cofr.me  D  E  à  ^  Ci 
eu  fi  A  B  i  fi  fi  D  E  ,  comr^e  DF  à  AC  :  c?s  deux  r^bimi^ 
chs  B  C  ,  £  F  ,  font  dits  avoir  Is  cotez  réciproques. 

75.    Des  plans  cganx. 

Les  Plans  égaux  contiennent  également  &  peu^ 
Vent  eftre  femblables  &  di Semblables. 

y^T.   De  la  convenance  des  plans* 

On  d^t  que  deux  plans  conviennent  ,  lors  qu'é- 
tans  pofcz  l'un  fur  l'autre  ,  ils  ne  fc  furpalTent  ea 
^ucun  endroit,  les  cxtrcmitez  de  l'un,  fc  trouvant 
ptccifemcnt  fur  les  extremitez  de  l'autre. 

12 
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77.  De  la  hautenr  des  Plans. 

La  hauteur  d'un  plan,  eft  la  perpendiculaire  abaiA 
fée  du  fommec  à  la  bafe. 

^  ^  Ainji  lu  perpendiculaire 

AB   efi    Id    hauteur    du 
triangle  ABC, 


:e/- 


r> 


C  B 


78.    Des  fitrures  infcrites  &  circonfcrites  an  cercle'. 

Une  figure  redtiligne  eft  infcrice  dans  un  cercle , 
fî  elle  le  touche  de  tous  fcs  angles  ;  mais  elle  eft 
circonfcrite  j  lors  que  tous  fes  cotez  joignent  &  tou- 
chent le  cercle  autour  duquel  elle  eft  décrite. 


O.  Figure  infcrite. 
p.  Figure  cirtonfaitCji 


79.   De  l'Aire  d'une  figfire. 

L'aire  d'une  figure  eft  toute  l'étendue  comprife 
?ntre  fçs  termes. 

80.  D(?  C  Echelle, 

L'Echelle  eft  une  ligne  droite  »  divifée  en  plufieurs 
petites  pa"tîes  égales,  qu'on  fait  valoir  certaines  me- 
fures45'Com.me  des  pieds  j  des  toifes  i  des  perches  i  &:c. 


»-''«"h 


i»     ^9 


4-> 


75     3^ 


ï^ 


CHAPITRE    II. 

Chapitre     Second. 
NOTIONS^ 

I. 

LEs  Rayons  d'un  Ceucle  font  égaux  ,  de  mcmç 
que   des  lignes  droites  font  égales ,  lors  qu'ojî 
les  a  coupées  d'une  même  ouvertute  de  compas. 


® 


Les  Flans  qui  conviennent  entr'eux ,  font  égaux 
èc  fcmblables. 

Far  exemple^  on  cenclnra  naturellement  que  les  plaas  O ,S , 
f^nt  égairx  &  iemr.Welei  s'i  s  conviennent  entr'eux  ;  c'ejl  k  i^tre, 
fi  ejiantpifez  l'un-  fur  l'autre  ,  ils  fetriyuvent  avoir  une  fffémt. 
éundne ,  par  l'égnUît  de  toutci  leurs  parties. 


Les  Quantitez  qui  font  égales  a  une  même  j  fout 
égales  cntr'elles. 

Les  quantités:.  A  Ô'  C  qui  f^nt  égales  à  la  c[uantiti  S^fatù 

égales  tntr'eUes, 

A.     B.     G. 
8.     8.      S, 

B    ij 
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4= 

Si  on  ajoute  des  quantitez  égales ,  à  d'autres  quan^ 
-jcitcz  égales  j  celles  qui  en  feront  compofées  feront 
jaufïî  égales. 

Les  quantitez  égales  A ,  jointes  aux  égales  B  ,^rodmfent  Ica 
égftiei  C. 

A.  4.     4.     4. 

B,  3.      3.     5. 


C.     7.     7.     7. 

5» 

Si  de  plufieurs  quantitez  égales  ,  on  8tc  des 
quantitez  égales  j  celles  qui  relieront  feront  auflî 
cgales. 

Ofiitnt  Us  quantitez  égales  B,  des  égales  A^  relent  U^ 
égales  Q. 

A.  (j  ,     6  ^      C 

B.  2)2,        2« 

^*     4  >     4  ï     4* 
C, 

l.z%  quantitez  qui  font  moîtiées ,  double  ou  trî* 
pies  d'une  même ,  ou  de  piufieurs  égales ,  font 
égales  :  ou  bten  ,  Des  quantitez  font  égales  ,  fî  elles 
{ont  en  même  raifon  avec  une  même ,  ou  avec  piu- 
fieurs égales  :  Et  une  même  ou  piufieurs  égales  » 
jfont  en  raifon  pareille  avec  des  quantitez  égales. 

T.tr  exemple,  les  nomb"e^  J? ,  C,  qui  font  chacun  double^ 
4n  noml'Ye  A  ■>  fo  t  é^aux  ,  4.  eflant  éjal  À  4  ;  D^  pli4s  l» 
nombre  A  ej}-  au  nombre  B  comme  au  nombre  C  ,  puifanU  ef^ 
JouJJoiiHf  de  Inn  y-fomme  il  efi  fo:tfdoiib!e  de  l'autre, 

A  ,  A   ,   B  ,  C. 

^  i,    2  9   4  }    4* 
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7- 

Des  quantitez  font  égales ,  îorfqu'elles  en  font  d'é- 
gales avec  une  même. 

L.Z  nntnb'c  A  vaut  dix  avec  lenemhre  B  d-  mùme  qu'avec  îfi 
notnbre  C?  p.irce  que  les.  nombres  B  &  C  ,fi>ni  égauXo 

BAC 

S.       2.      8. 


La  proportion  converfe. 

5i  quatre  quantitez  font  proportionnelles,  la  prc- 
fniere  étant  à  la  féconde,  comme  la  troifiéme  à  la 
quatrième  i  il  y  aura  même  raifon  de  la  féconde  àU 
première,  que  de  la  quatrième  à  la  troifiéme. 

Lap-emiere  qttunùté  A  eji  moitié  de  la,  fécond.:  B  ,  comme  lé 
troifféme  C  .  c^  fnoitié  de  Ix  quAtiéme  D  :  ^'itffiS  Inféconde  efh 
douhle  de  la  première  i  comme  l a  quatrième  efi'deiiùle  de  Ix  troie> 
ftéfne. 

A,     B.  C,     D. 

a*     4*  3>     <*• 

9- 

La  Proportio»  alterne» 

"Si  quatre  quantitez  de  même  cfpecc  font  prc* 
portionnclles, elles  le  feront  encore  eftant  prifcs  aI-« 
tcrnativcmcnt.  \ 

C'e^  à  dt  e ,  s'il  y  »  même  rAifon  de  la,  fremicre  quantité , 
à  la.  deux  éme ,  que  de  lu  troifiéme  h  la  qtiatrié>r,e  ;  il  y  ttur* 
aujfi  mè  ne  raifen  de  la  première  a  la  trotfiéme  ,  r^ue  de  la  deu- 
xième a  la  quatrième  ;  ce  qui  efl  évident ,  car  A,  eflant  d  'iK 
tiers  d"  B,  ^  C  deux  tiers  de  D  ;  A  ejl  d$uble  de  C  ,  comms- 
B  eft  double  de  D. 


A  ,  B  i  C  ,  D. 

8  »  i2i  4»    <^' 
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lO. 

La  Froponto»  légalité. 

Six  qiiantitez  eftaiit  proportionnelles,  tellement 
ue  la  première  foi  ta  la  deuxième,  comme  la  troi- 
fiéme  à  la  quatrième  \  &  la  troifîéme  à  la  qua- 
trième comme  la  cinquième  à  la  fixième  :  la  pre- 
mière fera  à  la  deux  éme,  comme  la  cinquième  à  la 
fixième.  ou  bsen.  Si  trois  quantitez  font  entr'elies 
ainfi  que  trois  autres ,  la  première  fera  à  la  troiiié- 
me,  comme  la  quatrième  à  la  fixième. 

I.  Comme  A  et  B  ,  C  a  D  ;  (^  C  a  O  comme  E  ^  F  ;  aujji 
A  à  B ,  X  à  ^  ,  comme  E  à  F  >  j  à  lo. 

z.  Les  qrtantitez  G  ,  H ,  ,  font  entr'elies  comme  les  qunn- 
fltez.  K  ,  L  i  M  ;  0>  comme  G  à  I  y  i  à  ^  ;  K  à  M  ,  x  à  6- 
puis  que  i  efl  le  (Lrsdi  j  ,  comme  i  efi  le  tiers  de  6, 

A,  Bi  C,  D  i  E,  F.  G  HI      KLM 

n. 

La  Proportion  de  compofitioH. 

Si  plufieurs  quantitez  ou  termes  font  proportion- 
nels ,  un  antécédent  fera  à  fon  confequent  i  comme 
tous  les  anreccdents  pris  enfemble,  à  tous  les  con- 
séquents aulîî  pris  enfcmble.  Et  un  antécédent  fera 
a  tous  les  antecedens  pris  enfemble,  comme  fon 
j^^onfequentjà  tous  les  confequents  aufîipris  enfemble» 

ï.  Les  fermai  5,  9  ;  "  »  ^  '>  i  1  \>  font  proportionnels ,  auffl 
temme  l'an'eced  n,  A  ifi  a,-:  c-nftqtttnc  B  y  }  k  9  ;  les  trots 
AntecedeiAi  ACE  pris  enfemble  ,  fovt  aux  trois  confequents 
"B  D  F  ,  dujft  pris  enfemble  ;  6  ejl/ini  le  turs  de  it ,  comme  ^ 
tft  le   turs  de  $. 

a,.  L'ameccdent  E  eji  aux  trois  antécédents  ^î  C  E,i  ^  €3 
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(omme  le  co^[eqnent  F  ,  aux  trois  confsquenîs  BI>F,jài8.- 
fin  ejîantfix  fois  en  fix  ^  comme  3   efi  fx  fois  e»  18. 


A,  5 
C,  1 
E,  I 


B,  9 
D,    6 

F  ,    ? 


iS 


12. 


La  Proportion  de  Divijlo». 

Les  quantitez  qui  font  proportionnelles  eftant 
compofécs  j  le  font  encore  eftant  divilées. 

La  raifon  de  A  B  à  BE  ,  10  à  C  ,  efi  pareille  à  celle  hcC  D  h 
D  F,  10  À  1 1  -,  AuJJI  v  a-  t'tl  même  raifon  d'A  E  ^££,4<»é, 
5«t?  de  C  F  i  Z)  F  ,  8  à  1 1 . 


^ 


% 


<2.0 

M   1    M   ;  1    1    )  .1  !   M    '   1   1   1 

i  1 1  ', 

Cj            -5-            jF              2i                 j. 

D 


Les  Arcs  qui  mcfurcnt  un  même  angle,  ou  des  an- 
gles égaux  ,  font  en  même  raifon  avec  leurs  cercles  i 
&  contiennent  même  nombre  de  degrez. 

Suppoft  lès  angles  égaux  AEB  ,  CED, 
fofez.  l'un  fur  l'autre  ,  comme  n'en  fai~ 
fant  qu'un  feul  :  les  cercles  ABI  ,C  DF 
t fiant  décrits  du  point  E  ,  il  efi  évident 
que  fi  par  exemple  l'arc  AB  efi  de  60 
degrez  1  fixiéme partie  de  360,  ^  que  le 
refie  du  cercle  foi  t  divifé  de  60  en  60  de- 
grez, par  des  lignes  tr.enies  au  centre  E  ; 
le  petit  cerclt  fera  divifé  comme  le  gran.i 
enfix  parties  égales  :  (^  que  comme  l'arc  A  B  qui  mefure  i'angls 
AEB  Jerg,  la  fixiéme  partie  de  [on  cercle  AB  I  ,  l'arc  C  D  qui 
mefure  l'angle  CED  fera  auffi  de  $0  degrez  fixiéme  partie  d^ 
fonctrcleCDF. 
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14. 

Dans  les  angles  égaux,  les  arcs  décrits  d'une  mê- 
me ouverture  de  compas,  font  égaux  :  de  fi  les  arcs 
font  ésaux ,  les  angles  le  font  auffi. 

si  fnr  exemple  ,  les  angl^  B  AC ,  CAD 
font  égaux  ,  ils  font  mourez  pvr  desarcs  BC  » 
C  D  ,  qui  ont  mêmeraifon  avec  leur  cercle-,  de 
forte  luefi  l'an  B  C  eji  de  40  degrsz;  C  D  efi 
a'^Jfi  de  ^o  âigrez,  {  fuivantlti  prea^-ente  )  ^ 
cis  iiegrez  eftnnt  les  partie-  ég<'les  d  un  mêms 
Cercle  BDZ  ,  V  mrc  BC  efi  égal  a  i  arc  C  D. 
De  plus  il  s'etjf.it  a  vu  év:dcnce ,  que  ces  arcs  efiant  égaux  les; 
dngUs  BAC,  CAD  qni  en  font  mefarez  forit  aujf  égaux. 


Lors  que  deux  lignes  droites  &  parallèles  fè  ter- 
minent fur  une  autre  ligne  droite  ,  les  angles  qu'el- 
les font  de  même  part  font  égaux. 

On  ccnno'-fi  naturellement  qtie  les  lignes 
A  B  ,C  D  ,  efiant  paral'cles  ,  elles  font  in~ 
cliriées  l'une  ccmmt  l'autre  fur  la  ligne  G  H; 
£j»  que  les  arglci  qu  elles  font  de  mém^  pa^t , 
fir  exiffJpU  les  angles  A  &■  C ,  fo-?t  ég-ux  ; 
ç^»  que  fl  en  anglis  <flùent  inégaux  ,  les  lignes  A  B  ,  C  D  fe-. 
ro''entincli?iésiS  diz'efj'ement  ^  ne  feraient  ^as  parallèles.  Il  s'en- 
fuit que  -Ht 

là. 

Les  lignes  qui  tombent  fur  une  autre  faifanc  ks 
angles  de  même  part  égaux,  font  parallèles. 

17- 

Deux  coftcz  d'un  triangle  pris  enfemble,  font 
toujours  plus  grands  que  le  troifiéme. 

Le  plus  court  pajfage  d'un  point  a  un  au- 
tre,  efi  la  ligne  droite  ;  ainft  les  cô  ex, 
'15    \âC ,  CB  qui  font  un  angle ,  font  plm 
grands  prii  mfer^blc ,  que  la  feule  bufe  A  B<^ 
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^1 


D 


Une  ligne  qui  tombe  fui'  une  autre  fait  avec  ellç 
deux  angles  ,  lefqucls  pris  en{';;mble  ,  valent  deux 
droits ,  cefi  à  dirç ,  i8o  degrcz. 

1,  si  ïa>  hgne  A  B  efi  perpendiculaire  fuv^ 
C  D  >  les  deux  angles  C  B  A  ,  A  B  D  font 
droits  {  f /ïr laio  du  l    ) 

1  Sufpofé  U  LgriL  BE,  les  deux  angles 
CEE,  EBD  ,  qui  ont  un  demi  cercle  pour 
me  fur  e ,  c'eji  à  dire  1 8  c  degrez  { fuivuntla.  ^6  du\  ,)  fonté^aux 
fris  enfemble  aux  de'  X  angles  droits  C  £  A ,  AhD,  q^ui  font 
mefurex.  par  hs  mêmes  i8o  de^rez^^ 

Quand  deux  lignes  droites  fe  coupent,  les  angles 
oppoiez  au  fommct  font  égaux. 

Les  lignes  DE  ,   F  G  fe  coupent ,  je  fais 
dote  voir  que  les  ctnglis  Aç^  ^  ,  oppofvz  au 
fommet  fc  nt  égaux 
Q         L'angle  C  vaut  deux  angUs  droits  avec 
l'angle  A  comme  a'sec  l'angle  i,  {fuiv(tntla> 
frejcedente)  denc  les  angles  A ,  Q*  B  fen  égaux  (fuivantla  7.  J 

20. 

Une  ligne  droite  qui  coupe  deux  parallèles  ,  fait 
les  angles  alternes  égaux. 

La  ligne  A  B  coupant  les  parallèles  H  E , 
D  F,  nous  difons  que  Its  angles  alternes  D  , 
H  font  égaux. 

L'angle  C  efi  égal  à  l'angle  D  (  par  lal^.) 
il  cfl  atiffî  égal  à  l'angle  H  [on  oppofé  au  fom- 
met { f  !,r  la  précédente  )  Donc  (  par  la  i  ) 
V angle  D  eji  égal  a  l'argU  Hfon  gUerne. 

De  cette  notion  fe  conclud  la  A^ivaniCr 

21. 

Peux  ligues  droites  font  parallèles,  fi  une  troi- 


'  'c 
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fïéme  venant  a  les  traverfer  fait  les  andes  alternes, 


e^aux. 


22. 


S'il  fe  trouve  dans  un  triangle ,  un  angle  Se  deuz 
cotez  égaux  à  un  angle  &C  deux  cotez  puis  en  même 
ordre  dans  un  autre  triangle ,  les  deux  triangles  font 
égaux  &:  femblabîes  ;  c'eft  à  dire  que  les  cotez  ôc 
les  angles  de  l'un  ,  font  égaux  aux  cotez  &  aux 
angles  de  l'autre. 

T  rem:  cernent ,  que  les  cotez  A  B  ,AC  du  trîungleA  B  C  [oient 
égaux  aftx  côtet:,  DE,  D  F  du  triangle  D  ET  ,  (^  que  l'angle 
C  A  B  foit  atijft  égal  à  l'angle  D  ,  je  dis  que  les  deux  triangles 
font  égaux  (^  femblabîes, 

^  si  l'tngle  D  tftaii  pofé 

A  A  /"*"  ^''^'^S^^  c  Ab  qui  luy 

//;\  /\  eji  égal ,  Us  jinmhes   DE, 

/],/  !    \o  T'/     \é       D  F  tomb^roient  fur  btirs 

'"-._/    7  /        \  /         \       éiales   AB,  A  C  ,  &  l^ 

^  ''•:._/___l~^ — -^«       /^^___^      b?f£  ET  fe  trouverait  fur  la 

0    E  "  F  ^    ^^/^  ■^^       '  ain^'i  les  deux 

triangles  ABC,  DE  F  , 
convîendro'ent  enlr'mx.  Donc  Us  font  égaux  ^  femblabîes  > 
{fuivantla  i.  ) 

t.  Sui>i.cfé  les  cotez,  Ab  ,  AC  égaux  aux  côtiz  D  E  ,  D  F , 
çj>  Vangle  B  égal  à  l'angle  E  ,je  dis  encore  ,  que  les  deux  trian- 
gles font  égaux  o>  femblabîes.  Que  l'aie  G  H  foit  décrit  du 
point  A  &  del'intervale  A  C  >  ou  D  F  fon  égal. 

Si  l' anç^le  E  ejloi:  pofé  fur  l' angle  B  ,  les  lignes  A  B ,  DE  eflant 
égales ,  le  peint  D  ,  ferait  fur  le  peint  A ,  &  la  ligne  D  F  tombe- 
rait préctfement  fur  fon  égale  A  C ,  car  plus  haut  comme  m  A  G 
elle  ne  joindrait  pas  la  bafe  BC  ,cu  enfercit  coupée  fi  elle  [e  trou- 
'voit  plus  bas  comme  en  AH  ■  ainfi  les  trois  points  D  ,  E  ,  F  /è 
trouveraient  fur  les  trois  points  ABC.  Dons  Us  deux  triangles 
fsnt  égaux  (^femblabîes, 

25. 

Deux  triangles  qui  ont  les  cotez  égaux ,  font  é- 
quianglcs ,  femblabîes  Se  égaux. 

§lu.e  Us  (otez  du  triangle  ABC  feient  égaux  aux  cotez  du 


B    r 
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trlungle  D'ET ,je  dis  premièrement  ::jic  les  deux  triangles  ont 
jtup  les  angles  égaux  ,  c'efl:  a  aire  que  les  .tngles  de  l'un  [ont 
égattx  aux  Aftgles  de  l'autre  ,  ^  jile  démontre. 

Si    07*  [itfpofe  yVw- 
A.  D  lemsnt    les    côtes.    A 

B ,  AC  é£a,ux  aux 
cotez  DE,  D  F  ; 
mfiis  l'atK^le  A  é- 
gai  a  l'angle  D  ;  il 
s'enftiivra  far  lu  prgZ 
cedente  que  la  bâfe  B 
Cfera  égale  à  la  hafe  "ET  :  Or  les  hafes  BC  ,  EF,  font  établies 
égeles  i  :snc  les  angles  A  o»  D  font  égaux.  Et  la  même  démon- 
firati'.nfefe^a  dei  autres  angles. 

X .  Ces  triangles  ayant  leurs  côt  z  (^  leurs  angles  égaux ,  ils 
conviendront  en  toutes  leurs  parties  fi  on  (espoÇt  i'unjur  l'autre-, 
Donc  ils  font  éqwa  glcs ,  égaux  (^  fcmhlab'e  ■ . 

De  cectc  notion  on  tire  la  Luivante. 

24. 

Dans  les  triangles  égaux  &  femblatles ,  le§  angles 
égaux  font  oppofez  aux  côtcz  égaux. 

Dans  le  triangle  ifocelc,  les  angles  oppofez  aux 
cotez  égaux,  font  égaux. 

Le  triangle  A  B  C  (fi  ifocele  >  j'ay  donc  à  faire  voir  efue  les  an- 
glcs  A  &B ,  ofpofiz  aux  cât'Z  ég^ux  AC  ,B  C,  font  égaux. 

C  §ltfe  la  bâfd  ^B  foit  dtvîfée  en  deux  égale- 

/\  ment  far  la  ligne  D  C  Us  deux  triangles  E  ,  F  , 

/cifX        feront  équiangles   {  fiar  la  13  )  car  les  cotez  de 

/  '■  '■      \     l'un  feront  égaux  aux  côitz  de  l'autre.  Donc  { par 

^     ^     -^    la  précédente]  Us  angles  A  ç^  B  oppofez  au  côté 

Cfjnmun  D  C  ,  font  égaux,  ♦ 

D'où  il  s'enfuit  cjue 

iC. 

Si  deux  lignes  AC,  BC,  s'inclinent  l'une  vers 
Tautrc  par  des  angles  égaux  fur  une  rtçlfiçme?  çHcs 
font  un  triangle  ifocele. 
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"7* 

Le  coté  prolongé  d'un  triangle,  fa-'t  un  angle  ex- 
térieur qui  eft  égal  aux  deux  inrerieurs  oppcfcz. 

g»i£  la  h»fe  A  B  du  îriar.g'e  ABC  foït  frohngét  -vers  G ,  je 
dis  qu  -  l'an^lf  C  B  G  cju^on  appelle  axtertenr ,  efi  égnl  aux  deux 
intérieurs  o^pofes,  AO'C. 

f'ay  tiré  E  ?  :arallch  à  A  C  ,  ■'■i^n- 
fi  l'angle  E  ejï  égal  à  l'angle  A, 
(  p.ir  /.*  ij  )  ^  (  par  la  2.0  )  'angle 
D  ,  l'efi  a  (on  ait  rneC.  Donc  le  feul 
C  E  G  fi  égal  aux  nterieiirs  oppofcz^ 
A  ^  C.  il  s'enfuit  que 

28. 

L'angle  extérieur  d'un  triangle,  efl  toujours  plus* 
grand  que  l'un  ou  Tautre  des  intérieurs  oppofez. 

Les  trois  ano-îcs  d'un  triangle  valent  deux  ancriez 
droits  ou  180  decrrez. 

Les^  a7îgles  A  (^  C  prl-  ensemble  font  /- 
gatx  al'  angle  ixt  rie  r  D  ,  [par  Ia  tj  ^) 
les  xngles  B ,  D  ,  valnt  Jeux  nngi  s  droits 
ouiZo.  degr  z.  (par  lu  12  :  )    Donc  les  an- 
gles B  ,A  yC ,  valent  anjfi  deux  angles  droits  on  1 3  o  degrtz. 
Il  s'enfuit  que 

1.  Les  tro'S  angles  d'un  triangle  valent  autant  pris 
cnfemble ,  que  les  trois  angles  d'un  autre  triangle. 

2.  Si  deu# triangles  ont  deux  angles  égaux  ,  ik 
Cont  équiangles. 

C'cfi  à  dtrep.tr  exemple,  que  (l 
les  angles  A^'Bdn  triang'e  ABC 
[ont  égaux  aux  angle  B^E  dit- 
triangle  D  E  F,  l'angle  C  efi  au0 
égiU  (»  l'angle  F* 
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5.  Si  un  niangîe  a  un  angle  droit  ou  obtus.  lea 
deux  autres  font  aigus. 

51- 

Le  pîus  grand  angle  d'un  triangle ,  eft  oppofé  ail 
plus  grand  côté. 

Le  côté  A B  du  mur. ^U  ABC  y  efi  nrplus  grand  eftte  le  côté 
îB  C ,  je  fats  voir  quel'an^le  ACE,  eji  plus  gr  -.nd  que  l'angL  A» 

^'ay  coi^fé  B  D  éqale  .~u  (ôtéB  C  % 
ainft  l;  triangle  B  C  D  ,  efi  ifo:>:  e  , 
^  lei  ange  C  .  D  ,  font  ég,jux  (  par 
A   /    .'^ —Z^B     /^i).  )   0.'  l'angle  D  qui  eft  exté- 
rieur eu  égit-d  an  triangle  A  D  C  ^ 
eji  plus  grand  que  [on  ofpoÇé  ineri-nr  A  ,  {  parla  z8)  O' l' i^gle 
C  lA'U  eji  égal  à  l'angle  T)  >  ne  fat  q'<ep:  rtie  de  l'angle  A  C  Bm 
Donc  l'angL  AC  B  efi  plus  grand  que  l'angle  A, 

34- 

Un  triangle  qui  a  un  côté  Se  deux  angles  égauS 
à  ceux  d"un  autre,  luy  eft  égal  en  toutes  fes  parties. 

Prem.erement ,  fu^tofé  qu'on  trouve  dans  le  triangle  A  ,  les 
■anglci  B  .  C  ig  ux  'Ux  angles  h  ,F ,  du  triangle  O;  on  conclttti 
(  par  Un  )  ^ue  ht  deux  tnmghi  faat  équiAngles. 

t    Si  l'un  des  cotez  » 
"^"^X  y^\  P'ï''  exemple  la  baÇe  B 

C ,  efi  égale  à  la  bafe 
EF  ,  tl  efi  évident  que 
les  deux  triangles  con-m 
H/tendront  enfen.hle  efimt  pops  l'un  fur  l'.xutre  ;  car  f<ppofé  I0 
hafe  B  C  fur  la  hxfe  E  F  ,  Ui  cot  z.  A  B  ,  A  C  ,  fe  trouverons 
«ufft  fur  les  côr.'z  D  E  ,  D  F  ;  ■'Utrernsnt  'es  tri  'ngle>  ne  fro  e  it 
pas  éi^Hiangles.  Donc  le  tr'tavgle  A  efi  erUouie^  fes  parties ,  é^ai 
*H  triangle  D  (fuivant  la  ^.) 

35- 
Dans  une  figure  de  quatre  cotez ,  les  quatre  aaW 
gles  pris  cnfcmblc,  Tgac  cgaujià  quatre  droits. 
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^____^_____^^  Sufpofé  l"-  di-igcfi  le  B  D  .  les  angles  d» 

^\        -c        y\  ^  eueidnUtere  A  C  y  fcnc  lo'-y^oftz,  de  -.tux 

'U  d.s  tnxH^Ls  E    F  ,  lefqueh  ptts  etffemkU 

S- !  C  Vi,lent  quatre  droits  {^arlaïf,  ) 

Les  lignes  qui  en  conjoignent  deux  autres  égales 
&  parallèles  ,  font  égales  &  parallèles,  faifant  en* 
femble  un  parallélogramme. 

Par  exenph  ,  que  h  s  lignes  AB  y  CT>  [oient  igxJe.  (^  pAral- 
leles ,  je  trmie^u'A  C,bDq'i  Us  coHJoignent,  font  aujfi  éga- 
les c^  far  ail  les. 

I.  Sttppûfé  UlgneAiy  les  an^ 
gles  alternes  E  ,  F  ^Jortt  fgaux  (  par 
U  ^o.  )  é'  i''  j*rnbe  de  l'angle  E 
fjlant  égales  k  celle  de  l'an^L  F  ,  tes 
trianglts  ACD ^  ABD  font  égaux 
f^  femhlahlts  (  par  latt.  )  Les  li- 
gnes A  C  ,  BD  font  donc  égxles .  pur  la  14. 

t.  Pttifque  les  triangles  ACI>  ,  ABD  ,font  femblabks  ,  ih 
ont  (  fut  vu?.' t  la  2.4  )  les  angles  G  ,  H  *  égaux  ;  lefqutls  e  fiant 
alternes  ^AC,BT>  font  parallèles  {parlai.i}  (^  le  plan  A3 
C  D  ift  un  parallelograme  [fuivAnt  lai^'  dtéi  ) 
Il  s'enilik  que 

57- 

Un  parallélogramme  cft  coupé  en  deux  cgalemcnc 
par  fa  diagonale. 

58. 

Un  parallélogramme  a  Ces  angles  ôc  Ces  cotez  oppo- 
£èz  égaux. 

^e  dis  efue  les  angles  oppofet  A  ,D  iB^ 

"""i^/c7     '      J}/       c  \  i»  para'IeUpramme  A  D  fon'  éjauxi 
1    :■  /        comme  au:fifes  (è^ez  opp'fez  A  B  ,  C  D  ; 

M/    ,     .  -^/.g..-    AC,BD.  Que  ia  côté  C  D  ,  [oh  pro- 
longé vers  P  ,  &  A  B  vers  E, 
X.  Les  ligner  AB,C  D  ,  AC  ,  BD  efi^nt  parallèles  ,  V  angle 
E  efi  tgal  ci  !on  alterne  D  [par  la  10  )  deji  nuffi  é:,laV-ing'-eA 
«jui  ejî  de  tr.ém.  part  {  pur  lni^.  )  Donc  ,  {  par  / 1  j ]  le'  anQUs  A, 
1) ,  font  égaux.  Déplus,  l'angle  D  eft  tgal  à  l'angle  de  thème. 
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pxrt'F',  comme  à  l'angle  "Efo»  alurne;  ainft  les  angles  H,  F, 
Cent  égnux  :  les  angles  C  ,  F  valent  deux  angles  droits ,  de  même 
que  les  deux  angles  B,  E  ,  [fur  /;?  i8  ;  ]  Doac  [par  la  /  )  Us  angles 
cppofez  ,  B ,  C  >  font  aujfi  égaux.    . 

1.  Si  Li  ligne  A  C  couloi-  d'une  même  ouverture  d* angles  tnîrz 
les  ^arallde-  C  D  ,  A  B;  il  éft  évident  qne  le  point  A  ,  n'arrive- 
volt  fas  phjiopfur  le  foirit  B  ,  ^uè  iffuîe  la  ligne  A  C  ,fe  trouve, 
roit  furff.  parallèle  JS  D  ;  e^  2««  le  pçirit  C  ,  anroit  fait  autant 
de  chemin  dans  la  ligne  C  D,  que  iepo^t  A  y  en  auroitfait  dans 
la  ligne  A  B.  DonclesUgnes  A  ByC  D  font  égales,  ^  (  par  Itn 
^6  }AC  ,BDj  h  font  auffi,  îl  s'enfuie  que 

39- 
Un  plan  de  quatre  angles  efl  parallélogramme  Ci 
fcs  cotez  oppofez  font  égaux. 

40. 

Les  Parallélogrammes  qui  font  fur  une  même  bafe, 
êc  entre  les  mêmes  parallèles,  font  égaux. 

Les  paralldcgrttmmes  BC ,  A  T^  font  fur  une  même  bafs  A  B , 
^  entre  les  mêmes  parallèles  AJB,  C^  i  j'ay  donc  à  faire  voir 
qu'ils  font  égaux. 

Dans  les  parallélogrammes ,  les  cofiez  âppffez  font  égaux  [  fm- 
vantla  j8  )  ainft  les  lignes  AC  y  A  Efont  égales  aux  lignes  B 
Z) ,  B  F  ;  6*  ^B  l'eft  aCD  ,  de  même  qu'U  E  J  ;  déplus  G  D  j^ 
left  à  BF  {  par  la  i  ]  ^  CE  à  D  F  {  par  la  j^.) 
C     X>  !E     T"     ^^^  lignes  AC.CE,  AE  »  tftant  donc 

égales  aux  lignes  BD  ^DF  ,  FB;  les 
triangles  ACE.BD  F,  font  égaux  [  par 
la  15  )  defquelsfi  on  ôte  le  commun  G ,  tt 
quadrilatère  H, refera  é^al  au  quadriltt^ 
tere  l  {par  la  y,  )  Mais  fi  à  cei  quadrila- 
tères on  redonne  le  petit  triangle  O  ,  /*  parallélogramme  ABC 
D  ifera  égal  ««  parallélogramme  ABEF.  Dc,ceuc  nocion  QXk 
condud  la  fuivante. 

41. 

Les  Parallélogrammes  de  même  hauteur ,  fait$ 
fur  des  bafes  égales ,  font  éqaux. 


-h 
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4i- 

Les  triangles  décrits  fur  une  même  bafe ,  &:  entre 
les  mêmes  parallèles ,  font  égaux. 

Les  triangles  ABC  ,A  BJ>  ,  font  fur   ne  même  bafe  AB,  &■ 
fe  terminent  entre  les  mêmes  parallèles  CB ,  A  B  ;  Ainft  il  faut 
,     frotiVirleuf  égAlité  ;  Peur  ctl»^  qti-'on- 
'^  fuppofe  L  E  paralleUà  AC,  &L  Fpa~ 
falldeàA  D. 

Les  parallélogrammes  A  B  C  E  , 
^  B  D  F ,  font  égnux  [  par  Ir  40  )  les 
triangles  propofez.  A  BC  ,ABD  ,font 
leurs  moitiés  {fttivantla  jy.)  Donc  ils  font  égaux  (  parla  6^-)  De 
plus  il  eft  évident  que 

45- 

Les  triangles  de  même  hauteur  faits  fur  des  bafcs 
égales  font  égaux. 


44. 

Si  un  parallélogramme  &  un  triangle  font  fur  une 
même  bafe  8c  entre  mêmes  parallèles  ,  le  paralle- 
ioCTfamme  eft  double  du  triangle. 

Far  exemple ,  que  les  lignes  A  B  ,  C  L  ,foitnt  parallèles  ,  nous 
difons  que  le  paratielograf^'mt  A  BC  O  .  eft  double  du  triangl-  A 
-,  ,.  ...  bF     Tirez  la  diaponale  B  C  ou  la  fup- 

polez. 

Les  triangles  ABC  ,   A  BF  font  /- 
gatéx  (  pn'^  lit  ^%  ]  le  parallélogramme  A 
BC  D  eft  double  du  triangle  A  B  C  [  par 
lsi$j.  ]  Donc  il  eft  double  de  for^  égal  A  BE. 

45- 
Au  triangle  reélangle,  le  quarré  du  cote  oppofé 
à  l'angle  droit,  eft  égal  aux  quarrez  des  deux  au- 
,q:es  cotez. 
'  -  Bt 
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Èc  la  perpendiculaire  abaiilée  de  l'angle  droit 
coupe  le  qaarré  oppofé ,  en  deux  rectangles  qui  forit 
cncr 'eux  comme  les  deux  autres  quarrez,  chaque  re- 
'<5tangle  eftant  égal  à  Ton  quarré. 

L'angle  BAC  ejiant  droit  ,  o»  dit  que  le  qriarré  BE  eji  égal 
aux  deux  quArrcZ  O  ,  S  ;  (3>  fnpp-fé  la  pirpendicHlaire  A  H ,j» 
prouve  frem  eiement  que  le  reciangle  B  H  eji  égal  au  quarré  O. 
Tirez  les  lignes  C  F  ,  AD. 

Les  triangles  BF  C  .  B  D  A 
font  égaux  (  ^ar  It  ix  )  ils  ont 
les  cotez  F  B  ,  B  C  ;  A  B  ,  BD 
égaux;  comme  auffi  leurs  aigles 
F  BC  ,  A  B  D  ;  lefquels  ïont 
chacun  compcf.zd'un  angle  droit 
^  du  commun  ABC. 

Le  quarré  O  ,  efl   double  dit 
triangle  BF  C  ,  ^  le  net  angle 
B  H  efi  deuble  du  triangle  [AD 
{  par    la  précédente,  )    'Donc  le 
quarré  O  >  eff  égal  au  reclsingls  h  H.  [pur  la  6.  ] 

On  fera  voir  de  même  j  qui  li  quarré  S  ,  efi  égal  au  recianglt 
C  H.  Donc  le  quxrré  D  C  efi  égal  aux  dtix  O  ,  S  ,  ^  ces  deux 
^uurrezfcnt  en-.r'eux  comme  les  deux  re^ angles  B  H ,  G  H» 


Il  s  enfuie  <juc 


4(î. 


Si  un  triangle  redangle  eft  ifocele ,  îe  quarré  du 
côté  oppofé  à  l'angle  droit ,  efl  double  de  chacun 
des  quarrcz  faits  fur  les  cotez  égaux. 


47- 

Les  triangles  de  hauteurs  égales  ,   forït  entr'eux 
comme  leurs  bafcs. 

G 
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Suppofé  E  F  pixrzllele  k  A  D  ,  on  dit  que  le  triangle  A  B  F. ,  ejl 
ait  triangle  C  D  F ,  comtne  la  b.xfe  A  B  tft  alx  bu[e  C  D  :  c'efi 
à  dire ,  que  li  p/tr  exemple  ,  U  hafe  A  B  eji  double  eu  triple  de  la> 
bafe  C  D  ,  le  înxngle  ABE  t  eji  doub.e  ou  triple  du  triangle 
CD  F. 

Suppofé  que  l.t  bafe  A  B  fait  de 

f  pieds  ,  la  bafe  C  D  de  3%  Q^  que 

de  ces  parties  on  Ait  rftené  des  ligna 

aux  Angles  E  ,  F;  tes  lignes  divi- 

fcront  les   triangles    propofez    en 

huit  petits  triangles  qui  feront  t'- 

A  £   0  D     gaux  {fuivant  la  ^^.  )  Le  premier 

^  BE  en  contiendra  cinq  ,Qi  !e  deuxième  C  D  F  trois  ;  donc  les  ^ 

trtangl.  s  A  B  E  ,  C  D  F  ^  font  entr'eux ,  en  raifon  de  j  à  i  ,  cem- 

me  leurs  bjfes  A  B  ,C  D. 

48. 

Les  parallélogrammes  de  même  hauteur ,  font  en 
même  raifon  que  leurs  bafes. 


l 

l 

l 

1 

Bi 


1/ 


oU 


1\ 


Le  ptYttlltlo gramme  CD  ,  composé  de  huit  triangles  égaux, 
fft  double  du  parallélogramme  A  B,  compofé  de  quatre  ;  comme  la 
hafe  CE  t  de  quatre  parties  égales ,  eft  double  de  la  bafe  A  O 
de  X. 

49. 

Les  trapèzes  de  hauteurs  égales ,  font  entr'eux  com- 
me leurs  bafcs ,  quand  leurs  bafes  font  en  même  rai- 
fon ,  que  les  cotez  parallèles  qui  leurs  font  oppofez. 

>:        4      F  G  C  IB      Les  bafes  A  B,C  D  font 

enrt' elles  comme  leurs  co' 
tez,  oppofez  parallèles  E  F  , 
G  H  ;  car  comme  /^à  6  ,  i 
à  }  ;  aujp  le  premier  tra- 
i^    2-  B      ^  C     S     T>         peze  de  ftx  triangles,  eft  até 

■  deuxième  de  ûeuf,  comme  la  bafe  A  B  ,  à  la  bafe  CD,  i  à  ji 
fix  eftant  deux  tiers  de  neuf,  comme  deux  font  deux  tiers  de  trois. 
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50. 


Les  trapèzes  de  même  hauteur ,  dont  les  bafes  fe 
trouvent  parallèles  à  leurs  cotez  oppofcz  ,  font  en- 
tr'eux  comme  les  fommes  de  leurs  cotez  parallèles. 


La  ferhme  des  côiex.  parallèles  A B ,  C D  ,  eji  iS  ,  celle  des 
iotez  parallèles  EF  ,  G  H ,  fjl  6  ;  (^  comme  iS  eji  triple  de  6  , 
aujfi  le  traf  ze  A  D  composé  de  i2  triangles ,  eji  triple  du  tra- 
teze  E  F  ,  composé  de  6. 

Si  dans  un  triangle ,  une  ligne  eft  parallèle  a  un 
des  cotez ,  elle  divife  les  deux  autres  proportion- 
nellement. 

§lue  U  ligne  E  F,  foit  parallèle  au  côté  BC  ,cn  prouve  cjue î* 
côté  AB ,  efi  coupé  en  E  ;  comme  le  coté  A  C  ,  l'efl  en  F  ;  c'ejl  ^ 
dire,  que  U  ratfon d'AE ,  àEB,  tjlfemblable  k  celle d'AF,  h 
FC.  Suppose  les  lignes  CE,  B  F. 

Les  triangles  EFB,  E  F  C  ,  font  é- 

gaux  { par  la  ^i.  ,  )  ^  (  par  lu  47  ,  ) 

Comme  AEefi  àBE  ,le  triangle  A  EF 

eft  autricngle  BEF  ou  CEF  0    ég.lj 

de  plus,  comme  le  tr.angt  A  E  F  as* 

triangle  ChF  ,   AF  eiî  à  FC.    Donc 

{  par  la  10  )  c'eft  à  dire  par  la,  protortion  d'égalité  ,  tly  a  même 

ratfond'AE  à  E  B ,  que  d'AF  à   FC. 

Il  s'enfuit  que 

52. 

La  ligne  qui    divife   proportionnellement  deux 
cotez  d'un  triangle ,  cft  parallèle  au  troifiémc. 

c  ij 
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Les  triangles  équiangles ,  ont  les  côcez  proportion- 
ïiels. 

Si  les  triangles  ABC,  D  C  Efont  équitingles  ^  ils  ont  les  fô- 
tts.  pfcpjrliortne's  ;  cejl  à  dire,  que  les  côtt:^di  premier  fent 
eatr'eux ,  comme  les  i6te7  du  deuxéme ,  je  It  démontre. 

x'TS      Si**  '^^  ^^/^^^  BC  .CE  nefapnt 
qu'une  ligne  droite  ;   les    angles  A 
B  C  ,  D  C  E  eftant  égaux  ,  de  mè~ 
me  qui   les  angles  ACB,   DEC; 
jD  les  cétez  AB  ,C  D  ,  Jont  p^' allehs  ; 
h    comme  aujji  Us  cotez  A  C  ,  DE: 
j      (  par  la  j6  ]  &  BA  ,  ED  ,    efiant 
B  ^         C     t     E    prolongez  en  E  ;  ACD  F  efi  tin  pa- 

rallélogramme quia  les  cotez  AE ,  FT),  ég^ux  h  leurs  opposez 
CD  ,C  A  ,  [  par  la  ^2.)  Cela  établi ,  venons  à  nofire  démonjîra- 
tion. 

I.  Dans  le  triangle  BEE  ,  CD  eft  parallèle  à  BF.  Donc 
(par  la  ;i  )  il  y  a  même  ratfon  l'C  DE  a  DE  ou  C  A  jon  éga- 
le,  que  ieCE  ,  àC  B:  ^  p^r  échange  (  c'eji  à  dire  pur  U  9  ) 
DEcji  h  CE  ,  comme  AC  àBC- 

%.  Lu,  ligne  A  C  eji  parallèle  àEF  ;  ainji ,  il  y  a  même  rai- 
(en  d'A  B,  àAE,ou  C  D  [onégale;  que  deCBàCEi^  par 
échange  B  A  efi  à  BC ,  comme  C  D  »  CE. 

Et  enfin  par  égalité  (  c'efl  à  dire  par  laio  )  ABefi  à  AC  , 
comme  D  C  à  D  E  :  Donc  les  triangles  équiangles  ont  les  cotez 
proportionnels.    Il  s'enfuit  que 

54. 

Les  triangles  qui  ont  les  cotez  proportionnels, 
font  équiangles.    De  f  lus 

55- 

Les  triangles  qui  ont  les  angles  égaux  ,  ou  les 
«otez  proportionnels  ,  font  femblables. 

Le  triangle  rei^angle  fe  divife  en  deux  autres  qui 


CHAPITRE     ir.  ^    57- 

luy  font  femblablcs,  par  la  perpendiculaire  tirée  de 
l'anf^Ie  droit  fur  le  côté  oppolé. 

Suf>p'<fé  que  l*  ligne  BD  tirée  de  L'argle  droit  ARC ,  fait 
tirpendiculaire  au  cette  otpofé  A  C  ,  je  prouve  que  les  triang'es 
AB  D ,  B  C  D  font  jemblables  au  triangle  rectarigle  ABC. 

B  I.  Lestriangei  ABC  ,  ABD  ont  l'an- 

gle A  commun  ,  &  leurs  angles   ABC , 
AD  B  [ont  droits  -.donc   {  par  la,  ^i)  i's 
D         \      y*"*^    équiangliS  ^  femblabUs   (  pur    lu 

1.  Les  triangles  ABC,  B  C  D  ,  font  aujfifemblables  par  Ish 
même  raijon,  ils  ont  l' i,ngle  Ç  commun,  0*. chacun  un  angée- 
droit. 

57- 

Deux  triangles  font  femblabks  quand  ils  ont  un 
angle  commun ,  &lcs  cotez  oppofez  à  cet  angle,  pa-- 
xalleles. 

§lue  D  E  ,  fait  parallèle  àB  C  ,  je  dis  que  les  triangles  A  D  E , 
_,        ABC  font  femblables. 
^  Puifque  les  lignes  BC  ,  DE  font pa- 

<E\     \         ralleles ,  L'angle  D  eji  égal  a  l'angle  B- 
l'angle  E  ,  l'efl  a  l'angle  C  ,  (  parl-A  i  j-  ) 

"f^ J^\     \  B   l'angle  A  efi  commtiyi  ;  ainfi  les  triangles 

AB  C  ,  ADE  ont  les  angles  égaux  ,  (^v 
funt  femblables  (  par  la  j j  ) 


58;. 

Deux  triangles  qui  ont  un  angle  éç^al ,  &  les  co? 
tez  de  cet  angle  proportionnels  ,  font  femblables. 

si  A  B  efi  à  AD  ,  comme  AC  à  AE,  les  triangles  ABQ^ 
A  DE  font  ferhblablts ,  je  le  prouve. 


Par  la  d-.vijton  de  raifon  (  c'eft  a  dire  ptr  la  li  )  AD  ffh  »- 
D  B  ,  atnfi  qu  A  E  à  E  C  ;  D.nc  D  E  efl  parallèle  à  BC  [  fui^ 
vi^nt  U  ji  )^^  les  triangLs  font  femblables  [par  U  pr.eced-jnn.  ) 

La  m,èmt  chofe  doit  s'entendredes  triang'es  fepanz  O  y  (jf  V. 

C   v.\ 
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Deux  lignes  qui  Te  croifent  entre  deux  parallè- 
les ,  font  deux  triangles  femblables  j  &  fi  une  des 
croifées  eft  coupée  en  deux  également  par  l'autre , 
ou  que  les  deux  parallèles  foient  égales ,  les  trian- 
gles l'ont  femblables  &  égaux. 

I  Les  lignes  A'E  ,  B  D  je  coupxnt  entre  les  parallèles  A B  , 
D  E;  je  dis  que  les  triangles  A  BF ,  C  DE  ,  font  fem- labiés. 

Les  angles  opfofez.  C  ,  F  ,  font  ég^.ux  (  par 
la  ï^  )  les  ait.  mes  A ,  E  ,  le  [ont  auffi  ,  de 
même  que  les  alternes  B ,  D;  [  par  li  lo.  ) 
Donc  [par  la^})  les  triangles  ABF ,  CDE 
fo  n  t  fem  blal/l-  s . 

z  Si  AE  efl  coûtée  en  deux  également  pur 
BD ,  OH  B  D  par  A  E  ,  ou  qu'A  B  fait  égitle  à  fa  parallèle 
D  E  ;  les  deux  triangles  font  femblables  (^  égaux  (  far  /*  3  4.  ) 

Si  deux  trianeîes  égaux,  ont  un  angle  éeal;  les 
cotez  qui  ront  cet  angle  lont  réciproques. 

Z,?j  triangles  S  ,  I  ,  efl^nt  égi'ux  ;  ^  leurs  angl  s  au  point 
B  ég.iux;  on  prouve  qu'AB,  ba<e  àuprer>  ter  triangle^  eft  a  T)  B 
côté  du  fécond ,  comme  BE  9afe  du  jecond ,  eft  à  B  C  côté  du 
premier  Qne  A  D,  C  E  foient  deux  lii^nes  droites  j  &  qu'el- 
les faffeni  avec  la  ligne  C  D  ,  le  triangle  O. 

Puis  que  les  triangles  S  ,  I  ,  font  é- 
gaux  ,  il.  ont  même  raifon  (>u  triangle 
O ,  c'efi  à  dire  qu'il  y  a  même  raifon- 
du  triangle  S  au  triangle  O  ,  que  du 
triangle  I,  au  même  triangle  O  ;  ^  ces 
triangles  eflant  entr'eux  comme  Uirs 
A  B  ,  bafe  du  triangle  S  ^  efl  a  B  D  , 
bafe  du  triangle  O;  comm  BE  ,  bafe  du  triangle  I  ,  efi  à  B  C , 
baÇe  du  même  triangle  0  Donc  les  triangles  propofez  S  ,  I  ,  ont 
les  côttZ  réciproques  {  fuiiiant  la  j  ^  dul.  )    Il  s'enfuit  que 

Deux  trian  tries  font  égaux ,  s'ils  ont  un  an  de  é- 


hafes  {  fuivantlt  4.7  , 
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gai,  &  les  cotez  c|ec.et  angle,  réciproques. 

Quatre  lignes  e'âant  proportionnelles  ,  le  rectan- 
gle compris  fous  Ij^  extrêmes,  eft  égal  au  rectangle 
compris  fous  les /moyennes. 

§lu'A  B  fait  à  B  C  ,  comme  BD  àBEi  le  rectangle  A  E  corn- 
fris  fous  les  extrêmes  A  B  ,  B  E  ;  ejl  égal  au  rectangle  B  H  » 
compris  fous  les  moyennes  BC  ,  BD  :je  L  fais  voir. 

Que  les  lignes  ABC  fàllent  une  ligne  droite  ,  da  même 
que  les  lignes  D  B  E  i  &  que  B  F  foit  un  ledanglc  produit 
par  la  concinuitc  des  lignes  G  E  ,  H  C. 

Q  '       E  ^        il  y  ^  même  mifory 

YJ2.        ~L  I       ^^   rictargle   AI.    mt 


fî 


flx 


JIL 


T 


33i  I  I  I T 1 1  I  F     ^-^-^i^^  ^^  '  V*^  '^^ 
.^ni   I   jj  I   I  U  ha[e  AB    a  la  b-'fe 

BLTLbilIl  '    -     BC  ;  Et  du  r élargis 
"BU  au  reSlangîe  BF ,  e[ùe  de  labafe  B  D  à  la  bafe  B  E  [  p.%r 

'  c.'m- 
mê- 
ifen  iiu~Me^ar.gle  5f^E  au  reciurjgle  BF ,  que  du  rectan- 
gle B  H ,  au  même  rectangle  BT.  Donc  (  parla  6  )  les  re£tan~ 
glesAE  ,  B  H  font  égaux.  Aujft  contienne. a- ils  ch.'îcu»  vingt'^ 
quatre  petits  q^uarrtz,  égaux. 

Les  redangles  égaux ,  ont  les  cotez  réciproques. 

Les  rectangles  AE  ,  DC  font  égaux  y  nous  l'avons  prouvé  » 
^  comme  A  B  à  B  C  ,  iz  à  Z  ;  B D  à  BE  ,  i  à  x  ;  ou  ce  qui  ey' 
la  même  chofe  ,  comm  e  AB  a  B  D ,  ii  à  y,  B  C  à  BE  ,  ^  à  2.  •' 
ainfi  l' antécédent  de  la  première  raifon  ,  QnU  confequent  de  l^ 
fectnde ,  fc  trouvent  dans  lepremier  reêiangle  A  E  :  Donc  h' 
rectangles  égaux  AE  ,  B  H  ont  lus  côuz  réciproques  [fuivant 
Ia  TA  du\.  ) 

Trois  lignes  cftant  proportionnelles  ,  le  rcélan- 
glc  compris  fous  les  extrêmes ,  cfl:  égal  au  quanc 
fait  ..fur  la  moyenne.  Et  11  le  quarré  cft  égal  au  rc- 

C    iiij 
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étangle  ,  les  lignes  font  proportionnelles. 

I,  €)ue  les  lignes  A  ,B,  C ,  foient  proportionnelles  ,  le  reéia»- 
glt  B  C.  compris  fous  les  extrêmes  A ,  C  ;  eft  égal  au  quarré  BE 
faitfftr  la  moyenne  B  ,  jV  leprou-ve. 


i  C 


-A  I      E 


Cemme  A  »  Bou  "E  [on  égAe ,  ainfi  Bà  C  :  Donc  {  par  Ix 

(1  )  l  recia  gle  A  C  efi  égpil  au  quurré  B  E. 

1.  Le  quarré  &  le  retlangle  eftant  égaux ,  ils  ont  tes  cotez 
réciproques  [par la  6}.  \  Ainfi  comme  A  à  "E  ou  B  [on  égale, 
B  a  C, 

Les  compléments  ou  fupplemens  d'un  parallélo- 
gramme font  égaux. 

§ue  les  fupplemots  F  H  ,G  I ,  fcient  égaux  ,  je  le  démontre. 
Les  trois  parallélogrammes  AD  ,H [, 
F  G ,  font  coupe'/ chacun  tn  deux  trian- 
gles eg  >ux  par  la  diagonale  B  C  { ftti- 
vant  la  37  )  Doic  fi  des  triangles  é~ 
gaux  AB  L.  ,  BC  D  ,  on  fouflrait  les 
l'gmx  BHE.BlE;  CEF,CEGi 
les  fupplemens  F  H  ,  G  I  ^  refleronc  égaux  {  par  la  5.  ) 

66. 

Les  triangles  femblables  font  en  raifon  doublée , 
ou  ce  qui  eft  la  même  cliofe  ,  ils  font  entr'eux  com- 
me les  quarrcz  de  leurs  cotez  homologues. 

Suppofé  les  triangles  femblables  ABC,  D  EF  ,  on  dit  qu'ils 
fçat  en  raifon  doublée  de  leurs  cotez,  homologues  BC  ,  EF  ;  de 
forte  que  fi  une  ligne  G  H  cjl  n  EF  y  comme  EF  à  BC;  ABC 
fera  au  triangle  'D  E  F  ,  ccrime  la  bafe  B  C  ,  à  la  troifiéme  pro- 
fçrfio.nntlle  G  H.  Que  B  I  Toit  coupée  égale  à  G  H. 

Les  an/jles  B  ,  E  ,  font  é^iaux  >  puifque  les  triangles  A  B  C  t  D  E 
F  font  femblables  ;  &  A  B  ejl  à  DE  comme  BC  àEF  (  par  la 
5J.  )D^}luii  cemiguBC  à  Eï ,  EF  à  C  H  on  B  l  fo»  é.gAhi 
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etinfi  1  comme  A  B  à  D  E  ,  E  F  à  B  1  (  par  la  lo .  )  Les  trinn- 
çlts  JBl  ,D  hF  ont  donc  la  côuz  réciproques  autour  des  an- 
ales éraux  B  ,E;(^  (  par  U  61  )  ils  font  égaux.  Mais  letrian- 
^  BC  a  même  raifon  à  A  Bl ,  que  B  C  à  B  I  oh  G  H  [en  égale 
(  par  la  47.  )  Donc  A  ^  C  eft  à  A  B  l  on  D  EV  [on  é^al , 
comme  BC  à  G  H  ;  de  fcrte  que  fi  B  C  efto.t  double ,  moitié  on 
triple  deG  H  ;  le  triangle  A  B  C  ferait  double  ,  moitié  ,  ou  tri- 
ple du  triangle  BEE  :  BC  eji  quzdruplt  de  G  H  ,  donc  ABC 
efl  quadruple  du  triangle  DE  F  ,  de  même  quel  t  quant  £  L  efi 
quadruple  dji  quarré  E  M. 


K  F       G     I  î 


i    i    U   !    !■  1    • 

;m  1  1  1     1 

f  1  1  >  1     1 
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!    '    i 

rr 
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Les  \6  petits  quarrea  égaux  compris  dans  le  quarré  EM  , 
ç^i  le  ^4  compris  dans  le  quarré  B  L;  font  voir  que  le  q-  arri 
B  L  efi  quadruple  du  quarré  E  M  ,  16  efiant  le  qu.trt  de  6 4. 

Si  trois  triangles  ont  leurs  bafcs  proportionnel 
les  ,  &■  que  le  premier  &  le  troifiéme  foient  de 
même  hauteur  -,  le  deuxième  fera  égal  au  dernier 
s'il  efl:  femblable  au  premier:  mais  au  contraire» 
s'il  efi:  femblable  au  dernier ,  il  fera  égal  au  premier, 

Suppofé  les  trois  hafes  proportionnelles  A  B  C  D  ,  é^  les  trijin~ 
f     i;  a        ^les  A  BE ,  C  D  G  de  même  hauteur  ; 

y\ 'A'"'     je  dis  premièrement  que  le  triangle  W 

ij\         HlT        /\        confiruit fur  la  moyenne  ,  efi'  égalait 
§        \       /\      /   \       triangle  G ,  parce  qu'il  efi  ftmblable 
I           \/     \/     \     an  triangle  E. 
^ ^^^ ^' ^       Buis  que  les  triangles  ABEyBCF 


ja 


C     I» 


font  femblables ,  ils  font  en  raifon  dou- 
Uii  de  leurs  baf^s ,  c'eft  4  dire,  qu'ilj  a  même  raifon  d»  tri^nr 
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gis  A  B  E  au  triungle  BCF  ,  que  de  la  ba,[e  A  B  k  la  troiftéme 
preportionnelle  C  D  {  fuivant  l*  précédente.  )  Or  il  y  a,  même 
raison  du  triangle  A  P  E  au  triangle  C  DG  ,  que  de  la  ùafe 
A  B  à  la  bafe  C  O  (  parla  47.  )  Ainfi  le  triangle  ABE,  A 
même  raifon  au  triangle  BCF  ,  qu'au  triangle  C  D  G.  Donc 
(  par  la  6  )  les  triangles  BCF  ,  C  D  G  font  égaux. 

Secondement  je  prouve  que  le  triangle  F,  qui  e^  Çemblable  au 
triangle  G  ,  efl  égal  au  triangle  E. 

Le  triangle  C  D  G  ejl  àfon 
femblable  BCF,  comme  fa. 
bxfe  C  D  k  la  trotfieme  pre- 
portionnelle A  B  ;  ^  comme 
CD  à  ABje  triangle  CD  G 
AU  triangle  A  BE  (  [uivant 
la  ^j .  )  Donc  le  triargle  G 
a  même  raifon  au  triangle  F  ,^ 
qu'au  triangle  E  >  Donc  les 
triangles  A  B  E  ,  B  C  F  font  égaux, 

6^. 


Les   Poligones  femblables ,  fe  divifcnt  en    des 
triangles  femblables. 

§lue  les  poligones  BE  ,  G  K  foient  femblables  ,  je  dis  que  les 
triangles  de  l'un,  font  femblables  aux  tvknglcs  de  l autre. 


Les  poligones  efiant  femblabies  ,  les  angles  B  >  G  font  égaux  y 
^  A  B  cfi  a  BC ,  comme  F  G  kG  H  (  fuivant  la  jz  du  i.  ) 
Donc  les  triangles  ABC  ,  F  G  H  font  femblables  {parla  ^8  ) 
^  A  C  ejl  kC  B  comme  F  H  k  G  H.  De  plus  comme  B  C  ,  k 
C  D ,  G  H  k  H I ;  donc  par  égalité  ,  com^  e  A  C  k  C  D  ,  F  H. 
k  H  J  ;  &  Us  angles  égaux  B  C  A  ,G  HF  ,  efiant  fouftrahs  des 
égaux  B  C  D  ,  C  H  I  ;  les  angles  A  C  D ,  F  H I ,  te  fient  égaux. 
Donc  l(s  triangles  ^  C  D  ,  F  H  I  font  encore  femblables  ,  (  par 
la  même  y  8 .  )  Et  par  confecjuent ,  comme  A  D  k  D  C  ,  FI  k 
I H  ;  mais  comme  C  D  k  DE  ,'7J  I  k  I  K  ;    donc  par  égalité 
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comme  AD  à  VE  ,  F I  à  1  K  ;  &  les  angles  A  DE  ,  F  l  k 
ejiant  égaux  ,  puifcfu'tls  refient  des  égaux  C  DF.  ,  H  I  K  ,  def^ 
queh  fent  fotijlratts  les  égaux  ADC  ,  F l  H  \  les  triangles 
uiDE,  F l  K  font  aujfifemblfkbles. 

Les  poligones  ferabLiblcs  font  en  raifon doublée, 
ou  ce  qui  cft  le  même ,  il  font  cntr'eux  comme  les 
quarrez  de  leurs  cotez  homologues. 

Les  TcVgones  ABC  DE  ,F  G  H  I  K  fo»t  femhlables  ,  il  faut 
doncprouver  qu'il  font  en  ra-fon  deubée  de  leurs  cô'ez.  horroh- 
gués,  par  exemple  «'.  leurs  bafes  C  D  ,  H I.  Que  la  ligne  L,  foie 
à  I  F,  comme  1  Pà  D  A. 


Les  triangles  O  ,  R  ,  font  femhlables  aux  triangles  P ,  S  {  par 
la  précédente.  )  Les  triangles  R,  S,  eflant  femhlabl.s ,  ilsfnten 
raifon  doublée  de  leurs  cotez,  homologues  ;  c'eji  a  dire  ,  qne  le 
triangle  R  efl  au  triangle  S  ,  comme fon  cô'é  A  D  efi  à  la  trot- 
fjéme  proportionnelle  L  (  par  la  6b.  )  Far  la  même  raifon  le 
triangle  O  efl  au  triangle  P,  comme  le  même  côté  AD  eft  àla 
même  trotfiéme  proportiinniUe  L.  il  y  a  donc  même  raifon  du 
triangle  R  au  triangle  S ,  que  du  triangle  O  au  triangle  P  ;  ç^ 
en  compofar.t ,  comme  le  triangle  O  efi  au  triangle  P  ,  les  deux 
triangles  O  R  ,  c'eji  à  dire ,  le  quc-drilatire  A  C  DE ,  (fi  aux 
deux  triangles  P ,  S  ,  c'efl  à  dire  au  quadrilatère  F  H I  K  (  par 
la  11.   ) 

La  même  demonfiration  fe  fera  des  quadriUteres  A  B  C  D  , 
F  G  H  l  ,  û>  enfin  [  par  la  même  ii)  on  conclura  que  les  poligo- 
nes B  E  ,  G  K  ,  font  entr'eux  comme  les  triangles  O ,  P  ,  lefquch 
efl  an  t  en  raifon.  doublée  de  leurs  bafes  CD  ,  H I  ;  les  poligi- 
nés  BE  ,   G  K  ,  font  auffi  en  raifon  doublée  des  mêmes  bafes. 

Ds  plus  les  quarrez,  DT ,  I  F  ,  font  entr'  eux  (omme  les  tria»- 
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glesO,  P  ,  (  Par  la,  66.  )  Donc  les  poltgones  BE  ,    GK  qui  font 
entr'eux  comme  ces  triangles ,  font  entr  eux  comme  les  <^»arrez. 

70. 

Les  parties  d'un  poligone  font  entr'elles  ,  comme 
les  parties  d'un  autre  poligone  ferablable. 

Les  poli^enes  BO ,  DP  font  [emhlables  ,  je  dis  donc  que  les 
triangles  G  ,  H  ,  I  y  du  premier  font  entr'eux  comme  font  les. 
triangles  du  deuxième ,  L  ,  M  ^  N . 

Puifque  les  fdigcnesfontfembLables  ,  leurs  triangles  font  a  uf- 
fi  femblables  ;  ainfi  les  triangles  G  ,  L  ,  font  en  ratfon  doublée 
de  leurs  lottz  homologues  AE  ,  C¥  (  fuivantlst,  66  :)  les  trian- 
gles H ,  M  ,  font  auffi  en  rAifon doublée  des  mêmes  cotez,  AE, 
C  F  ;  Do  c  H  y  a  même  raif^n  du  triangle  G  au  triangle  L  ,  que 
du  triangle  H  au  triangle  M  ;  &  (  p^^  échange  )  le  triangle 
G  efl  au  triangle  H  ,  comme  le  triange  L  au  triangle  M .  Par  la 
même  raifon  le  triangle  H  ,  efi  au  triangle  1 ,  comme  le  trian- 
gle M  au  triangle  K. 

De  pins  [par égalité  )  G  efl  àl ,  comme  L  à  N  ;  ^  {  en com- 
pofant  ]  comme  le  triangle  G  efi  au  quadrilattre  H  î ,  le  triangle 
L  efi  au  quadrilatère  M  N. 


7i- 

Si  on  décrit  des  poligoncs  fcmblablcs  fur  les  c^^ 
tez  d'un  triangle  rectangle  le  plus  grand  ,  c'eft-  a 
dire ,  ccluy  qui  aura  pour  bafe  le  côté  oppofé  à  l'an- 
<;le  droit  fera  éeal  aux  deux  autres. 

L'angle  C  ,  du  triangle  A  B  C  efi  droit  ,  ai»fî  j'ay  à  prMver 
que  le  poligone  F,  efl  égal  aux  deux  poligoaes  D  ,  E  ,  qui.  luf 
font  femblab'es. 

Les  poligones  femblables  D  ,  E  ,  F  ,  font  entr'eux  comme  les 
fttarrex,  de  leurs  bafes  ou  cotez  homologues  AB ,  B  C  ,  C  A  , 
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[fArlaês  )  le  flm  grani  qttarré  G,  efi  égAl  aux  deux  petits 
H  ,  I  (  /"»'■  /«  4J.  )  Donc  leplfts  grand  poligcm  F ,  eji  égal 
AHx  deux  petits  J)  ,  £. 


Une  ligne  droite  touche  un  cercle  &  ne  le  cou- 
pe pas ,  fi  elle  eft  perpendiculaire  à  l'extrémité  du 
diamètre. 

La  droite  A  3  eftant  perpendiculaire  à  l'extrem'té  du  dia- 
mettff  A  0 ,  il  efl  évident  qu'elle  touche  le  cercle  ,  muis  qu'elle 
ne  le  coupe  pas  ,  même  efiant  continuée  -vers  E  >  cejl  ce  q%'iL 
faut  faire  "voir  ;  (^  pow  cela  qu'on  prenne  dans  cette  ligne  A  B, 
un  point  co7nme  omoudra ,  pur  exemple,  le  point  D  ,  ô*  qt*'on> 
tire  nu  centre  lu  ligne  droite C  D. 
•B    U  A  E        Puifque  l'angle  B  AC  eft  droit  y  Vanglt 

^D  C  fera  atgu  (  p.xr  la,  ^z.)  (^  U  ligne 
C  D  oppofée  à  l'angle  droit  ,  fera  pins 
grande  que  le  rayon  A  C  oppofé  à  l'angle 
Aigu  ,  (  par  la  33.  j  Donc  le  peint  D  a  efté 
pris  hors  le  cercle  (  fuivant  la  1.  )  Or  lu 
même  demonjiration  fe  fera  de  tous  autres 
points  de  la  touchante  BE  ,  fi  prés  qu'on  le  putjfe  prendre  d» 
point  A  :  Donc  la  droite  B  E  ,  n'entre  pas  dans  1$  cercle.  De  plus 
il  s'enfuir  que 

75* 

Le  cercle  n'efl;  touché  d'une  ligne  droite  qu'à  un 
leul  point ,  «Se  la  perpendiculaire  tirée  de  ce  point 
paflc  parle  centre  du  cercle. 
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74- 

Le  rayon  divife  la  circonférence  du  cercle  en  fix 
parties  égales,  chacune  de  60  degrez. 

g«£  la  ligne  A  C  [on  tirée  égale  au  rayon  B  C ,  je  dis  que 
l'arc  A  C  ,[era  la  fixtéme  fait'e  de  la  cireur' feren  e  du  cercle  : 
c'ejl  à  litre  qu'il  fer  a  de  60   dtgrez  ,  fixtéme 
part  e  de  ^6o- 

Suppofé  le  rayon  A  B.    Le  triangle  ABC 
eft  é^H  latéral,  &  fes  trois  angles  qui  pris  en- 
femble  valent  180  degrez    (  /«  vant  /^  2.9  ) 
[ont  chacun  de  60  .   Donc  l'arc  A  C  qni  eft  la 
mefare de  l'angle  B,  eji  de  60  degrez. 

75- 

L'angle  du  centre  eft  double  d'un  angle  de  la 
circonférence  qui  a  le  même  arc  pour  bafe. 

I.  Dans  h  cercle  S ,  l'angle  du  centre  CAD  y  ^  l'angle  C 
BD  du  la  circonférence  ,  ont  un  même  arc  C  D  pour  bafe  ;  j'ay 
donc  à  prouver  que  le  premier  efl  double  du  deuxième. 

Les  droites  A  B  ,  A  C  [ont  égales  ,  ainfi  le  triangle  A  BC  eji 
ifocele  >  en  cts  angles  B  ,C  ,  [ont  égaux  (  far  la  i^.  )  l'angle  A 
eft  égal  aux  deux  B  (^  C  (  par  la  17.  j  Donc  il  ejt  double  dft 
feul  B. 

1.  Dans  le  cercle  T ,  l'angle  CAEe(i  encore  double  de  l'an- 
gle C  B  E  ,  car  [upto[é  la  ligne  B  A  D  traverfant  le  centre  A  , 
l'angle  C  A  D  eJi  do  ble  deCBD  ,  &D  AE  l'eji  de  l'anglt 
D  BE  ,  par  le  cas  précèdent. 


D  -       •£> 

"Enfin,  l'angle  du  antre  T  G  H  efi    anffi  double  de  l'unit 
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F I  H  ,  qut  tfi  k  Id  circonférence  ,  car 
fuppofé  U  ligne  I  G  N  ,  l'angle  N  GH 
fera  double  de  l'angle  N  I  H ,  &  l'angle 
"H  G  F  le  fera  de  l'angle  N  I  F  ;  (par  le 
tremier  cas  )  fi  donc  vous  otex.  l'angle 
N  G  F  de  l'angle  N  G  H  ,  &  l'angle 
NIF  de  l'angle  NI  H;  refiera  l'angle 
F  GH  double  de  l'angle  F I  H. 

76. 

Les  anoles  qui  font  dans  un  même  fcgment  de 
cercle ,  ou  dans  des  fegments  égaux  ou  femblabics  , 
font  égaux.    . 

Les  angles  ABB  ,AFB  compris  dar%s 
le  même  fegment  A  C  B  fnt  chacun  moi, 
tié  de  l'angle  du  centre  AFB,  (  fur  h% 
frecedente.  )  Donc  ils  font  égaux  (  par  la 
6.  )  Ef  la  même  chofe  eft  évidente  à  l'é- 
gard des  angles  qui  font  dans  des  fegments 
égaux. 

Mais  [uppofé  Us  deux  cercles  concentri- 
ques I  I<^M  ,  N  OP;  les  arcs  N  0,I  K  ; 
efians  compris  da'ts  l'angle  commun  /  R  K, 
le  premier  efi  a  fan  cercle  ^  ce  que  le  deu- 
xième efi  au  fi  en  :  {  par  la  13,  )  Ainfi  les 
fegments  décrits  fur  les  deux   cordes  I  K 
N  O  fout  femblables  qitoy  qu'inégaux. 
Or,  que  les  angles  qui  font  dans  le  grand  fegment  I  M  K  , 
comme  ceux  qui  font  dans  le  petit  N  P  O  ,  fotent  égaux  ;  //  efi 
évident  (  parla,  6  )  puifque  chacun  de  ces  angles ,  efi  moitié  d$ 
l'angle  R  qui  efi  au  centre. 

77' 

L'angle  infcric  dans  le  demicercle  efl:  droit. 

Q^,— ^^  L'angle  A  C  B  efi  dans  un  demi  cer- 

cle ,  je    dis  donc  qu'il  eft  droit  ^  je  le 
prouve.   Que  la  ligne  D  E  foit  abaiffcc 

Af \~T ~Hb  F^'^P^^'^^'^'^l^''^^"^'-'"^  ^^  centre  D,  les 

angles  au  point  D  feront  droits. 

L'angle  droit  A  D  E  efi  double  de  l'an- 
gle AKC  ;  l'angle  droit  B  DE,  efi  aufi 
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double  de  l'an  g!  e  i>  C  E  [  par  l  j  ^.  ]  Di.n.  Ls  angles  A  CE  ^ 
BCE  font  ch.icun dtmi  drott ,  ^  l'angle  AC B qtti en efi  com~ 
fofé  eft  droit, 

7S. 

Un  quadrilatère  infcrit  dans  un  cercle,  a  fcs  an- 
gles oppofcz  tgaux  à  deux  droits. 

Çlue  les  angles  oppofez,  B  A  D  , 
BCD  du  quadrilatère  A  B  C  'D  [oient 
égaux  a  deux  droits  ,  Voicy  comme  ort 
le  démo  tre. 

Sufpofé  les  lignes  droites  A  C  » 
B  D  ,  l'angle  P  efl  égal  h  l'angle  O  ; 
C^  l'angle  S  ,  l'efi  a  l'angle  R  (  par 
la  yé.  I  L'ar^g'e  B  AD  , -vaut  deux 
angles  droits  avec  les  angles  O ,  R 
(  par  la  19.  )  Donc  il  vaut  dtux  angles  droits  avec  leurs  é- 
gaux  S  ,  P  ,  ou  leftul  BCD. 

79' 
La  tangente  &  la  fecante  font  au  point  de  Tat- 
touchement ,  des  anales  éeaux  à  ceux  des  ferments 
alternes. 

I.  §lue  la  ligne  GBy  touche  le  cercle 
au  point  A ,  on  prouve  que  l'anii^le  BAC 
fait  delà  touchante  AB  ^  de  la  fecante 
A  C  ,  efi  é^al  à  l'angle  du  fegment  al- 
terne A  H  C,  Suppofé  le  diamètre  A  D  , 
il  fera  perp.ndicuUire  à  la  touchante  A 
B  [  fuivant  la  73.  ) 
L'angle  A  CD  eft  droit,  (  parlajj  ) 
Cj»  l'angle  D  AC  qui  avtc  l'angle  D  vaut  un  droit  (  par  la 
25  ,  )  vaut  auffî  un  droit  avec  l'angle  BAC;  puifque  A  D 
efl  perpendiculaire  fur  A  B  :  Donc  l'angle  BAC  eft  égal  à 
lande  D  (  fuivant  la  -j  ,)  (^  par  confequent  à  l'angle  H  qui 
eft  égal  à  l'angle  D  {parla  76.) 

z.  le  prouve  que  l'angle  G  A  C  ,  eft  auf- 
fi  égala  l  angle  dufegmert  altern  e  Ae  C. 
L'angle  D  avec  l'angle  E  ,  vaut  deux 
angles  droits  [  parlaj%  )  de  mên-je  que 
l'angle  BAC  avec  l'angle  CAG  (  par 
la  iH.  )  Les  angles  A  D  C  ,  BAC,  font 
égaux ,  nous  venons  de  le  prouver  :  donc 


G-  A  '^^ 

les  an^ghs  GAG,  AEC ,  le  font  aujji 


S». 
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Les  arcs  égaux ,  ont  des  cordes  égales. 

Les  arcs  B  C  ,  C  D  ,  font  fuppofez  égaux  ,  je  dis  donc  que 
leurs  cordes  qui  font  les  droites  B  C  t  C  D  font  tga'es.  Soie 
lire  du  centre  A   les  rayons  AB,  A  C,    AD. 

P?«.<  q\e  les  arcs  .B  C  y  CD  Jont  égxux, 
les  angles  E  ,  F ,  faits  au  centre  du  cercla 
font  égaux  (  parla  14.  )  Les  rayens  AB, 
A  C  ,  A  D  font  Auffi  égaux  ;  Donc  les 
triangles  A  BC  ,  ACD  ont  les  cotez  é- 
gaux  (far  lu  ii  )  ^  {par  la  14.  )  Les 
cordes  BC ,  CD,  font  égales ,  ce  qui  efloic 
À  prouver. 

Si, 

Le  rayon  qui  coupe  une  corde  en  deux  égaicmenc, 
coupe  l'arc  de  même. 

si  le  point  E  efi.înt  le  centre  de  l'arc  A  D  B  ,  le  rayon  D 
E  coupe  la  corde  AB  en  deux  parties  égales;  je  dis  qu'il  ceu- 
fe  auffi  l'arc  en  deux  également  en  D  y  (^  je  le  fais  voir. 

Suppofé  les  rayons  A  E  >  BE ,  les  côteic 
du  triangle  ACE,  font  égaux  aux  cotes:, 
du  triangle  B  CE  ;  Les  triangles  ACE, 
BC  E  ,  font  donc  femblahl^s  {  par  la  13  ) 
^  ont  les  angles  G  y  H ,  égaux  (  par  l* 
14.  )  Donc  les  arcs  AD  ^  BD  qui  font 
leurs  tnefures  fcnt  égaux. 


Il  s'enfuit  aufli  que 


Si. 


La  ligne  qui   coupe  en  deux  également  Tare  8C 
fa  corde,  eft  un  rayon  du  cercle, 

85. 

La  perpendiculaire  qui  coupe  une  corde  en  deux 
également ,  pallc  par  le  centre  de  l'arc. 

si  U  ferpendiçHlatre   C  £  ceupe  la  corde  A  B  en  dtux  pmtitl 

D 


/<? 

^■\ 

/ 

G 

A^ 

;^  ...^ 

^^^ 

■^^ 

50       TRAITE'   DE  GEOMETRIE, 

tgaUs  ,  ie  ài%  qu'elle  pajje  par  le  centre  de  l'arc  AB.    Tircï 
Icsaroucs  AD,  BD. 

Les  (toves  A  C  ,  CE,    efinnt  égales  ;  C  D   commune  ;    les 
AïigUs    au  point  C  >    droits  ;  les  triangles  A  C  D  ^  BC  D  , 
■g  font  égaux  Qr>  [emblables  (  par  la  zz  ,  ) 

ainfi  les  cordes  AD,  BD  font  égales  ^ 
(^  ont  leurs  arcs  égaux  (  par  la  80.  ) 
Donc  l'arc  A  D  B  eft  coupé  en  deux  par- 
ties égales ,  de  même  que  fa  corde  A  B  y 
^  la  perpendiculaire  D  E  pajfe  far  le 
X>  centre  de  l'arc  { fuivant  la  81.  } 

84. 

Si  deux  cercles  égaux  fe  croifent,  la  ligne  droi- 
te menée  par  les  points  communs  de  leurs  circon- 
férences ,  coupera  en  deux  également  &  par  des 
ansles  droits,  la  droite  menée  d'un  centre  à  l'autre. 

€hie  les  points  A,  B  ^  foient  les  centres  des  cercles  égaux  H, 
1  ;  je  prouve  que  la  droite  CD  ,  coupe  la  droite  AB  en  deux 
parties  égales  ^  a  angles  égaux. 

Les  triangles  A  CD  , 
B  CD  y  ont  les  cotez,  AC  y 
,A  T>,  B  C  ,  BD  ,  égaux  , 
C^  C  D  commun  ;  donc  ils 
font  fembltbles  (  par  la  i}  ) 
C^  leurs  angles  A  C  D  » 
BCD  ,  font  égaux  (  par 
la  14.  )  De  plus  les  rayons 
AC ,  C  B  e  fiant  égaux  ,(^ 
la  lifne  C  E  communie  aux  angles  égaux  ACE  ,  BCE; 
les  triangles  ACE  ,  B  CE  font  auffi  égaux  en  toutes  leurs 
parties  (  parla  n.)  DencAE,  EB  font  égales;  0>  Us  an- 
gles en  E  font  égaux  [  par  la  z^)  ^  droits  (  par  la  9  dm.) 


^    pour  venii- àla  pratique,  il  faut  d'aborJ  avoir  une  Règle,  un  Com- 
^    pas  ,  &  uii  Rapporteur  ,  ^ui  efc  un  dcmicercle  de  cuivre  ou  de  corne, 
divisé  en    180  degrez.  . 


-â^Pf- 
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Chapitre     Troisie'mê, 

P  R  A  T I  £)JU  E  , 
Des  Lignes  ,  des  Angles ,  &  des  Figures. 

PROPOSITION     I. 

Couper  une  ligne  droite  en  deux  parties  égales. 
ha  ligne  A  B  cfi  propefee  pour  eflre  couple. 

DEs  points  A  &  B  comme  de  deux  centres,  & 
d'une  même  ouverture  de  compas ,  décrivez 
des  arcs  qui  fe  coupent. 

Par  leurs  coupes  G,  H,  menez  une  ligne  droi- 
te, elle  coupera  la  donnée  en  deux  parties  égales. 
(ftiivafjt  la  84  du  2.  ) 


»-  ■  I  i     ;  »4 


'■'&' 


yj£\ 


PROP.    IL       •    ,• 
Couper  un  Arc  en  deux  également, 
L'Arc  AOB   efl  propofé. 

DEs  poijits  A  &  B,  &  d'une  même  ouverture 
de  compas  ,  décrivez  deux  arcs  qui  le  coupent, 
&par  leurs  coupes    G,  H,  menez  la  droite   G  H,e/i_ 
coupera  l'arc  propofé  en  deux  enraiement  en  O. 
iîi«e  Udraite  G  H  cotise  lare  /iB  em^eux é'  Jerncnt  en  O^ 
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je  le  prouve.    Tuez  les  droites  AG,    BG,    BHjAH 
AO   ,  BO. 

i<7  triangles  G  AH ,  G  B  H  ,  ont  le  côté  G  H  commun ,  ^ 
les  cotez  AG,  BG  ;  AH  ,  BH ,  égaux;  (  par  la  i.  du  i) 
tiinfi  ces  deux  triangles  [ont  fembUbles  (  far  lai^  du  i;  )  ç^ 
(  parla  z^  dui  )   leurs  anghs  au  point  G  font  éoaux. 

Or  les  lignes  A  G  ,  B  G  y  eftant  égales  ,  les  angles  A  G  O  , 
B  G  O  é^aux  ,  Qf  la  droite  G  O  commune  ;  les  triangles  A 
GO,  BG  0  font  aujft  égaux  ^  femblailes  (  far  la  it  du  z.  ) 
Donc  les  cordes  A  O  ,  B  O  ,  font  égales ,  (^  (  par  la  8  o  d!4  z  ) 
les  arcs  A  O  ,  BO,  font  égaux.    Ce  qui  eftoït  tt  prouver. 


PROP.     LU. 

Couper  un  angle  rectiligne  en  deux  également. 

L'Angle  BAC  efl  propofe. 

DU  point  A ,  pris  comme  centre ,  décrivez  à  vo- 
lonté  l'arc  D  E. 
Des  points  D ,  E  ,  &  d'une  même  ouverture  de 
compas  ,    décrivez  les  petits   arcs  qui  fe  coupent 
en  O. 

Menez  la    ligne   AO  ,   elle  coupera  l'angle  en 
deux  également. 

Tirez,  les  lignes    DO,  EO- 

Les  lignes  A  D  ,  AE  font  égales  ;  D  O  , 
"BO  ,  le  font  aujfi  {  par  U  i  du  i.  )  A  O 
eft  commune  aux  deux  triangles  A  D  O  ,  A 
E  O  i  (^  (  parla  v^  du  :■  ,  }  ces  triangles  font 
femblables.  [  Par  lai  a  du  i ,)  leurs  angles 
au  point  A  ,  ofpofez  aux  cotez  égaux  D  O , 
E  O  ,  font  égaux.  Donc  l'angle  propofé  efi 
•■"O"-  -        foHpé  en  diux4gaUment, 
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D'un  point  donné  dans  une  ligne  droite  j    élever 
une  perpendiculaire. 

O»  veut  élever  ais  poiyit   C  ,  une  ligne  perpendicU'^ 
laire  fur  A.  B. 

POfez  une  des  pointes  du  compas  en  C  ,  &:dc 
l'autre  coupez  comme  il  vous  plaira,  les  parties 
égales  CI>,  CE. 

Des  points  D  ,  E  ,  faites  la  fedbion  F  ,  je  veux 
dire,  de  ces  points  D  E  ,  comme  de  deux  centres 
&  d'une  même  ouverture  de  compas ,  décrivez  les 
arcs  qui  fe  coupent  en  F. 

Menez   C  F  ,  elle  fera  perpendiculaire  fur  A  B. 
Ttrez.  DF.EF. 

Les  lignes  CD»  CE,  font  égales  ;  DF, 
E  F  ,  le  font  aujfi  ;  C  F ,  efi  ccmmun  ;  dont 
(  fur  /«  1  j  flf«  1 ,  )  les  triangles  C  DF ^ 
CE  F  ,  font  fembUhles ,  g^  o/tf  les  angles 
fiU  po'ntC  égaux  ^  droits  {par  la  9  du  i.) 
Donc  (  fidivantln  10  du  i  )  la  ligne  C  ^. 
efi  perpendiculaire. 


APC      £  £ 


PROP.    V. 

Etever  une  perpendiculaire  à  l'extrémité  d'une  ligne» 

La  ligne  droite    G  H  eflartt  propojl'e ,  on  veut  élever^ 
une  perpendiculaire  à  fon  extrémité  G". 

M  Arquez     à     volonté      un 
point  O  ,  au  deflus  de  G  H, 
De  ce  point ,  &  de  l'intervale 
O  G  ,   faites  le  demi  cercle  I G  L. 
Menez  LOI  ,  puis  larequife 
GI. 

L'angle  1  G  L  efi  décrit  dans  le  dtmicercle   IC  L  ,    donc  i^ 
efi  droit  { par  la  tj  du  z.  ] 

D    iij 
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A- 
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PROP.   VI. 

AbaiiTer  une  perpendiculaire  fur  une  ligne  droite. 

Ofi  z'eut  abaijfer  du  point  C,  ft^eperpendicnlaire  fur 
la  droite  A  B. 

MErtcz  une  des  pointes  du  compas  au  point  C  , 
&  de  Tautre  décrivez  un  arc  qui  coupj  la  lignO 
A  B  ,  par  exemple ,  en  D  ,  E. 

De  ces  points  D,  E  ,  faites  lafedtion  F. 
Mène?  la  requifc  C  O ,  vers  le  point  F. 

f  _  Suppofé   les   lignes    CD,    C  E  ^ 

DT ,  EF,OF.  Les  triangles  C  D  F, 
CLF  jotit  eqHtanzies  (  par  la  i^ 
du  1 ,  ]  ô*  ^^^  angles  au  point  C , 
font  égaux  (  par  la  14  du  1.  ]  De 
plus  les  triangles  OC  D  ,  0  CE 
feat  eiujfi  équiangUs  efttint  [embla- 
bles  (  par  la  zt  du  %  .,  ]  car  les  li- 
gnes CD  ,  CE,  font  égales ,  CO , 
tjl  commune,  ^ les  angles  au  point 
C  font  égaux-   Donc  (  parla  x^  dté 

%  }  les  ang'es  C  O  D  ^  C  OE  font  égaux  &  droits  ,  &  la  ligne 

C  O  ejl  perpendiculaire,  [fuivant  la  10  du  1.  ] 

PROP.     VIL 

.Elever  fur  un  angle  redlilignc,  une  ligne  droite  qui 
fafïè  des  angles  égaux  de  part  (3c  d'autre, 

■       ^    -    V angle  A  ejt  propofé. 

U  point  A ,  décrivez  comme  il 

vous  plaira.  Tare  B  C. 
Des  points  B  ,   C  ,  faites  la  fe- 
dion  D. 

Tirez  la  demandée  A  D, 

Les   triangles  ACD  ,  ABD  font  équiangles  (  par  la,  t^ 
eu  %.  )  Donc  les  angUsC.4D  ,  BAD  font  égaux,. 


.m....*- 
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Par  un  point  propofé ,  mener  une  ligne  parallèle  à 
une  autre. 

0«  vent  mener  par  le  point   A  ,   une  ligne  qui  [oit 
parallèle  a  la  ligne    B  C 

DU  point  A  ,  prenez  avec  le  compas,  ladiftan- 
ce  A  E,  en  décrivant  un  arc  qui  rafe  la  ligne  BC. 
De  la  même  ouvcrrure  de  compas  &:  d'un  autre 
point  comme  H  pris  à  volonté  dans  la  ligne  BC, 
décrivez  l'arc  L  I. 

Meucz  la  demandée  D  F ,  de  manière  que  paf- 
fant  par  le  point  propofé  A,  elle  touche  l'arc  IL. 
fans  le  couper. 


D 

A. 

Gl 

1^ 

V 

-B 

£ 

jf 

G 

^e  la  ligne  D  F  fsit  farnUele  k  la,  ligne  BC ,  il  (Jt  é'ui" 
imt  (  p«r  la  \  du  ^.  ) 

PROP.     IX. 

Faire  un  angle  égal  à  un  autre. 

On  "je fit  faire  fur  la  ligne  A  B  ,  ^  an  point  A  •>  9nr 
gle  égal  a  l'angle  C  D  E. 

DE  l'angle  D  ,  décrivez  à  la  première  ouverture: 
de  compas  ,  l'arc    F  G. 
De  la  mcme  ouverture  de  com-  <5^g 

pas ,  &  du  point  A  ,  décrivez  aulîl 
l'arc   N  M. 

Coupez   l'arc  N  O   égal  à   l'arc        ^'  vq 

F  G.  a/     St  3 

Menez  A  O  ,   &    l'angle   B  A  O      ^^ ' — 

ïcra  égal  au  propofé  CDE  { fuivant  la  14  du  2,..  );• 

C   iiij 
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PROP.     X. 

Trouver  la  valeur  d'un  angle  ,   par  le  moyen  d'un 
Rapporteuç  ou  demi  cercle. 


L'angle   A  B  C  ejî:  propofe  a  ntefurer. 

Ppliquez  fur  A  B  ,  la  règle  du  Rapporteur ,  en 
jf^  force  que  le  centre  du  demicercle  fe  trouve 
précifément  fur  lapointede  l'angle  B  ,  &  le  nombre 
dts  degrcz  qui  fe  trouveront  compris  dans  l'arc 
DE  ,  fera  la  valeur  de  l'ande  ABC. 


A 


PROP.     XI. 

Faire  un  anc;le  de  tel  nombre  de  degrez  qu'on 
voudra  ,  far  exemple , 

Soit protofé  de  faire  un  angle  de  $0  degrez.  fur  A  B  y 
C^  an  point  B. 

Appliquez  le  Rapporteur  ou  demicercle ,  com- 
me je  viens  de  dire  danslaPropofition  précé- 
dente ,  &:  à  50  degrez ,  à  compter  du  point  D  ,  mar- 
quez le  point  E  ;  puis  menez  BE.  qui  fera  l'an- 
gle demandé  ABC. 
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PROP.     XII. 

Décrire  un  triangle  équilateral  fur  une  bafe  donnée. 
0«  propofe  pour  bafe  la  ligne   A  B. 

DEs  points  A  &  B  ,   décrivez  les 
arcsAC,BC. 
Menez  les  droites  A  C  ,  B  C  ,  &  vous 
aurez  le  requis,  {par  la  i.  du  2.)  ù^ 

PROP.    XIII. 

Conftruire  un  quarré  fur  une  bafe  donnée. 
On  propofe  pour  bafe  la  ligne  A  B, 

Elevez  la  perpendiculaire  AC  {par  la  ^^  )  &  la 
coupez  égale  à  A  B. 
Des  points  B  &;  C  ,   &  de  l'intervale  A  B ,  fai- 
tes la  fedion  D. 

Menez  les  lignes  CD,  B  D ,  &  vous  aurez  un 
quirré. 
c  \Ti  ^^^  quatre  cStex.  ont  efté  coupez  égaux ,  (^ 


,.  y 


"^      ils  font  paralleUs  {  par  lu  39  dux.  )  L'angle. 
A  eji  fait  droit ,  (^  fon    oppofé   D  l'tfi  auffi 
\  par  la  38  </«x.   )   De  même,  les  angles  B, 
jg      C,  font  égaux  ^  droits  ,    les  quatre   angles 
^~  A  j  B ,  C  ,  D  ,   valant  quatre  droits    (  par 

la  i^  du  t.)  Donc  (  fuivant  la  17  du  1)   C  B  eft  un  quar- 
ré parfait. 

PROP.    XIV. 

Infcure  un  triangle  équilateral  dans  un  cercle. 

Le  cercle  A  F  efi  propofe, 

DU  point  A  ,  pris  à  volonté  dans  la  circonféren- 
ce ,  &  de  l'intçrv^c  du  rayon  A  B  ,  décrivez 
l'arc  CBD.  -- 
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Menez  la  dioire  CD,  elle  fera  la  bafe  du  trian- 
gle demandé. 

L'arc  A  C  eïi  une  fixléme  punie  de  la  circonférence   { fui^ 
vant  la  y  ^  du  %,)  ^  le  double  CAD  en  eft  U  ittrs. 

PROP.     XV. 

ïnfcrire  un  Exacronc  régulier. 

I)  Renez   le  demi  diamettre  A  B  ,  il  divifera  h 
-    circonférence  du   cercle    en  £x   parties    égales, 
{  fuivant  la  74.  du  1.  )       - 


PROP.     XVL 

ïnfcrire  un  Qiiarrc. 

Tirez  par  le  centre  O ,  le  diamètre   B  D. 
Des  points   B,  D,   décrivez    deux  arcs  FG, 
E  H,  c]ui  fe  coupent. 

Par  leurs  coupes  ou  fedtions ,  menez  la  droite 
A  C ,  qui  paflcra  par  le  centre  O  en  faifant  qua- 
tre angle  droits  avec  le  diamettre  B  D  ,  {ftiivant  la 
84  du  1.  ) 

Décrivez  le  quarré  ABCD  ,  il  aura  les  quatre 
cotez  égaux ,  &  les  quatre  angles  droits. 

Les  arcs  A  B  ,  BC  ,  CD,  D  A  ,  font  égaux  { fuivxntla 
i^  du  i  ;  )  ainfi  ■(  par  la  $0  dtt  i  )  le  quarré  a  [es  quatre  lù- 
îtz  égaux  ■■>  ^  fei  quatre  angles  font  droits  {  ^ar  la  j-j  du  z.  ) 
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PROP.    XVII. 

Infcrirc  un  o6logone  régulier. 

Tirez  les  diamètres  AB,  CD,  coupant  le  cer- 
cle en  quatre  parties  égales  {par  la  précédente.) 
Coupez   chaque  quart  de  cercle  en  deux  égale- 
ment ( pi^r  la  1 3)  ôc  tirez  les  cotez  de  rod;0;gone 
AEC,  &c.  '     '  :     ,' 

L'égalité  des  cotez,    efi  évidente  {  f/tr  la  îo  dit  l  ]  Ç^  csUs 
des  angles  (  p^r  lu  j  6  du  même  2,.) 


PROP.     XVIII. 

Infcrire  tel  Poligone  régulier  qu'on  voudra,   parle 
moyen  du  Rapporteur. 

On  vent  infcrire  un  Pentagone  dans  le  cercle  ABC. 

Dlvifez  le  nombre  des  degiez  du  cercle  en- 
tier par  le  nombre  des  cotez  du  poIigo:i-> 
c'cft  a  dire  ,  divifez  ^60  par 
5  ,  &  le  quotien  7  2  ,  fera 
l'angle  du  centre  ABC  que 
vous  ferez  (  par  la  11  )  pour  a- 
voir  un  arc  dont  la  corde  A  C , 
foit  un  des  cotez  du  Pentagone 
demandé. 
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PROP.    XIX. 

Conflruire  un  Exagone  régulier  fur  une  bafe  donnée. 

La  bafe  A  B  efî  donnée. 

DEs  points   A,  B  ,   décrivez  les 
arcsBC,AC.  /^^ 

Du  point  C  ,  faites  le  cercle  A  B  F ,     ' -^ 

il    contiendra  fîx   fois   A  B    (  ftti^ 
'vant  la  74.  dn  1.  ) 


PROP.    XX. 

Décrire  un  Dodécagone  régulier  dont  un  des.  cotez 
eft  propofé.     - 

La  droite  AB  efi  le  côté  propofé, 

DU   milieu   d'A  B  ,  élevez   la  perpendiculaire 
C  D  {-par  la  4.  ) 
Du  point  B  ,  décrivez  Tare  A  E  ,   &  du  point  E 
l'arc  AD. 

Le  point  D  fera  le  centre  du  Dodécagone. 


L'angle  A  D  B  eji  moitié  de 
l'angle  AEB  (  par  la,  j ^  dit 
1.  )  AEB  ef}  l'angle  du  centre 
d'un  Exagone  (  ^ar  la  précé- 
dente. )  Donc  l'angle  A  D  B 
efi  l'angle  du  centre  d'un  Do- 
décagone :  car  l'angle  AEB 
efiant  de  60  degrez  ,  l'ange 
AD  B  efi  de  50;  ^  douze 
fots  30,  font  560  ,  valeur  de 
toHte  la  circonférence  d»  cerch. 


.A    G    £ 


CHAPITRE  îir.  il 

t 

PROP.     XXI. 

Sur  une  bafe  donnée  décrire  un  Odogone» 

La  bafe  A  B  ejt  donnée. 

COupez  A  B  en  deux  au  point  C  {par  lai.) 
Elevez  la  perpendiculaire  CE    { par  la  4.) 
Du  point  C ,  décrivez  le  demicercle  A  D  B. 
Du  point   D  ,  décrivez   le  cercle  A  E  B ,   &  du 
point   E  ,  le  cercle  demandé  qui  contiendra  huit 
fois  AB. 


Vungle  AD  B  efl  droit  (  par  l» 
77  Uhx  )  ^  V angle  A  EB  cft  demi- 
droit  [fuivant  U  7 S  dit  z.  )  L'sngU 
droit  vaut  9  o  degrez  (  fnivant  U 
18  du  1  ;  )  ^  le  demi  droit  4  j  ,  qui 
efi  la  vxleur  de  l'angle  au  centre 
d'un  OHogone  ,  huit  fois  4/  faifant 
160. 


PROP.     XXII. 

Sur  une  bafe  donnée  décrire  tel  Poligone  régulier 
qu'on  voudra. 

On  veut  faire  un  Pentagone  regnlier  fnr  la  bafe  A  B. 

DIvifcz  3^0,  par  le  nombre  des  cotez  du  Poli- 
gone à  faire ,  c'eft  à  dire  par  5  j  &  le  quotien  72. 
fera  la  valeur  de  l'angle  ,  au  centre  d'un  Pentago- 
ne ,  (  fuivant  laiS.) 

Tirez  ce  nombre  71  de  180  ,  reftera  108  pour 
angle  de  la  figure  BAC,  que  vous  ferez  par  U 
Pratique  11. 

Coupez  cet  angle  BAC  en  deux,  par  la  ligne; 
A  E  (  prop.  5.  ) 
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Faites  l'angle     A  B  E  égal  à  l'angle  B  A  E  (  par  i 
c) ,  )  &  le  point  E  fera  le  centre  du  cercle  dans  le- 
quel vous  ferez  le  Pentagone  demandé. 

-,  i  ' 

Les  angles  F  ,  G  ,  font  faits  é- 
gaux  :  donc  [par  la  i6  du  i  )  les 
lignes  AE  ,  ÈE  font  égales;  ^le 
cercle  décrit  du  point  E ,  (^  de  l'in^ 
tervale  E  A  ,  pajje  par  le  point  B. 
Cela  conmt ,  je  n' ay  qu'à  faire  voir 
comme  l'angle  AE  B  efl  de  ji.  de- 


grez. 

L'angle   G  qui  ejl  égal  h  Vanglt 

F  ,  ejl  auffi  éga.1  à  l'angle  H  ;  Les 
deux  angles  H  ,T ,  eu  lefeiil  C  A  B  a  efté  fait  de\oi  degrez.  f 
ainfi  les  deux  F  ,  G ,  valent  io8  degrez  ;  lefquels  feufiraits 
de  iBo  que  valent  tous  les  trois  angles  du  triangle  ABE, 
(  parla  i<)  du  i  )  re(ie  -jifour  l'angle  AEB. 

PROP.    XXIII. 

Infcrire  un  Eptagone  dans  un  cercle. 
Le  cercle  B  D  E  efi  propofe. 


M 


Enez  le  rayon  A  B ,  &  du 
point  B  ,    décrivez  l'arc 
DAE. 

Tirez  la  droite  DE,  &  fa 
moitié  C  D  ou  Ton  égale  DF, 
fera  à  peu  prés  la  longueur 
d'un  des  cotez  de  TEptagone. 

JVoHS   voirons  cette  Fropofption   &  les  deux  fnt- 
ventes  au  Chapitre  8. 

PROP.  XXIV. 

Infcrire  un  Eneasone. 


M  Enez  le  rayon  A  B. 
De  l'extrémité  B 
décrivez  l'arc  D  A  C. 


^  de  l'intervale  BA, 


CHAPITRE   III. 

Tirez  ïa  droite  C  D  ^  & 
la  prolongez  vers  F. 

Coupez  EFésaleà  AB. 

Du  point  t  ,  décrivez 
l'arc  F  G  ,  &  du  point  F , 
l'arc  E  G. 

Menez  A  G ,  &  l'arc  D  H, 
fera  à  peu  prés  la  neuviè- 
me partie  de  la  circonfé- 
rence du  cercle. 


^5 


PROP.     XXV. 
Sur  une  bafe  donnée ,  décrire  un  Eneagone  régulier. 
Lit  ligne  A  B  efi  une  bafe  propofee. 

COupez  A  B  en  deux  égale- 
ment au  point  C. 
Elevez  la  perpendiculaire  C  F. 
Du  point   B  ,  décrivez  l'arc 
AD. 

Coupez   Tare  A  D  en  deux 
parties  égales  en  E. 

Du  point  D  ,   décrivez  l'arc 
E  F  ;  &  le  point  F,  fera  à  peu  prés  le  centre  de 


l'Encagone. 


PROP.    XXVI. 


^ 


Décrire  un  Triangle  femblable  &  égal  à  un  autre, 

O»  veut  faire  un  triante  égal  &  femblable  an 
triangle   ABC. 

Tirez   D  E  ,  égale  à  la  bafe  A  B. 
Du  point  D,  &de  l'intcrvalc  A  C,  décrivez 
i'arc  L  M. 
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Du  point  E  ,  6c  de  l'intervale  BC  ,  décrivez 
l'arc  G  H. 

De  la  fedion  F ,  menez  les  lignes  D  F ,  E  F ,  & 
vous  aurez  le  requis  {par  la  i^  dn  z) 

1^ 


PROP.   xxvir. 

Décrire  fur  une  bafè  donnée ,  un  triangle  femblable 
i  un  autre. 

Oft  propofc  à  faire  fur  A  B  y  un  triangle  femblable 
au  triangle  C  I>  E. 

F  Aires  l'angle  A  égal  a  Fangle  C ,  &  l'angle  B 
égal  à  l'angle  D  (  par  laç).  )  Le  troifiéme  F  fera 
égal  au  troifiéme  E  (  par  la  ^iduzy)  &  (par  la ^^ 
du  i)  les  deux  triangles  feront  femblables. 


^ 


3 
PROP.     XXVIII. 

Décrire  une  figure  rediligne  égale  ôc  femblable  à 
une  autre. 


On  veut  faire  Une  figure  comme  la  propofée  O. 

T 

A  B  D  {par  la  lÂ.  ) 


Irez  E  F  égale  à  la  bafe  A  B. 
Faites  le  triangle  E  F  H  femblable  au  triangle 


\ 


faites 
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Faites  de  même  ,  le  triangle  E  F  G  ,  femblable 
au  triangle  A  B  C  ,  &  tirez  G  H. 

Enfin  ,  faites  le  triangle  E  F  L  femblable  au  trian- 
gle ABI,  Se  ayant  tiré  GL,  la  figure  S  >  fera  é-; 
gale  &c  femblable  à  la  figure  O. 


Les  triangles  E  F  H  ,  EFG,  font  faits  é^aux  ^  feinblÀ-. 
hles  aux  triangles  A  B  D  .,  ABC;  ainfi  ôtant  des  oncles  é~ 
gfîHx  D  A  B  ,  HEF  ,  les  égaux  B  A  C  ,  FE  G  ;  les  angleS 
D  A  C  ,  H  E  G ,  rejhnt  égaux:  ;  &  puifcjue  les  côt<.z.  A  D  y 
A  C  font  égaux  aux  entez.  EH,  EQ  \  les  triangles  AD  C j, 
EU  G  fon'  auff,  égaux  ^  fe^nbla'c/l":  (  parla  2.1  du  z.  ) 

Par  la  mér/ie  rai  fon  Us  triang'.es  AC  /  ,  El  C  ,  font  égaux 
^  femblahUs  aux  trianrh'i  ï  G  L  ,  F  L  G.  Donc  les  finmes 
O,  S  font  égales  (y>  fenilh.hles ,  (  far  la  68  du  i.  } 

PROP.     XXIX. 

Décrire  fur  une  bafe  donnée ,  une  figure  feniblable 
a  Une   autre. 

0«  'vetit  faire  fur  A  B  une   figure  fcmhhhle  à  U 
figure  J\d  I- 

MEnçz  la  diagonale  CE,.  &  faites  fur  labafc 
A  B ,  le  triangle  L  fem„blable  au  triangle  M 
(  par  la  17.  ) 

Faites  auffi  fur 
B  G  ,  le  trianale 
N ,  femblable  au 
triangle  I.  Et  le 
quâdrilatcic  L 
N  fera  fembla- 
ble au  (quadrilatère  MI  {f-ar  la  6%  du  i.) 
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PROP.     XXX. 

Conflruirc  une  figure  femblable  à  une  autre ,  paf 
le  moyen  d'une  échelie. 

On  veut  faire  avec  l'échelle  O  ,  une  figure  fembla- 

ble  a  la  figure  F  C  ,  qt^i  a  efié  me  filtrée 

far  l'échelle  P. 

LA  bafe   F  C   contient  9  parties  de  Ton  échelle 
P.  Prenez aiilll  9  parties  ilir  l'échelle  O,  &  les 
donnez  à  la  bafe  AB,  ainfi  du  refte  {finivant  laiS.) 


PROP.     XXXI. 

Trouver  le  centre  d'un  cercle. 

Onpropofie  de  trouver  le  cattre  du  cercle  ABC. 

Tirez  comme  il  vous  plaira  la  droite  A  B ,  &  la 
coupez  en  deux  également  par  la  perpendicu- 
laire C  E  (  fiuivant  la  i.  ) 

Coupez  C  E  aufli   en  deux  parties  égales  ,  &  le 
milieu  O ,  fera  le  centre  du  cercle. 


Lu  perpe-ddicuLtire  C  E  fajfe  par  le 
centre  du  cercle  (  fmvan:  U  ^}  du  i,  ) 
^  le  centre  ne  peut  efire  ailleurs  ^tt'aie 
point  O  ,  milieu  de  eette  ligne. 


X\ 
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PROP.    XXXIL 

Achever  un  cercle  commence  dont  on  n'a  pas 
le  centre. 

L^arc  ABC  esl  le  commencement  d'un  cercle  qntl 
faut  achever. 

Ofez  dans  Tare  propdfc  ,  trois  points  comme  il 
vous  plaira  ,  par  exemple  ,  les  points  A  ,  B  ,  C. 

Des  points  A  &;  B  ,  &  d'une  même  ouverture  de 
compas ,  décrivez  les  arcs  qui  fc  coupent  en  D ,  E  , 
&  menez  la  droite  D  E. 

Décrivez  deux  autres  arcs  des  points  B  &  C  j 
&  par  leurs  fcdions   P,   G,  menez  la  droite  P  G, 

Du  point  I  où  fe  coupent  les  droites  P  G , 
D  E ,  &  de  i'intervalç  I  A ,  achevez  le  cercle  coni'; 
mencé, 


**♦.   "p-     .♦•* 


Suppofé  Ut  droites  A  B  y  B  C  ,  elles  font  copipées  ch*cuni  e» 
deux  également  ^  à  angles  droits  par  les  droites  F I ,  E  l 
(  fuizant  la  84  du  z  ;  )  ces  lignes  P/  ,  El  pajpnt  ch^iu7ie 
par  le  centre  de  l'arc  ABC  (  par  la  S^  d:i  x.  )  Do7icle  ctn- 
tre  efi  au  point  commun  I ,  ^  l'arc  A  H  C  ^ni  en  eji  décrit  f^ 
fait  un  cenle  parfait  avff  l'arc  A  S  C- 


B   i) 
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PROP.    XXXUI. 

Trouver  le  milieu  de  trois  points ,    ou   décrire  ntl 

cercle  par  trois  points  qui   ne  foient  pas 

dans  une  liçne  droite. 

Les  points  u4 -,  B,C^  font  propofez,  ,  par  lefquels  fine 
liqns  droite  ne  peut  efire  menée. 


c 


Herchez    le  centre  de  azs 
points  par  la  précédente. 


PROP.     XXXIV. 

Mener  ime  ligne  droite  qui  touche  un  cercle  par 
Un  point  donné. 

On  propofe  de  tirer  par  le  point  A  ,   une  l'igné  qui 
touche  le  cercle  fans  le  couper. 

DU  centre  du  cercle j  menez  D  F 
par  le  point  A. 
Elevez  la  perpendiculaire  A  E  ,  fur 
D  F  ,  elle  fera  la  touchante  demandée  , 
(  fuivant  la  -ji  du  2  )  jj 

PROP.     XXXV. 

Trouver  le  point  où  un  cercle  cft  touché  d'une 
ligne  droite. 

On  cherche  le  point  o'«  la  droite  CE,  touche  le  ccr^ 
de  cfui  e^  dejpes. 

DU  centre  du  cercle  D  ,  abaifîez 
iur  C  E  ,  la  perpendiculaire 
D  A  (par  la  6  ■-,  )  de  \e  point  A  fe- 
ra le  demandé.  (  Vojex,  U  75.  du  2..  ) 


CHAPITRE    IIL 
PROP.     XXXVI. 


?5 


Décrire  fin'  uns  ligne  droite  ,   un  fegment  de  cer- 
cle capable  d'un  angle  égal  à  un  angle  donné. 

0«  vêtit  décrire  fur  la  droite  ^  AB  ,  un  fegment  de 

cercle  qtfi  Vfiijfe  comprejîdre  un  angle  égal 

a  l'angle  C- 

F  Aires  l'angle  BAD  égal  à  l'angle  C.  (prop.ef.) 
Elevez  fur  A  D ,  la  perpendiculaire  A  G.  (prop. 
4,  o«  5    ) 

Coupez  A  B  en  deux  ,  &c  du  milieu  H ,  élevez 
la  perpendiculaire  H  F. 

Du  point  F,  décrivez  Farc  AGB,  Se  menez 
B  G.  Je  dis  que  l'angle  G  ,  compris  dans  le  fegment 
A  B  G   eft  égal  au  donné  C.  Trre^  B  F. 


^^IX 


Tremierement ,  les  triangles  H  JjT ,  H  A^ ,  or>-tle  coté  F  H. 
sommun  ;  les  bafes  BH  ,  HA,  égales  ^  les  angles  d'entre 
deux  égaux  puif'jH'ils  font  droits  :  donc  [  pur  la  zt  du  t  ]  F 
ui  ,  F  3  ,  font  égales  ;  le  cercle  décrit  du  point  F  ,  ç^r,  de  l'in- 
tervale  F  A  pajfe  par  Icpotnt  E ,  &  le  fegment  A  G  B  efl  dé-» 
trit  fur  A  i>, 

z.  La  ligne  A  D  touche  le  cercle  aupoint  A  [parla  7  j  du  v;) 
éf»  [fuivantla  j^  du  i  )  i  angle  G  efl  é^al  U  l'angle  B  A  Di 
ifé^  par  fenfe^aent  h  l'angle  Ç, 


E   ii* 
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PROP.    XXXVII. 

Décrire  fur  une  ligne  ,  un  Poligone  régulier  dont 
l'anale  du  centre  eft  donné. 

L'angle  C,  eflTan^le  du  centre  d'un  Pentagone  quoi 
'veut  faire  fnr  la  ligne  A  B. 

PAitcs  l'angle  A  B  D  ,  égal  au  donné  C  (  frop.  9.  ) 
Coupez  cet  angle   en  deux  par  la  ligne  B  É 
(  prop.  5.  )^ 

Elevez  fur  BE,  la  perpendiculaire  BF  {prop.  y) 
Faites  l'angle  A  égal  à  l'angle  B. 
Du  Point  F  ,  décrivez   le  cercle  A  B  G ,  il  con- 
tiendra cinq  fois  la  ligne  AB. 

Fonr  le  prouver  je  nay  qua  faire  voir  que  l'angle 
d^  centre  A  F  B  eft  égal  an  propofé  C. 


SHppofé  l'angle  G ,  il  efi  moitié  de 
V a)2gle  F,  (  par  la -j^  du  i.  )  L'angle 
A  BE  ejl  aujjî  moitié  de  l'angle  A  BD 
par  la  conjiruâiion  ;  ces  angles  G  >  C^ 
A  BE  font  égaux  {  par  la  -y^.  du  r.  ) 
Donc  l'angle  F  ,  efl  égal  à  V angle. 
ABD  ,  ^  par  confequent  à  l'angle 
C  y  auquel  A  B  D  eJl  fait  égal. 


PROP.     XXXVIII. 

Couper  d'un  cercle,  un  fegment  capable  d'un  an^» 
gle  égal  à  un  angle  donné. 

On  veut  CûHperdn  cercle  E  ^  un  fegment  capable  d'un 
angle  égal  à  l'angle  D. 

Tirez  le  rayon  A  B ,  &  la  perpendiculaire  A  F. 
Faites  l'angle  F  A  C  égal  à  l'angle  D  5  ^  le 
rceinenc  A  E  C  fera  le  demandée 


CHAPITRE  m. 


i^ 


Ayant  fris  un  point  h  volonté 
dans  l'arc  AE  C  ,  p^tr  exemple  le 
point  E  ,  fi  vous  faites  l'angle 
AE  C  ,  il  fera  égal  à  l'angle  C  AF  ^ 
{ fuivant  la  j9  du  i)  1^  par  ccn- 
fequent  au  donné  D. 


PRGP.     XXXIX. 

înfcrire  dans  un  cercle,  nn  triangle  femblable  à  un 
autre. 

O^  ^'fopofe  d'infcrire  dans  te  cercle  P  ,  tt-n  tria'/sgle  fem^ 
blable  au  triante  O. 

PAr   un  point  comme  A  ,  menez  la  touchante 
G  H  (;?ro/7.  34.  ) 
Faites  l'angle  GAB  égal  à  l'angle  E  ,  &  l'angle 
H  A  C  égal  a  l'angle  D. 

Tirez  la  droite  B  C  ,  &  le  triangle  ABC  fera 
femblabie  au  triangle  O. 


l'angle  C  ejl  égal  à  V angle  B  A  G  ou  E  ;  l'-avgJe  B  l'efi 
à  l'angle  C  AH  ou  D  ,  {  parla  79  du  z.)  Et  l'angle  A  l'efi 
à  l'angle  F  [  par  la  ^i  du  i.  )  Donc  le  triang'c  infcrit  cji 
ftmblahlt  au  propofé  O   (  par  la  55  du   i.  ) 

?   iiij 
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PROP.     XL. 

înfcrire  un  cercle  dans  un  triangle. 

Le  triangle  A^C  efi  propofe. 

Oupcz  les   angles    ABC,    A  C  B  chacun  en 
deux  également  cirant  les  lignes  B  D  ,   C  D  a 

(prop.  3.  ) 

De  la  fedion  D,  abaiffez  la  perpendiculaire  DF 

(  prûp.  6.  )  elle  fera  le  rayon  du  cercle,    Tnez^  D  G  ^ 

pcrpendicîilaire  fnr   jl  B  3    &    DE  perpendiculaire 

fur  AC. 

T>ans  les  triangles  B  D  G  y 
BDF,  les  Angles  G,  F,  font 
égaux  puif^u'ils  font  droits  ;  les 
angles  H  ,  1  font  aujft  égaux, 
l'ang'e  G  B  F  eflant  loupé  en 
deux  également;  le  côté  BD  èft 
^çj  commun:  Donc  {  j>;ir  /«  54  dni 
,  1.  )   ces  triangles  font  égaux  en. 

toutes  leurs  parties ,'  ^  D  G  eft  égal  à  DF  {par  Ix  i  ^  du  x  ^ 
Par  lit  même  ratfon  D  E  eft  égal  k  DF  :  Donc  le  cercle  dé- 
crit du  point  D  ,  ^  de  l'intervale  D  F  ,  pajfe  pur  les  poinis 
G,  E  ,  ô*  touche  les  trois  cotez,  du  triangle  fans  les  couper 
i^ar  la  jt  du  1.  ) 

PROP.    XLL 

Décrire  un  cercle  autour  d'un  trianolcc 


C 


Le   triangle  D    efî  propofe. 
Herchez  le  centre  des  trois  points  A,  B,  G» 
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PROP.    XLII. 

Pécrire  autour  d'un  cercle  ,  un  triangle  femblabic 
à  un  triangle  donné. 

0«  propofe  de  faire  autour  du  cercle  F I H ^  nn  trian-' 
gle  femblable  au  triante  B- 

Continuez  la  bafe  A  C  de  part  &  d'autre. 
Menez  le  rayon  G  F ,  &  faites  l'angle  S  égaî 
^  l'angle  C. 

Faites  auiîî  l'angle  G  égal  à  l'angle  A. 
Menez  par  les  points  F ,  I ,  H ,  les  tangentes  L  M, 
MN,  LN,  (prop.^^.)  elles  feront  le  triangle  de- 


Les  angles  du  quadrilatère  T  S  H  N  font  égaux  <*  quatre 
droits  (  par  la  ^^  du  2.  )  Us  angles  S  F  N  ,  S  H  N  ,  font 
fi}its  droits  i  donc  les  oPpofiZ  S ,  N  ,  pris  enfemblevaUnt  deux 
droits. 

Les  angles  F  ,  C  ,  font  aujft  égaux  a  deux  droits  (  par  la, 
1%  du  2.  )  Qf>  l'angle  S  efl  fatt  égal  h  l'angle  C.  Donc  l'an-' 
gle  N  tfi  égala  l'angle  P. 

Par  la,  même  raifon,  l'angle  L  ejl  égal  à  l'angle  O  »  (^l'an^ 
gle  M  l'ifi  à  l'angle  E,  (  par  la,  ^i  du  1.  )  Donc  (  parla  if 
du  z  )  le  triangle  L  M  N  efi  femblable  au   triangle  B. 

PROP.     XLIII. 

Autour  d'un  cercle  circonfcrirc  un  quarré. 

Le  cercle  ^BC  ejl  propofe. 
Irez  les  diamètres  A  B ,  C  D  ,  fc  coupant  à  an=i 


T 


gles  dioics. 
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Par  les  points  A,  B,  C,  D,  menez  HE,  G  F, 
E  F  ,  G  H  ,  parallèles  aux  diamètres  A  B  ,  C  D  , 
(prop.  8,  )  &  vous  aurez  le  quarré  demandé  ayant 
{es  cotez  égaux ,  Tes  angles  droits ,  &  touchant  de 
{es  quatre  cotez ,  le  cercle  donné  fans  le  couper  en 
aucun  endroit. 


if. 


r 


-,^ 


les  cotez  "EH,  GT ,  font  égxux  an 
diamètre  A  B  ;  E  F  ,  G  H  ,  le  font  au 
dLimettre  CD,  [par  /«  3  8  du  l  ,  ) 
les  diamètres  font  cga.ux  :  donc  les  qu(l~ 
tre  cotez  du  quarré  font  égaux. 

Les  angles  au  centre  I  font  droits,  ^ 

hursoffoftz  E  ,  F  y  G  ,  H ,   le  font  aujji 

(  par  lu   ;8  du  z.  ] 

L'angle  H  D.  I    efl   droit  comme  fon  alterne  I  (  par  la  10 

au  2.  )  Donc  EH  touche  le  cercle  fans  le  couper   [fuivant  Ia 

"jt  dfiz.)   La  même  demonflrution  fe  fera  des  autres  cotez . 

PROP.    XLIY. 


Autour  d'un  cercle  circonfcrire  un  Poligone  régulier, 

O»  propofe  de  faire  nn  Pentacrone  régulier  autour  du 
cercle  A  B  D. 

D  Ecrivez  dans  le  cercle  un  Pentagone   ACDa 
{prop.  iS.  ) 
Coupez  A  B  en  deux  tirant  le  rayon  F  H. 
Menez  AP   perpendiculaire  fur  A  F  (p^op.^.) 
Décrivez  le  cercle  P  OS  ,   &  continuez  P  A  j\iC- 
qu'cn  G. 

La  droite  P  G   fera  un  des  cotez  du  Pentagone 
demandé. 

Les  triangles  N  AF  ,  N  BF  ,  ont  leurs  cotez   égaux,   ainfi 
ils  font  (emb'ab'es  (  par  la  z^  du  t  ,  ]  ô' leurs  angles  L,  M, 
Jent  égaux  (  far  la   x^  du  i.  ) 

Dans  les  triangles  AF  P  ,  AF  G  ■>    les  afigles  au    point  A 
fent  droits,  le  cêté  A^  ^fi  ccmmttn  ,  é'iss  cotez  FP,  F  G, 
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font  coupez  égaux;  "Donc  A  P, 
AG  ,  le  font  aujji  (  far  la,  zz. 
du  t.  )  ç>  l'angle  K  eft  égal 
à  l'angle  H  ,  ^  par  confe- 
qucnt  à  l'angle  L. 

Les  trois  angles  au  cer.tre  F 
efant  égnux  ,  l'angle  F  "P  G 
ccmpofé  de  deux  efi  ég^l  à 
l'angle  B  FA  auffi  compofé  de 
deux  ;  ^  l'arc  P  G  efi  la  cin- 
quième partie  de  fon  cercle  » 
comme  l'arc  A  B  efi  la  cin- 
^Hiéme  partie  àti  fien  (  par  la  ij  du  t  ;   ]  le  refie  efi  évident. 

PROP.     XLV. 

Divifcr  une  ligne  droite  en  tant  de  parties  égales 
qu'on  f oudia. 

O^  veut  divifer  la  ligne  AB  en  trois  parties  égales, 

DU  point  A ,  décrivez  l'arc  B  C ,  de  telle  gran- 
deur qu'il  vous  plaira. 

Du  point  B,  décrivez  auiïî  l'arc  AD,  &  le  cou- 
pez égal  à  l'arc  B  C. 

Du  point  A  ,  &  de  la  première  ouverture  de 
compas  ,  portez  fur  A  C  ,  trois  parties  égales 
A  e  f  g. 

De  la  même  ouverture  de  compas  &  du  point  B, 
portez  aufli  fur  BD  les  trois  parties  B  h  j  o. 

Menez  les  lignes  f  h,  e  j,  elles  divifcront  A  B 
comme  il  eft  demandé. 

2s  ous  avons  fait  h  s  angles  alternes 
C  AB ,  DBA,  égaux  ,  ainfi  (  par 
la  XI  du  z)  les  lignes  AC  ,  B  D  font 
faralltlcs  ;  A  e ,  O  j  ,  font  donc  éga- 
les ç^  parallèles  -,  Ô*  A  0  ,  e  j  ,  qui 
les  conjoiment  font  auffi  parallèles 
(  ftiivant  la  ^6 du  t.  )  Z i  même  dé- 
mon firatiçn  fefera  des  lignes  fjifh^ 
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Les  lignes  Bg ,  M  f,  Le,  efiant  parallèles  ,  A  B  efi  divifés 
tomme  Ag,  [  fmvftnt  la  ji  du  z  ,  )  les  parties  d'A  g,  [ont 
tofitées  égales,  ponc  les  parties  d'AB,  lefontanjfl. 

PROP.     XLVI. 

Autre  manière  de  divifer  une  li^ne. 
0«  veut  divifer  u4  S  en  quatre  parties  égales^ 

MEnez  la  ligne  C  D  parallèle  à  A  B. 
Du  ponit  C  ,  &  à  la  première  ouverture 
de  compas ,  portez  iur  C  D ,  quatre  parties  égaies 

î,    2,,    3,     4. 

Tirez  A  C ,  B  D ,  &  les  continuez  jufqu'à  leiu 
f  encontre  en  E. 

Menez  du  point  E ,  des  lignes  par  les  divifions 
I,  2,  3j  elles  divifcront  AB,  en  quatre  parties 
égales. 

Les  lignes  CD  ,  A  B ,  efiant  pa- 
rallèles ,  les  triangles  Ç  DE  ^  A  BE  , 
font  femblables  {  p.ir  la  ^j  du  1  )  (^ 
font  dtvifez  l'un  comme  Vautre  par 
des  trianglts  femblables  [  fiiivant  la 
'même  <-}.  )  Us  bafes  des  triangles  [ur 
C  D  ,  font  coupées  égales  :  Djnc  (  fui- 
vant  la  j  o  du  1  )  les  bafes  des  trian- 
gles fur  AB  font  aujji  égales  :  Dons 
AB  eji  di'vifée  comme  C  D  en  quatre  parties  égales. 

PROP.      XLVIL 

Faire  diverfes  Echelles  femblables  fur  des  Iongueiii.5 
inégales. 

O»  vem  faire  trois  Echelles  chacune  de  fixante  par- 
ties eaale  s  i  la  première  de  la  longueur  D  ,  la  deu- 
xième de  la  longueur  £  ,  d;-  la  tratféme  de  la  l&n; 
gueur  G. 

Tirez  une  ligne  A  O  de   telle  longueur  qu'ij[ 
vous  plaira. 
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î^oïtez  fur  cette  ligne  A  O  ,  &:  à  la  première  oli- 
yerture  de  compas,  dix  petites  parties  égales  A  C. 

Portez  A  C  ,  fix  fois  fur  la  même  ligne  A  O  , 
■^  far  ces  fix  parties  AB,  faites  le  triangle  équila- 
ter.il  AB?  (  prop.iz.) 

Prolongez  FA  veis  R,  &:  F  B ,  vers  Y. 

Menez  du  point  F ,  des  lignes  par  toutes  les  di- 
vifions  d'A  B. 

Enfin ,  coupez  F  L ,  FI,  égales  à  D  ,  F  M  ,  FN  , 
égales  à  Ei  FP,  FS  égales  à  Gi&  les  lignes  LI, 
Ivi  N ,  P  S  feront  les  échelles  demandées. 


Le  triangle  ]ABV  efi  fait  équilater/tl  ^  ^  le  triangle  i'iF; 
luy  ejl  femslable  (  ^ar  la.  ^%  au  i..  )  Donc  commz  A  B  eji égal 
7k  AT ,  aujfi  L  l  ejl  égale  à  IF  ou  D  .-  Q'  cttte  ligne  L  l  ejt 
divtjée  comme  AB ,  [fuivantla  précédente  )  aittji  des  attitrés. 

PROP.     XLVIII. 

Divifer  une  ligne   en   plufieurs  parties  qui  foient 

cntr'elles  ,  comme  les  parties  d'une  autre 

ligne ,  par  exemple , 

On  veut  divifer  A  B  en  quatre  parties  qui  foient  eH' 
tr  elles  comme  les  quatre  parties  dela.ltane  CD' 

MEnez  comme  vous  voudrez  la  ligne  A  H  _, 
faifant  un  angle  avec  AB. 
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Coupez  les  parties  A I  L  M  H ,  égales  aux  par« 
îles  CEFGD. 

Tirez  B  H ,  fes  parallèles  MN  ,  LO,  IP  ,  Se 
A  B  fera  divilee  comme  AH  ou  CD  ion  égale 
{fuivant  la  ^i  du  i.) 


C         E         F  G-    I> 
PROP.    XLIX. 

A  deux  lignes  données ,  trouver  une  troifiémc 
proportionnelle. 

O»  demande  une  ligne  qui  [oit  a  la  ligne  B  ,  comme 
la  ligne  B  ,  efi  à  la  ligne  A> 

F  Aires  comme  il  vous  plaira ,  l'angle  DNE. 
Coupez  N  H  égale  à  la  ligne  A ,  &  N  O  é- 
gale  à  la  ligne  B. 

Coupez  encore   D  H   égale  à  N  O  ,   &  mené» 
D  E  parallèle  à  H  O. 

La  ligne  E  O  fera  la  troifiéme  demandée. 


tts  lignes  D  E ,  H  O  efiant  parallèles ,  il  y  a  même  ra'ifo» 
d'N  H  à  D  H ,  OH  d'A  ^  B  leurs  égales  j  que  d'N  O  oh  B  [on- 
égale  firO  E,  [$nr  la  ji  dn  z.  ) 
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PROP.     L. 

A  trois  lignes  données  trouver  une  quatrième 
proportionnelle. 

On  fropofe  les  lignes  A  ^  B  ,  C  ,  aufqHelles  il  faut 
trouver  une  quatrième  proportionnelle. 

F  Aires  à  volonté  l'angle  GDH. 
Coupez  D  E  égale  à  A  ,  E  G  égale  à  B ,  & 
DF  égale  à  C. 

Menez  G  H ,  parallèle  à  E  F  ,  &  F  H  fera  ia  de^- 
mandée. 


Il  y  a,  même  rctifon  de  DE  ou  A  fon  égale  ,  àl  G  ou  B  [on 
égale ^  que  de  D  F  ou  fon  é^ale  C  à  T  H.  [fuivantla  <i  du  a.) 

PROP.     LI. 

Trouver  une  moyenne  proportionnelle. 

On  veut  avoir  une  moyenne  proportionnelle  entre  les 
lignes  A  &  Bt 

Tirez  une  ligne  droite  C  D. 
Coupez  C  E  ,  E  D ,  égales  auxs  donnée  A  &  B. 
Divifcz  CD  en  deux  également  en  L. 
De  ce  point  L  ,  dé^-ivez   le  demicercle   QV t>, 
La  perpendiculaire  E  F  fera  la  moyenne  deman- 
dée.   Tirez.  CF,  D  F. 

L'angle  C  F  D  efl  droit 
(  par  Li  7  7  du  z  ;  }  (^ 
(  par  Ia  j6  duz  )  les  tri^K- 
gles  M,  N  ,  font  écjuian* 
ghs  ;  air, fi ,  dans  le  pre- 
mier uianfle  >  le  moyen 
côté  CF.  efl  au  petit  FF  ^ 
(«mme  dans  le  fécond  tri  art- 
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^le ,  le  moyen  côté  EF  cfi  au,  paît  £,  D  (  p^r  U  53  du  z,  | 
la,  Itgne  E  F  efi  donc  moyenne  proportionnelle  entre  les  extrêmes 
C  E  ,  E  D  en  leurs  égaiis  A  ,  B. 

PROP.     LIL 

Autre  manière  de  trouver  une  moyenne 
proportionnelle. 

Cfi  demande  une  l'tgne  moyenne  entre  les  extrêmes 
AB  ,  AC. 

D  Ecrivez  le  demicercle  A  E  B. 
Elevez  la  perpendiculaire  C  E, 
La  ligne   AE   ou  Ton  égale  AD  fera  moyenne 
proportioiineile  entre  les  propofées  A  B  ,  A  C. 

Le  triangle  ABE  cfi  rectan- 
gle (  p^r  Li  jj  du  2,.  ]T.i  le  trian- 
gle ACE,  luy  efi  femblible 
{  p'~r  la  j6  du  i ,  )  A  C  efi  donc 
à  AE  ,  dar.s  le  tr  angU  R ,  ccm,- 
me  AE  à  A  B  dans  le  triangle 
A  EB  {  par  l .  ^j  du  i  ;  )  a.nfi  , 
comme  AC  a,  A  E  ,  A  E  ot*  fon, 
égde  AD  a  AB, 

PROP.      LUI. 

D'une   ligne  donnée  ,  couper   une  partie   qui  foie 

moyenne  proportionnelle  entre  le  reftc  & 

une  autre  lignes 

On  vêtit   cotiper  de  la  JianP  A  C  ,  t^ne  partie  CI:, 
cjHïfoit  moyenne  entre  le  refie  A I  ■>&  la  ligne  C  B. 

Ecrivez    fur   la   dioitc   A  C  B    le  demicercle 
ADB. 

Elevez  la  perpendiculaire  CD. 
Coupez  B  C  en  deux  au  point  O. 
De  ce  point  O,  décrivez  l'arc  D  I. 
La  li^ne  Cl  fera  moyenne  proportionnelle  entre 
AI  &  CB, 

CoH^exj. 
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Coupez  CF ,  CE,  égales  à  C  O  t  CB;  CH  à  CI  ;  (§» 
Pg  ^  F  H  :  fi^.is  faites  les  reéiangles  AC  LK  ,  G  C  MS  , 
©^  le  ^uarré  C  P. 

Lit  ligne  F  H  ,  eft.égtle  à  OT ,  &•  O  1  efi  coupée  égale  à  O  D  „ 
Atnfi  F  H.  efl  a:  Jfi  é;-als  àF  D  ;  Q!>le  cerch  décrit  du  Cintre  F  , 
^  del'intetva.  le  F  H  ,r'^Jfe  p'^r le  foint  D. 

L'a.  ligne  C  D  ejt  w-'ye-^we  proportionnelle  entre  A  C  ^  C  B  ^ 
de  même  qu'entre  G  C  ô*  C  H  ,  (  par  /*  51  j  airjt  le  quarré 
C  P  ,  eji  égal  Au  rectangle  C  S  comfris  fous  les  extrêmes  G  C , 
C  H  ;  de  Viétne  qu'au  •T^^.^îtile  C  R  coffipris  fous  les  extrêmes 
A  C  ,  CD  (  par  /.'  64  du  z.  ]  Donc  (  par  la  ^du  x  }  les  recian" 
gles  es,  C  R  f^nr  égAUx  (&  A  C  eft  à  CM  ou.  [on  égale 
Cl .  comme  CG  h  C  L  ou  CE  fon  é^^le  {  ^ar  h.  6^  du  z.) 
De  plus  A  I  eft  à  I  C  ,  comme  C  E  à  F.C  ott  fun  égale  C  B 
{  par  la  ïz  du  z.  )  Or  G  E  eji  égale  k  I  C  ,  car  I  C  ,  l'efl  èi 
CH  ,  comme  C  H  i'efi  h  EG  ;  Donc  comme  Al  h  i  C,  î  C 
è  CB. 
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PROP.    LIV. 

Trouver  deux  lignes  moyennes  entre  deux  autres 

propofées  ,  tellement  que  les  quatre  foienc 

€n  proportion  continuée. 

O»  vsut  trouver  deux  moyennes  proportionnelles 
entre  les  lignes  A  C  ^   A  B, 

FAites  le  recftangle  A  B  C  D  ,  &:  continuez  A  C 
vers  E,  AB  v  rs  G,  &  BD  vers  F. 
Tirez  les  diagonales  AD,  BC. 
Du   point  O   décrivez  le  demicercle  E  G  F ,  de 
manière  qu'une  ligne  droite  menée  par  les  feélions 
G,  F,  touche  l'angle  C. 

Les  lignes  A  G  j  AE  j  feront  les  moyennes  de-, 
lïiandées. 


G... 

/  A  "••-..G 

.-•■'  o  '■••-.     • 


B 


D 


•T/V^t  les  lignes  01  ,  OT ,  E  G  ,B'E. 

Les  triangiei  recianghs  ABD,  BDC  ont  les  cotez  ASi 
CD  égaux  c^  une  même  bafe  BD;  donc  ils  font  [imblubles 
(  par  Ix  ^^  du  1  ;  ]  ^  l'angle  O  B  D  eji  égal  à  l'andc  O  D  B 
{  par  la  14  du  i.  )  Donc  [  par  la  i6  du  i  )  le  triangle  B  D  O, 
ejl  ifoceU  ^  (es  côtcz  E  O ,  DO  fmt  égaux. 

Par  la  même  raifon  les  trip-ngles  A  B  C  ,  A  BD  font  encore 
femllAbles  l  leurs  angles  ABC ,  B  A  D  font  égaux]  le  tnait' 
gle  ABO  ,  efl  ifoçda  ;  0>  BO  ejl  é^ale  À  A  0  (^S  méfUt. 
^u'à  D  0. 
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%es  lignes  AO,  D  O  font  donc  égales;  O  E  ,  O F  ,  le  fcnt 
ifialfi  étant  des  rapns  dn  cercle  E  G  F  ;  ^  la  diagonale  A  D 
tombant  fur  les  parallèles  E  C ,  B  F ,  fait  les  angles  alternes 
"EA  O ,  ODF  égaux  (  par  la  lo  du  z.  )  Donc  {  par  la  x%. 
du  2.  )  les  triangles  O  AE  ,  ODF  fort  égaux  ^  fe.tthlahles ,. 
^  leurs  angles  au  point  O ,  efiant  égaux  ,  O  E  ,  O  F  (  par  l(& 
%c)  du  X  )  ne  font  qu'une  ligne  droite,  qui  efi  le  diamètre  d» 
demïcercle  EG  F. 

L'angle  EGF  efi  droit  ( par  la  jy  du  i  ;  )  é'  f^  '*''<'«*  décri- 
•vex.  un  demicercle  fur  C  E  ,  il  pajfera  pur  le  point  G  ;  Donc 
les  triangles  ACG  t  AGE  font  équ:.ingles  { fuivant  la  ^6 
dui-,  )  &  {  ?»♦■  ^^  5î  )  '^  perpendiculaire  A  G  efi  moyennù. 
proportionnelle  enrre  les  lignes  AC ,  AE. 

Les  lignes  D  C  ,  DF  qui  font  parallèles  aux  lignes  A  G , 
AC  font  les  angles  DGF,  D  F  C  égaux  aux  angles  AGC  , 
ACG  [par  la  is  du  %,  )  air.fi  le  triangle  D  CF  efi  fembU- 
hle  au  triangle  A  C  G  { par  U  ^ï  dit  i.  ) 

Les  triangles  O  AE  ,  O  D  F  font  prouvez  égaux  ©>  femblx- 
ile.'i  donc  AE^  DF ,  font  égales  ;  AB  ,  D  C  ,  le  font  auffi  (  par 
la  1%  du  ^  ;  (  ^  les  anfbs  EA  B  ,  C  D  F,  .ftnnt  draits ,  le. 
triangle  EABefi  femblable  au  triangle  C  D  F  (  p-xr  la  i.%  dit 
%  )  ^  par  ccnfequtnt  aux  r-'ian^las  G  A  C  ,  E  A  G  )  ceux-cj 
fixant  efté  prouvez,  fimhlahie:  an  triangle  C  D  F 

L'angle  B  h  G  efi  donc  droit  ,  car  si  efi  compofé  des  angles 
BEA  ,  AEG  égmx  aux  angles  EGA,  AG  C  qui  font  V  an- 
gle droit  E  G  C.  Donc  la  ligne  AE  efi  moyenne  entre  AB  ,(^ 
AGi  de  même  qu'A  G  l'efi  entre  A  E  ,  ^A  C  ,  [par  la  ji.  ) 
'Donc  comme  AB ,  k  AE;  AE^fi  AG  -,  i^  AG  ^^  4C»,^ 
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PROP.    LV. 

Décrire  une  Ovale  fur  une  longueur  donnée 

o 
La  ligne  AB  efi  la  longueur  d'une  Ovale  a  faire,. 

Dlvifez  AB  en  trois  parties  égales  ACDB. 
Des    points    C  ,  D  ,   décrivez   les    cercles 
AID,  CHB. 

Menez  les  droites  F  C  O  ,  E  D  H. 
Du  point  E,  décrivez  l'arc  HI,  &  l'arc  OS  du 
point  F. 


PROP.    LVÎ. 

Décrire  une  Ovale  fur  une  longueur  5c  Uïlè 
largeur  donnée. 

Oft  veut  faire  une  Ovale  qui  ait  four  diamètres  le^ 

lignes  ji  B  ->  C  D  qui  fe  coupent  également  tune 

î antre  (^'  a  angles  égaux» 

AYez   une  Règle   M  O   égale   au  grand  rayoïi 
A  E  ,  fur  laquelle  marquez  la  longueur  M  N  , 
égale  au  petit  rayon  CE. 

Conduifez  cette  règle   fur  les   diamètres    AB,^ 
CD,  tellçment  que  le  point  N  coulant  fur  AB, 
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ï'cxtremîté  O,  n'abandonne  point  CDj  ô:  Tcxtre-^ 
mité  M,  décrira  l'ovale  demandée. 
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PROP.     LVIL 

Trouver  îe  grand  ôc  ïe  petit  diamètre  d'une  Ovale.' 
V Ovale  ji  B  y  C  D  efi  propofee. 

MEnez  comme  il  vous  plaira  les  deux  parallè- 
les N  A ,  IH. 

Coupez  ces  parallèles  chacune  en  deux ,  8c  par 
leurs  coupes  L,  M,  tirez  la  droite    PO. 

Divifez  aufîi  la  droite  PO,  en  deux  au  point  E. 

Du  point  E  ,  décrivez  a  volonté  ,  le  cercle  S  G  F, 
coupant  la  circonférence  de  l'ovale  en  quatre  pomts. 

Menez  F  G,  &  fa  parallèle  TEC,  qui  fera  le 
petit  diamètre ,  puis  tirez  le  grand  diamètre  B  £  D  , 
coupant  le  petit  par  des  angles  droits. 


rn 


e^^9 


ÎP   iij 


to       TRAITE'  DE  GEOMETRIE^ 

PROP.     LVIIL 

Divifer  la  circonférence  d'un  Cercle  en  5(^0  deeres. 
Le  Cercle  A  ejl  propofe. 

MEnez  îes  diamètres  AB,  CD  fe  coupant  a 
angles  droits  en  E  ,  Se  la  circonférence  fe 
trouvera  divifée  en  quatre  parties  égales  ,  valanc 
chacune  90  déferez. 

Des  points  A  &  C  ,  décrivez  îes  arcs  EG,  EF, 
tqui  diviferont  le  quart  de  cercle  AC  ,  en  trois 
parties  chacune  de  50.  degrez. 


Lé  quart  dé  cêYcU  AC  eflant  de  ^ô  devrez ,  é'  l^^  f^rm 
•^G,  CF,  chacun  de  60  ^  fuivant  la  74^»  i;  )  Hs'enfuii 
que  les  fnpple?nents  C  G  >  ^F,  font  chacun  de  ^o  \   Or  deu> 
fois  jo,  foujiraits  de  ^o.,  rejle  aujft  30  pour  l'arc  G  F.         il 

Divifez  ces  trois  arcs  égaux  C  G  F  A ,  chacun  eï' 
trois,  puis  chaque  partie  en  dix,  ^  ainii  des  troi 
autres  quarts  de  circonferencç, 
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PROP.    LIX. 

Divifer  îe  contour  à'nn  plan  en  plufieurs  partie* 
égales» 

0«  propofe  de  divïfer  le  contour  du  plan  Hj  en  huH 
parties  égales. 

Roïongez  la  bafe  A  B  de  part  Se  d'autre. 
Prolongez  aufli  A  F  vers  N ,  B  C  vers  L  ;  Sc 
C  D  vers  M. 

Coupez  F  N   égale  à  F  E  ,  &  A  G  égale  a  A  N, 
Coupez  de  même  D  M  ,  égale  à  D  E  i  C  L  éga- 
le à   CMi  BI   égale  à  EL  i  Ôc  la  ligne  GI  fera 
égale  au  contour  du  plan. 

Divifeïi  GI  en  huit  parties  égales,  1,2,  3,  ÔCc, 
Du  point  A  ,    décrivez  les  arcs  11,    iz  ,  paral- 
lèles à  l'arc  GN,  &  du  point  F,  l'arc  11  parallèle 
à  l'arc  N  E ,  ainfi  du  relie. 

Les  points  r ,  1 ,  j ,  Sec.  qui  fc  trouveront  dans 
les  cotQZ  du  plan,  feront  la  diviaon  demandée. 


P 


F   iiij 


-gg      TRAITE^  DE  GEOMETRIE.; 
PROP.    LX. 

Trouver  une  ligne  droite  égale  à  une  courbe. 
On  'veut  avoir  une  ligne  droite  égale  a  la  courbe  A  B,. 

Tirez  la  ligne  droite  éc  indéterminée  D-E. 
Prenez  de  lapropofé    A  B,  une  partie  AC, 
(I  petite  que  la  courbure  de  la  ligne  y  foit  imper- 
ceptible. 

Portez  cette  petite  partie  fur  AB,  autant  de  fois 
«qu'elle  y  pourra  eftre  comprife  ,  par  exemple  22^, 
fois. 

Portez  autant  de  ces  petites  parties  fur  D  E  ,  lef- 
quelles  fe  terminant  en  F  ,  vous  aurez  la  droit^ 
DF,  afTez  précifémçnt  égale  à  la  courbe  AB. 


'  r  '  •   '  '   '   '-j- 


CHAPITRE    ÎV: 


8^ 


Chapitrk     Q^atrie'me. 
Réduction  oh  Transfgiiratlon  des  Flans, 


PROPOSITION    L 

Jfm  triangle  fc  aie  ne  u4  B  C ,  frire  un  triangle  ip>* 

celé,  ou  ce  qui  efî  même  chofs ,  décrire  un 

triangle  ifocele  égal  au  fcal^''^^  propofe. 

COupez  la  bafe  A  B  en  deux 
ccralement  en  D. 
Elevez  la  perpendiculaire  D  E. 
Menez    CE    parallèle  à  la  ba- 

Tirez  E  A ,  E  B  ,  vous  aurez  le 
triangle   ifocelle  ABE  pour  le  propofé  ABC; 
Jhivant  la  41  du  1.  ) 

PROP.     IL 

Réduire  en  triante  ,  le  parallélogramme  B  X>. 

Continuez  A  B  ,  &  coupez  A  E  égale  à  A  B. 
Menez  C  E ,  &  le  parallcloei'amme  fera  ré- 
duit  en  triangle  ,   ou  pour  mieux  dire  le  triangle 
B  C  E  fera  fait  égal  au  parallélogramme  B  D. 

Le  parallélogramme  BD  eft  coupé  eK 
deux  triangles  égaux  par  la,  dtagonale 
A  C  (  fuivant  la,  ^j  du  i ,  )  le  triangle 
AEC  efi  égal  au  triangle  A  BC  {  par 
la  ^}  du  i  ;  )  Donc  il  eft  anfi  égala:* 
irtangU  ACD  :  ^  ôtant  le  commun 
A  CF  ,  rifte  le  triangle  Aï.'E  égal  atê 

fetranché  CD  F,   Donc  le  triangle  BCEeft  égal  m  parAlleh' 

grummt  BD. 


fo       TRAITE'  DE  GEOMETRIE^» 
PROP.    m. 

Réduire  le  triangle  ABC  en  parallélogramme, 

COnpez  la  bafe  AB  en  deux  également  en  D:. 
Menez  CD,  ôc  Cs.  parallèle  B  E. 
Tirez  encore  G  E  parallèle  à  A  B. 
Le   parallélogramme  D  E ,  fera   égal  au  trian- 
gle ABC, 

Le  triangle  G  eji  égal  au  triangle  F 
(par  la  ^j  du  z;  ]  il  efi  aujfi  égal  au 
triangle  H  (  far  la  ^7  du  i.  )  Vonc  les 
triangles  F  ,  H ,  font  égaux  (  par  la  j  dtf 
^  ,  ]  Ô*  mettant  h  triangle  H  pour  fan' 
égal  F ,  le  parallélogramme  V  E  ejl  éga^ 
au  triangle  ABC. 


PROP.     IV; 

T^lre  un  parallélogramme  du  triante  ABC 
changer  t angle  A. 

COupcz  A  C  en  deux  également  en  M. 
Tirez  MO  parallèle  à  AB  &  BO  paralîev 
leàAC. 

Le   parallélogramme   A  O  fera  égal  au  triangle 
ABC. 

%€%  lignes  AM  ,  M  C  ,  foni 
coupées  égales  :  B  O  efi  égale  à 
A  M  (  par  la  )S  du  i  :  )  donc  B  O, 
M  C ,  font  auffi  égales ,  (^  e  fiant 
parallèles ,  le  triangle  D  efi  ég/kl 
au  triangle  E  (  par  la  59  du  ^.  ) 
Donc  le  parallélogramme  A  O  efi 
égal  (ttt  triangle  ABC, 


CHAPITRE    ly: 


$î 


PROP.    V. 

^aire  un  reBangle  dts  farallelogramme  S  TR  O^ 


E  Levez  TV  perpendiculai- 
re fur  TR. 
Coupez  V  I    é^ale  a  T  R  , 
&  le  redanglc  I  V  T  R  fera  é- 
g  al  au  parallélogramme  O  S  T  R 
(par  la  40  dn  2.  ) 


S  V 


O    T 


^ 


PROP.     VI. 

Décrire  un  ReU angle  égal  att  triangle  ABC, 

ABailTez  la  perpendiculaire  CF,  &  la   coupes 
en  deux  au  point  N. 
Menez  par  le  point  N ,  la  ligne  G I  parallèle  a  A  B. 
Coupez  N  G  égale  à  FA,  &  N I  égale  à  F  B. 
Menez  B I ,  A  G ,  &:  A  B I G  fera  le  rectangle  de- 
mandé égal  au  triangle  donné. 

j  Lu  ligne  N  C  efi  confie  égale  a-  fa 
'^  fitrallele  T  A;  éf[  p'ifl^  ^6  dnz)  A  G 
efî  égale  ^  pariillele  a  21 F  comme  aufft 
h  fon  égale  N  C.  Donc  [  par  la  ^ 9  du  i) 
le  triangle  AGO ,  eji  égal  au  triangle 
C  N  O.  Par  la  mémeraifvn,  le  triangle 
BI  P  ejl  Jgal au  triangle  C  P  N. 

Les  lignes  I G ,  A  B  eftant  égales  J^ 
parallèles ,  B  I  ,  A  G  [ont  aujfi  parallèles 
{par  la^è  du  t  }  ^  ^e parallélogramme  ABI  G  efi  reHangle , 
car  les  angles  au  point  F  eftant  droits,  leurs  cppofez  I ,  G  font! 
droits ,  &  les  oppofez  à  ceHX-cy  ,  GAB  ,  ABI  h  [ont  auljfi 
{  p/ïr  /«  5  8  </»  1 .  j 


)%        TRAITE'  DE  GEOMETRIE; 

TROP.     VII. 
Redmre  en  triangle^  le  quadrilatère  A B  C D. 

PRoIongez  la  bafe  A  B  vers  E. 
Menez  AD,  fà. parallèle  CE  &  ia ligne  DE. 
Le  quadrilatère  fera  réduit  en  triangle  B  D  E. 

Les  triangles  A  D  C  ,  ^  D'E 
ont  une  mhm  bafe  AD  ,  ^foni. 
entre  lis  mêmes  parallèles  A  D  , 
CE  ;  donc  ils  font  égaux  (  farla> 
41  du  z  )  e^  U:ir  ajoutant  le 
triar?gle  commun  A  B  D  ,  le  tria.n- 
gle,  B  1  E  e(i  égal  au  quadrilatè- 
re ABCD  {fuivant  lu  ^du  %.) 


PROP.      VIII. 


Donner  au  triangle  ABC,  la  hauteur  B  D» 

MEnez  DE  paralleleàlaba-    -r      F  d 

fe  B  C. 

Continuez  un  des  cotez  com- 
me A  B ,  jufqu'en  F. 

Tirez  C  F  ,  fa  parallèle  A  G , 
&  la  ligne  F  G. 

Si  vous  mettez  le  triangle  ^ 
A  G  F ,  pour  A  G  C  qui  luy  eft  égal  (  far  la  42  dtt 
2  5  )  le  triangle  B  G  F  fera  égal  au  donné  A  B  C ,  & 
de  la  hauteur  propofée  B  D. 

PROP,      IX. 
'Ahaijfer  le  triande  AB  C  a  la  hauteur  A />.. 

Enez  D  E  ,  parallèle  à  A  B. 
De  l'une  des  ferions  comme  G ,  tirez  B  G. 


M 


CHAPITRE    ïV.  5,^ 

Continuez  la  bafe  A  B  vers  H. 
Menez  G  H  parallèle  à  B  G. 
Tirez  G  H  ,  6c  mettez  le  triangle  B  G  H  pouc 
fon  égal  B  G  C. 


•H     3 

PROP.     X. 

JtînHJfer  le  triangle  I K  L,  jufcfH  au  point  M. 

MEncz  les  lignes  L  M ,  M K ,  MI. 
Tirez  L  P  parallèle  à  K  M ,  puis  menez  P  M. 

Conduirez   aulB    L  N 
parallèle   à  M I  ,    &   me-  "^ 

nez  MN. 

Si  vous  donnez  le  trian- 
gle P  L  M ,  pour  fon  égal 
PLK  ,  &  NLM  pour      ^^     ^ 
fon  égal  N  L I  ;  le  trian-  ^ 

gle  MNP  ,  fera  égal  au  propofé  1  KL. 

PROP.     XI. 

ABC  efi  tin  autre  triante  ejuon  veut  ahaijfer 
au  point  D. 

MEnez  D  A  ,  D  B  ,  D  C  ,  S^  continuez  la  bafo 
A  B  de  part  ^  d'autre. 
Menez  C  H  parallèle  à 
D  B ,  &  C  G  parallèle  à  D  A. 
Tirez  D  H  ,  D  G  &  le 
triangle  B  D  H  eftanc  mis 
pour  fon  égal  B  D  C  ,  (3c 
A  D  G  pourVon  égal  A  D  C  ,  ^ 
Xz  triangle  D  G  H  fera  égal  au  propofé^  A  )}  C. 


5,4       TRAITE'  DE  GEOMETRIE: 

PROP.    XÎU 

ikédtiire  le  quadriUtere  ABCD  en  ^arallor^ammi 
rectangle» 

Tirez  A  C ,  ^  Ces  parallèles  B  E  ,  D  F. 
Coupez  A  C  en  deux  également  en  G  >  pa£ 
ia  perpendiculaire  H  I  (  trop.  i. 
dn  3.) 

Menez  par  le  point  C  ,  E  F 
parallèles  à  I  H ,  &  le  rectangle 
E  F I  H ,  fera  égal  au  quadrilatère    ^ 
propofé. 

Le  re^angle  G  E  ,  efi  ég^l  au  trian- 
gle ACB,  Qr>  le  reBangle  GF,  l'ejl 
an  tri/if^gle  A  C  D  {^nrl»^.} 

PROP.    xiii. 

B-^duire  le  trapez^e  A  B  C  D  k  un  triangle  qui  â,ït 
fon  angle  fuperieur  en  E 

Continuez   la   bafe   A  B 
de  part  &c  d'autre. 
Menez  D  G  parallèle  à  E  B, 
,&  C  F  parallèle  à  A  E. 

Tirez   E  F  ,    E  G  ,  &  les 
triangles  A  E  F ,  B  E  G  eftant 
mis  pour  leurs  égaux  A  E  C  j   B  E  D ,  le  triangle' 
SE  F  G  fera  égal  au  trapèze  propofé. 

PROP.      XIV. 

Faire  du  Pentagone  AB  C  D  E  un  quadrila- 
tère CDEF. 


M 


Enez   A  C  ,  fa  parallèle   BV  yf  ^  lalign< 
CF. 


CHAPITRE   IV.      ^  5S 

Mettez  le  triangle  A  C  F  pour  fon  égal  À  C  B 
&  le  qiiadriUtcre  DEFC  fera  égal  au  pentagone 
AJ3CDE. 


Î'ROP.     XV. 


Réduire  en  triangle  le  Pemagone  APONB.. 

PRoIongez  la  bafe  N  O  ,  de 
part  &  d'autre. 
Tu-ez  A  O  ,  fa  parallèle  P  V  , 
ec  la  ligne  A  V. 

Tirez  aufli  AN  ,  fa  parallèle 
R  S  ,  6c  la  ligne  A  S. 

Mettez  A  O  V  pour  fon  égal 
A  O  P ,  &  AN  S  pour  fon  égal 
AN  R.  Le  triangle  A  VS  fera  é^al  au  Pentagone» 

PROP.    XVI. 

"Ks cintre  en  triangle  le  quadrilatère  AB  C D  qui  A 
ftn  angle  rentrant   B  A  D, 


MEncz  BD,  fa  parallèle  A  E, 
&la  ligne  DE. 
Donnez  le  triangle  A  E  D  pour 
fon  égal  A  E  B  j  &  vous  aurez  le 
triangle  C  D  E  ,  pour  le  (Quadri- 
latère propofé» 


9^       TRAITE*  i)E  GEÔMETPaE4 
PROP.     XVIL 

Décrire  un  triangle  égal  au  Pentagone  régulier  A  B  D» 

POrtez   fur  la  bafe  prolongée  N  M  ,  cinq  fois 
la  longueur  de  la  bafe  A  B  ,  c'eft  à  dire ,  cou- 
pez N  M  égale  aux  cinq  côrez  du  Pentagone. 

Du  centre  R,  menez  RN,  RM 3  ôc  le  cnangîg 
MR.N  fera  égal  au  Pentagone. 


Ze  triangle  A  B  R  efi  la  cinquième  partie  du  fentagone ,' 
comme  il  eft  la  cinquième  partie  du  triangle  N  M  R  (  par  Ix 
4J  dn  1.  )  Dont  [  fuivant la  6  dn  i  )  le  triangle  N  MR  ejh. 
égal  au  pentagone. 

PROP.    XVIII. 

Réduire  le  Pentagone  AD  ,en  triangle  furie  coté  AB* 

Continuez  la  bafe  A  E  vers  G. 
Menez  CE,  fa  parallèle  D  F ,  &  la  ligne  C  Fo 
Mettez  le  triangle  C  E  F  pour  fon  égal  C  D  E ,  5s 
te  le  quadrilatère  A  BCF  fera  égalaupentagonci 

Tirez  B  F,  fa 
parallèle  C  G,  & 
la  lic'ne  B  G. 
Mettez  le  trian- 
"le  B  F  G  pour 
fbn  égal  B  F  C  , 
^  le  triangle 
A  B  G  fera  égal 
j3^g,  quadriUcçie  ABC  F, 


CHAPITRE    IV.    ,  ^r 

PROP.      XIX. 

déduire  l'Exaoone  ABE  entriarjnU  AFL. 

PRoloiTgcz    CD   vers  H,  BC   vers  I ,   &  AB 
vers  L. 
Menez  DF,  fa  parallèle  EH*,  CF,  fa  parallèle; 
H  I  i   B  F  ,  fa  parallèle  IL,  &  la  ligne  F  L  qui  fera 
ie  rriangle  A  L  F  égal  à  l'Exagone  propoiç. 


Sitppofé  les  lignes  T  H  ,  T  I.  Zes  triangles  FD  H  ,TD  T, 
fnnt  égaux  ;  ^  le  Pintiigone  ABC  DT  Intr  eftant  commun  t 
te  pentagone  t  H  C  B  A  ^  ejl  égal  à  l'exagone  A  BCD'E'F. 

De  même.  Les  tri.rades  F  C  I  ,  F  C  H  ,  font  égaux  ;  ^  le 
^H^dril  itire  A  EC  F  ,  leur  efiant  commun  ;  le  quadrilatère 
A  B  IF ,  efl    ég^l  uu  Pentagone  A  BC  HF. 

Enfin  ,  les  tr  tavelés  F  B  L^  FBI  ,  font  Jg.tux  ;  À  BF  Lur 
^fi  commun:  Donc  le  triangle  AFL  efi  cg:il  an  quadrilatère 
F  ABl ,  (^  par  4:onfeq:fcnt  à  l'exagone  propofé  ABE. 

PROP.     XX. 

Dh  Pe  fit  Clone  A  B  C  D  E-,  faire  uu  friayigle  qui  ait 

fon  annle  pipericnr  en  O  ^    CJ'  fa  bafe  dans 
I  la  ligne   S  V. 

Tirez  A  C  ,  fa  parallèle  B  F  ,  &  la  ligne  C  F. 
Tirez  de  wuiie  AD,  fa  parallèle  EH,  &U 
iliî^ne  D'H. 


^8      TRAITE'   DE   GEOÎvîETRIE. 

Mettez  le  triangle  A  D  H  pour  fon  égal  A  D  E  , 
Se  A  C  F  ,  pour  fon  égal  A  C  B  j  le  trapèze  C  D  F  H 
icra  é?al  au  Pcntaf^one. 

Kéduilcz  ce  trapèze  en  triangle  O  G I  (parlai^.) 


S    G-        F        A         H 
TROP.     XXI. 


IV 


X)ff  Tentazone  A  B  L  D  ,   faire   Kn  triannU   d^  la 
hauteur  I  L. 

Eduifcz  le  Pentagone  en  triangle  A  E  F ,  (  par 
la  15.  ) 

Abaiflez  ce  triangle  A  E  F  ,  à  la  hauteur  I  G  H 
(^tar  la  11. .} 


ii  1/  i^ 

PROP.     XXII. 


H 


Décrire  fur  la  lia^ie  B  D  ,  &  fur  Vanité  A  B  D  ,  na 
triangle  égal  au  triangle  ABC 


Enez  C  D  ,  G  parallèle  B  E  ,  la  ligne  D  E  ,  6c 
mettes  le  trianole  B  E  D  pour  fon  égal  BEC. 


CHAPITRE  IV.  95, 

Tirez  A  D  ,  fa  parallèle  E  F  ,  la  ligne  D  F  ;  & 
a^ant  rais  le  triangle  EF  D  ,  pour  Ton  égal  EFA; 
le  triangle  B  D  F ,   fera  égal  au  propofé  ABC. 


PROP.     XXIIL 

Décrire  fur  la  liane  A  F i  un  trianfle  égal  aH 
l'entaoone   ABD^ 

Eduifez  le  Pentagone  en  triangle  AB  G,  {-^ar 
U  18.  ) 
Faites  le  triangle  A  H  F  ciral  au  triane;le  A  B  G 

b?  w  ^ 


R 


(parla  S.  ) 


é 

PROP.    XXIV. 

Réduire  en  triangle  le  Plan  A  B  C  D  E ,  qui  A  un 

anale  rentrant. 

ci 

Continuez  CD  vers  F ,  &  ED  vers  G. 
Menez  A  C  ,   la  parallèle  B  F  ,  la  liane  A  F  j 
&  le  triangle  A  C  F  ,  l'cra  égal  au  triangle  'À  C  B. 


,xoo      TRAITE*  DE   GEOMETRIE. 

Menez  A  D  ,  fa  parallèle  F  G  ,  la  ligne  A  G  i.pub 
•.mettant  le  triangle  AD  G  pour  fon  égal  AD  F ,  le 
•triangle  AEG  fera  égal  au  plan  propolé. 


-PROP,      XXV. 


"Réduire  en  triangle ,  le  Plan  A  B  C  D  E  F- 

Encz  B  D ,  fa  parallèle  C  G  ,  la  ligne   D  G. 
^!ctt('^  le  trianole  B  D  G  pour  (on  é^al  B  DC. 
iM-ncz  E  G,  (a  parallèle  DH  ,  &  lalignc  EH, 
M  Ttcz  le  rrianole  E  G  H  pour  Ton  égal  E  G  D. 
M:ncz  enfin   F  H  ,  (a  parallèle  El,  &  la  ligne 
$■  I    •,  puis  mettez   le    triangle   EIF  pour  (on  égal 
E  I  H  ,    &   le  plan  propoié   fera  réduit  en  trian- 
gle A  I.F, 


GH  A  PITRE    Î'V. 
PROP.    XXVL 


iGf 


\j4îoyiger  le  parallélogramme  A  C ,  fur  la  longueur.  D  6V 

MEnez  G  M  parallcle  au  côté  C  B. 
Prolongez  AB  ju^ti'en  M,  &  tirez  D  Mk 
Menez  par  le  point  H  ,  E  F,  parallèle  à  D  G. 
Le  parallélogramme  E  G  fera  égal  au  propolé*,. 


le  fupplément  Ajouté  Pycfl  éged  au  r&tranché  0.  (parla  é^ 
di*  i.) 

PROP.      XXVII. 
Réduire  le  PArallelog^ramme  C  NO  P  a  la,largeu.r  C  R^ 

MEncz  R  V  S  parallèle  a  CK. 
Contmuez  PO  vcrsX,  &  CN'vcrs  T.. 
Tirez  par  le  point  V ,  la  diagonale  C  X. 
>.lcnez  X  T  parallèle  à  O  N  ,  &  vou<;  aurez  le  pa* 
raliclogrammc  C  RS  T ,  pour  le  propofé  N  P,. 


Ze  fupplément  ajcûté  T  y  ,ejl  égal  an  reirunché  V  ? ,  { pttr  Où. 
'î<j  dn  X.) 


îOA^     TRAITE'   DE  GEOMETRIE. 
PROP.     XXVIII. 

Décrire  tin  qnarré  égal  an  reElaiigle  B  (7. 

COntinnez  G  D  vers  H  ,  .&  B  D  vers  E. 
Coupez  DH,  égale  à  DB, 
Coupez  G  H  ,  en  deux  é- 

gaîemenc  en  O.  -e  .-• 

Du  point  O ,  décrivez  le 
demicercle  H  E  G,  &:  le  quar- 
ré  DC  que  vous  ferez  fur 
D  E  ,  fera  égal  au  rc6bin- 
gle  BG. 


ic 


■•A 


K     li 


G- 


w. 

1  / 

0 

J^f  \ 

/\ 

~\.    '•. 

*DE  cji  moyenne  proportionnelle  entre  T)  G  &>  B  H  ou  D  3 
fa»,  égale  [  ^ar  l.t  ^i  du  y-  )  Donc  {  Juivant  la,  6  j^  dit  i  )  le 
qii^irré  CD  esi  égal  aarectr^ngle  propofé. 

Pour  faire  un  tp^arré  éfal  au  pa^ 
r 0.11  eLgram Pie  1  K  L  M  ojui  n'ejl;  pas 
rectangle,  lu  moyenne prcportionneUe 
K  N  ,  'ioit  efire  prife  entre  Kl  ^  KP, 
égale  à  la  perpendiculaire  KO,  de 
même  que  ft  U  parullelogrnmme  fro- 
pofé  ejloit  reilufigle.  (  Voyez,  la  40 
du  L.  ) 

PROP.     XXIX. 

Réduire  le  plan  A  B  C  B  E  ,  entre  les  deuxparaHe" 
les  B  F,  AD. 

Rolongez  C  D  vers  G ,  &  A  D  vers  H. 
Menez  E  G  oarallele  à  A  D ,  G  H  parallèle  a 
A  C  ,  &  H  I  parallèle  à  C  D. 

Tirez  D  I  &  le  triangle  C  D  I  fera  égal  au  trian- 
gle retranché  A  D  E. 

Lei  triangles  AC  H,  ACG  ,  font  égaux  (  p^r  U  J^idui.,} 


CHAPITRE  IV.  Wf 

^  Statit  te  commun  ^  C  D  ,  les  tr: angles  C  D  H  ,  ABG  ^ 
m^cnt  égaux  ;  C  D  I  eft  égal  a  C  B  H  ,  ^  A  DE  l'ejiàA  PG 
(  pAr  la  même  41.  )   Donc  C  D  l  efi  égal  h  A  D  E, 


n     »     H    —    ^  ■  _'  -,  Tr?r  1  ■^~; — « 


PROP.     XXX. 

j^eJuiye  en  parallélogramme  le  (Quadrilatère  D  GT  R 
qui  a  déjà  les  codiez,  D  R  »  P  O  parallèles. 

COiipez  ^D  en  deux  également  en  S.. 
Menez  TS  V  parallèle  à  PR,  &  continues 
P  O  jufqu'en  T. 

Mettez  le  triangle  O  T  S 
pour  S  V  D  qui  luy  efi;  égal, 
{fuivant la  ^^  du  i,)  &c vous 
aurez  le  parallélogramme  R  T 
pour  le  quadrilatère  propofé. 


V    D 


S 


o    T 


PROP.     XX  XL 

D  écrire  un  triangle  équilateraU  égal  au  fc  aie  ne  A  B  C. 

F  Aires  fous  la  bafe  A  B  ,  le  triangle  équilateral 
AB  D  (  froj).  Il  du  5.  ) 
Prolongez  le  côté  B  D  vers  E. 
Menez  C  E  parallèle  à  A  B  ,  &   ruppcfc  la  ligne 
AE,  le  triangle  ABE  fera  égal  au  tnanole  ABC^ 
{fuivant  la j^t  dut.  ) 

Déciivez  fur  D  E  ,  Iç  dcmicçrclc  D  F  E. 

C  iiij 


Ï04      TRAITE'  DE  GEOMETRIE. 

Elevez  B  F  ,   moyenne  proportionnelle  entre  les 
extrêmes  B  E  ,  B  D  (  prop.  51  du  5.  ) 

Du  point  B ,  décrivez  l'arc  F  G  H  ,  3c  du  point 
G ,  l'arc  B  H. 

Menez  les  droites  G  H ,  B  H ,  je  dis  que  le  trian^ 
gîe  équilateial  B  G  H  efl  égal  au fcalene  ABC. 


y  ii' 


J\ 


Les  lignes  B  E  ,  BF ,BD  ,  font  proportionnelles  ;  les  trian- 
glet  BEA  ,BDA  faits  fur  les  extrêmes  BE ,  B  D  ,  jont  de 
mêmehauteur  A  [  ;  B  G  efl  égale  à  la  moyenne  B  F ,  ^  le  trian- 
gle BG  H  efi  fait  fembUble  à  AB  D  :  Donc  {  par  la  6  7  dtt  1  ), 
fl  ejî  égal  AH  triangle  BEA,  i^pur  confe^uent  au  propofé  A  B  C. 

PROP.     XXXII. 

J^H  trÏAn^e  ABC-,  faire  un  triangle  femblable  a» 
propofc  O' 

FAites  le  triangle  A  C  F  FemBlable  au  triangle  O 
(  prop.  27  ^»  3.  ) 
Menez  B  G  parallèle  à  A  C. 
Prenez  CH  moyenne  proportionnelle  entre  CF, 
'&  C  G  ,  (  prop.  52  du }.  ) 

Menez  H  D  parallèle  à  A  F,  &  le  triangle  C  D  H 
fera   femblablç  au  triangle  0  3  ôc   égal  au  triaa- 

gis  AfiC. 


CHAPITRE   IV.  îôj 

tes  lignes  CT  ,  C  H  ,C  G  font  proportionnelles  f  par  la  con- 
firnciion.  )  Les  triangles  ACF  ,AC  G  ,  font  de  même  hauteur 
C  A  ;  Qp  "»'  t"^^  ^^/ei  les  extrêmes  C  F ,  C  G  .-  le  triangle 
C  D  H  fait  fur  la  moyenne  G  H ,  efl  femblxble  à  A  C  F  on  O 
(  par  la  S7  du  i  ;  ],i^  (  parla  6-j  du  i  )  tl  efi  égal  à  AC  G , 
Qf  far  co':f(iq^uent  au  propofé  ABC. 


J)  A 


PROP.     XXXIII. 

Tirer  hkc  ligne  -parallèle  a  D  E  ^ui  faffe  nvec  tanile 
A ,  un  triante  égal  an  triangle  ABC. 

MEncz  C  F  parallèle  à  D  E  ,  <S:  prolongez  A  B 
vers  F. 
Coupez  A  H  moyenne  proportionnelle  entre  les 
extrêmes  A  B  ,  A  F  ,  [par  la^i  dtt  y) 

Menez  H I  pnrallcle  à  D  E  ou  C  F  ,  cC  le  trian- 
gle A I  H  fera  égal  au  triangle  ABC. 


if;  triungles  AVC  ,  ABC  ,  faits  fur  les  extrêmes  AT , 
A  B,  font  de  même  hauteur  C  ;  le  triangle  A  H  1  décrit  fur  lu 
moytnne  AH,  efl  femblakle  au  triangle  AF  C  (parla  sy  t^H  i-^f 
Cçnc  [  pur  kf^^jé^^l^l*^  é^M  «»  triattgU  A  B  C. 


toS       TRAITE'  DE  GEOMETRIE; 


PROP.     XXXIV. 

On  demande  que  le  cofie   A  B  dn  Pentagone  ui  B  D 
fait  parallèle  k  C  E. 

PRoIoncTCz  les  côrcz  E  A  ,  C  B  en  F. 
Menez  A  G  parallèle  à  C  E. 
Coupez  F  R  moyenne  proportionnelle  entre  F  G, 
FB  (  prop.  ^x  dti^.  ) 

Tirez  le  coté  demandé  R  L ,  parallèle  à  A  G. 

Les  trianglh  ABT  ,   F  LR 

"''\  font  égaux  (par  la  précédente,  ) 

(5*  ôtant  le  quadrilatère  corn- 

\        TTUn   A  OKT ,  le  triangle  <«- 

:        jrûté  O  BR  ^  rejie  égAl  aure- 

'■••..     /-      tranché  O  LA. 


PROP.     XXXV. 

Ee  parallélogramme  u4  B  E  G  eflant  propofe,  diriger 
fon  coflé  A  B  vers  le  point  X). 

COupcz  A  B  en  deux  également  en  O. 
Tirez  du  point  propofé  D ,  la  ligne  DOS 
&  vous  aurez  le  requis,  le  trian- 
gle ajouté   O  B  D   eftant  égal  au 
letranché  O  A  S  (par la  ^ç)  du  2.  ) 


PROP.     XXXVI. 


Diriger  le  cojlc  A  B  dti  triangle  A  B  C  s  vers 
le  point  D- 

T)RoIongez  B  C  de  part  Se  d'autre. 
JL       Menez  D  E  F  perpendiculairç  fur  B  Q 
Coupez  E  F  égale  à  D  E., 


CHAPITRE   lY.  16T 

Tirez  F  G  parallèle  à  B  C. 

Faites  Çwv  C  G ,  le  triangle  CGK  égal  au  trian- 
gle A  B  C  (  prop.  5).  ) 

Menez  D  H  parallèle  à  A  C. 

Coupez  C  L  égale  à  C  K. 

Retranchez  de  la  ligne  C  H  ,  la  partie  CM, 
moyenne  proportionnelle  entre  le  refte  M  H  ,  Sc 
C  L  ,  (  parla  55  dn  3.  ) 

Menez  la  lio;ne  demandée  DMI,  ^  vous  aurea 
le  triangle  C  M I  pour  le  propofé  ABC. 


H\  Bi  s    /M. 


\ 


VD 


Zes  lignti  H  M  ,  M  C  ,  C  L  ouCK  [on  égaîe ,  font  eeupéei 
proportionnelles  ;  les  triangles  D  H  M  ,  CGK  fruits  fur  les 
extrêmes  H  M  ,  C  K  ,  font  de  même  hauteur  ;  car  les  perpendi- 
culaires DE}  ET  ont  efié  coupées  égales:  c^  puifqttc  DU 
ejl  menée  parallèle  à  C  l  ,  le  triangle  C  I  M  décrit  [ht  /<• 
tr,ojenneC  M  ^  efi  fembUble  a  DHM  (  par  lu  j<?  du  i.  ) 
Donc  {  par  la  67.  du  x  )  Cl  M  ejl  égal  »  CG  K  y  &  par 
((>nfe<jiuen(  an  propofé  AUC  ntt^Hel  CGK  A  fiJîé/Ait  égal. 


Ï&1Î2.  TRAITE'  DE   GEOMEtRiE. 

PROP.     XXXVII. 
Diriger  'vers  le  point  D  ,  le  coflé  A  B  ,  du  plan  ABG. 


PRoIangerIcs  cotez  E  B,  G  A, 
jufqu'à  leur  rencontre  C. 
Du   triangle  ABC,  dirigez 
le  càté  A  B  vers  D  (  pur  la  vre- 
cedcntC'  ) 


PROP.     XXXVIII. 
Décrire  un  Exdgone  régulier  égal  au  triangle  ABC* 

D  Ecrivez  de  telle    grandeur  qu'il   vous  plair.i, 
i'exa^one  rraulier  D. 

Faites  lur  A  B  ,  le  triangle  ABE  femblable  au 
triangle  D,  de  manière  quel' angle  AEB,  foit  celuy 
du  centre. 

Prolongez  B  E  de  p.irr  &  d'autre. 

Menez  CF  parj.llele  à  A  B  ,  ^  tirez  A  F.  Le  trian- 
gle ABF  fera  égal  au  triangle  donné  ABC  {parla 
41  dti  1.  ) 

Diviiez  B  F  en  C\x  parties  éc^ales ,  c'cft  à  dire  ,  en 
autant  de  parties  que  la  figure  doit  avoir  de  cotez. 

Coupez  B  G  égale  à  la  iîxiéme  B  H. 

Cherchez  BM  moyenne  proportionnelle  entrs 
BE  cS:  V>Gipyop.<^idu\.  ) 

"  Du  point  B,  décrivez  l'arc  MN,  5c  du  point  N, 
le  cercle  B  O  R  ,  Texac^one  décrit  dans  ce  cercle  fe- 
ra égal  au  triangle  propofé. 

Tes  l  g/ies  BE  ,  B  M  ,  B  G  font  pofort'ionneUts  ;  îcs  triait- 
gtes  BEA ,  BG  A  fuir  fur  Icsex.rémts  BE  ,  B  G  fo-^tfle  ^f- 
tne  h.iut.ur  AN;  le  triftige  B  O  N  p.it  fttr  B  N  ,  égale  et 
U  mojenne  B  M  ,  tftJembUbh  an  trittngle  BAE:  Dsm  il  eP 


CHAPITRE    IV.  ro9 

égal  au  triangle  BAG:  Le  triangle  EGA  vaut  une/îxiema 
partie  du  triangle  A  BF  ,  (^  le  trtangle  B  0  N  efi  une  fixié- 
' fre  partis  âelcKagone  B  O  R  ;  Donc  Vexag^e  B  O  R  efi  égal 
au  triangle  A  B  F ,  &  far  cotiff^ttent  at*  triar.glepofojé  ABC» 


H 

PROP.      XXXIX, 

J^ecrire  un^entagone  regulieri  égal  a  l'irregulier  ABT), 

REHluTcz  1g   Pentagone   ^régulier    en    triangle 
BCF  (prop.  18  o/i  19.  ) 
Faites  comme  il  vous   plaira  le  Pentagone  régu- 
lier G. 

Faites  le  triangle  B  F  H ,  équiangle  au  triangle  G 
(prop.  27  ^«  3 ,  )  en  forte  que  l'angle  H ,  foit  l'angle 
du  centre  comme  cfl:  l'anole  G. 

Prolongez  HB  vers  I,  &  menez  CK  parallèle  à 
BF.  La  ligne  FK  eftant  tirée  ,  BFK  fera  égal  au 
triangle  BFC  (par fa ^1  dtt  2.) 

Divifcz  B  K  en  cinq  parties  égales ,  c'cft  à  dire  , 
!Cn  autant  de  parties  qu'uH  Pentagone  a  de  cotez. 

Tirez  B  M  ,  moyenne  proportionnelle  entre  B  H 
1&  la  cinquième  partie  BL  (  prop.  51  dus,.  ) 
l      Menez  BP,   parallèle  à  FH  ,  l'angle  OBP  fera 
égal  à  l'angle  du  centre  H  ou  G  Ton  égal  (  far  la 
15  du  1.) 


jïS       TRAITE*  DE   GEOMETRIE: 

Du  point  B  &  de  l'intei-vale  B  M  ,  décrivez  là 
cercle  M  O  P  ,  ôc  dans  ce  cercle  faites  k;  Pentagone 
«kmandé  O  P  N ,  dont  O  P  fera  un  des  cotez. 


Le  rayon  BO  cji  coupé  égale  à  U moyenne  B  M,  ainji  H  S,  , 
JS  O  ,  B  L  ,  font  proportionnelles.  I 

Les  triangles  HBF,  B  LT  ,  décrits  fur  les  extrêmes  HB, 
B  L  ,  fiUt  de  même  hauteur  RF  -^  le  triangle  B  O  P  décrit  fur  Itb 
moyenne  BO,  ejl  fembhhle  à  HBF  (parla,  jiduz.  )  Dcnc 
il  cfi  ég^tl  à  B  LF  {  par  U  67  duh..  } 

Le  tii:ingle  B  LF  cfi  la.  cinquième  partie  du  triangle  B  J\^F , 
ou  liu  Pentagone  A  B  D  fon  égal  :  donc  B  0  P  qui  efî  tg.d  a- 
B  LF  ,  (fi  la  cinquième  partie  du  Pentagone  irregulier  A  BCD» 
de  tneme  qu'il  eji  la  cinquième  partie  du  Pentagone  reiruUtr 
O  P  N  :  Dvnc  (  far  U  6  du  z  )  le  Pentagone  reguLer  efi  égal, 
à  l'irregulitr. 

PROP.    XUI 

Le  triangle  ^  B  C,  cjî:  donné  pur  en  faire  un  Foli. 
qone  femhlMe  au  PoUgone  D  G. 

F  Aires  le  triangle  A  B  L   femblable   au   triangle 
F  G  H  (  par  la  27  du  3.  ) 
Menez  C  K  païaUck  à  A  B. 


CHAPITRE    IV.  fît 

Héduifez  le  plan  GD,  en  triangle  GHI  (  parla 
-îS  OH  19.  ) 

Coupez  la  ligne  B  K  en  M  ,  comme  G  I  l'eft  en 
"F  {par  la  48  du  3.  ) 

Coupez  BO  moyenne  proportionnelle  entre  BL 
•&•  B  M  (  parla  51  dn  5. } 

Tirez  O  P  parallèle  à  A  L ,  le  triangle  O  B  P  fe- 
ra femblable  au  triangle  A  B  L  ,  (  par  la  ^j  dft  1  j)  & 
par  confequcnt  au  triangle  G  H  F. 

Faites  fur  O  P,  le  quadrilatère  OP  Q^  fembla- 
ble au  quadrilatère  HFDE  (parlaiç)  du^.)  Il  eft 
évident  que  le  plan  B  R  fera  femblable  au  propofé 
G  D  (parla  6%  dm  y)  mais  qu'il  foit  égal  au  tri,aa- 
^le  ABC,  c'eû  ce  qu'il  faut  démontrer. 


"Lu  ligne  BO  efi  coupée  moyenne  proportionnelle  entre  les  ex- 
trêmes B  L  ,  B  M  ;  les  triant^les  A  B  M  ,  ^  B  L  ,  faits  fur  tes  ex- 
■t  émes  B  L  ,  BM  ,  font  de  même  h  lenteur  B  A  ;  le  triangle  B  O  P 
fait  fur  la  m>yenne  BO,  e(l  femblable  au  triangle  A  B  L: 
Donc  il  efi  égal  au  triangle  A  B  M  (  par  la  67  du  i.  ) 

Le  triangle  A  BK  [  fuivant  la  ^-j  du  i  }  efi  au  triangle 
^  B  M  ou  fon  égxl  BO  P  ,  cornmg  le  triangle  GHI  e'i  au  trian- 
gle FGH  ,  pUifqut^BK  a  i fié  coupée  en  M  ,  comme  GI  ,  l'a  fi 
en  F. 

Le  triangle  G  HT  t  fi  au  plan  G  D  ,  comme  le  triangle  B  O  P 
Jitt  pUn  B  R  [fuivant  la,  y  o  du  i;  )  car  les  pUns  G  D,  B  R 
font  fembUbles  :  le  triangle  G  H  I  a  efié  fuit  ég.il  au  pUn 
G  D,  Donc  le  triangle  ABK  OH  A  B  C  fon  égd ,  efi  igtil  a» 
flan  B  P  6>/î  o. 


^£       TRAITE' DE  GEOMETRIE: 
PROP.    XLI. 

Décrire  une  figure  femblable  à  la  figure   H  K  ,  êjui 
contienne  autant  à  aire  que  la  figure  C  E. 

REduifez  la  figure  CE,  en  triangle  DLM  [far 
la  15.  ) 

Rcduifcz  aullî  la  figure  H  K ,  en  triangle  I  O  S. 

Du  triangle  DLM,  faites  le  triancrlc  N  L  P  de 
la  hauteur  du  triangle  lOS  [parlai.) 

Prolongez  OS  vers  Q,  &  coupez  S  Q ,  égale  à 
P  L  bâte  du  triangle  N  P  L. 

Tirez  S  R  moyenne  proportionnelle  entre  les  ba- 
fcs  QS^,  S  O  [par  la  51  du  5.  ) 

Menez  OR  &  fes  parallèles  FT,  GV.  La  bafe 
S  R  fera  divifée  en  T  ,  V  j  comme  S  O  ,  l'cft  en 
F  j  G  f  par  la  51  du  2.  ) 

Faites  le  triangle  SRY  femblable  au  triangle 
O  S  I ,  &  la  figure  demandée  Z  X  femblable  à  la 
figure  H  K  (  par  la  29  du  y) 


M  PS 


Les  ligna  O  S  ,  S  R  ,  S  §1,  [ont  proportionnelles  ;   ainft  le 
triangle  SRT  qui  eft  fatî  femblable  k  l  OS  ,  ejt  é^al  à  I  S  §1^ 
(  par  la  67  du  i.  ] 

Le  triangle  S  RY  &  le  Fentagont  X  Z ,  ^ris  enfgmble  font 

faits 


CHAPITRE   IV.  lis 

faits  femlithles  an  triangle  I  O  S  &  ^f*  Pentagone  H K  aujfi 
tris  enftmhle  comme  nefaifant  qu'une  même  figure  ;  ^  (  parla, 
yo  di*  z  )  le  Pentagone  X  Z  eft  au  triangle  S  B.X  ,  com?ne  ie 
Tentagone  H  K  eft  au  triangle  O  S  I  :  le  Pentagone  H  K  eft  é^. 
aal  au  triangle  I  OS  :  donc  le  Pentagone  X  Z  eft  aujft  égal  ati 
triangle  S  RlC  ,  &  par  confecjuent  au  triangle  I  ^S  ,  lequel 
fftant  fait  éga,l  m  fUn  C  E  (  le  plan  C  E  0»  /f  Pentagone  X  Z 
font  égaux. 

PRÔP.     XLli. 


T 


JJecrire  un  triangle  égal  au  cercle  A  B  D, 

Irez  le  rayon  CE,  &  la  rangente  E  F  ,  égale  k 
la  circonférence  du  cercle  (  ^ar  U  èo  dn  j.  ) 


L'expérience  nois  af prend  qu'on  ne  ff aurait  tirer  une  Vigne 
tangente,  qu'elle  neparoijje  à  ta  veuë  couUr  l'efface  de  quelques 
degrez  d:ins  la  circonférence  du  civcle.  Nous  ^cwjons  cioncb:en 
preffdre  fins  aucune  erreur  fenfible ,  des  petites  parties  de  cir- 
conftïcnce  pour  des  lignes  droites.  Cela  fuppofé ,  venons  a  noftre 
freuve. 

LA  tangente  E  F  ^  eft  coupée  d'autant  de  petites  partit^  égales^ 
qu'il  S'en  eft  trouvé  h  h  premicrit  petite  ouverture  de  compas  ; 
'  d^ns  la  circonférence  du  cercle  (  futvant  la  (>o  du  y,  )  Ain  fi  fi 
\cn  faifo't  fur  chacune  de  ces  pitites  parties  égales,  ta:t  de  la 
vtangente  que  de  la  circonférence  ,  des  triangles  qui  euffem  Iturs 
[Commets  au  ctxtre  C  >  ils  ftroient  tous  égau.:  '  par  la  J^.^  du  i  ;  ) 
i(^  f ,  par  exemple  le  cercle  contenoit  400  de  ces  petits  tn.in- 
\gles  ,  le  triangle  C  E  F  en  lontiendroit  autant.  Donc  (  fuivuïlf 
y»  Tj  dut   )  le  triangle  eft  égal  au  eercls. 


M 


114       TRAITE'  DE  GEOMETRIE. 

PROP.    XLIII. 

Autre  manière  de  décrire  un  triante  égal  a  fin  cercle. 

Nfcrivez  le  triangle  équilaceral  A  B  C  ,  &  l'Enea- 

gone  régulier  A  E  D. 

Prolongez  les  cotez  B  C  ,  D  E ,  de  part  &c  d'au- 


I 


tre. 


Coupez  B  F  égale  à  B  A  ,  &  C  G  égal  à  C  A. 
Coupez  auffi  D  H  égale   aux  quatre  cotez  D  B 
P  O  A  ,  &  El  égale  à  D  H  ,  afin  que  H  I  foit  éga- 
ie aux  9  cotez  del'eneagone,  comme  FGl'eft  aux 
trois  cotez  du  triangle  équilateral. 

Tirez  le  diamètre  AS,  &  le  continuez  vers  N, 
Décrivez  un  arc  par  les  points  HF|GI  (prop.  35 
dff  3.  ) 

Menez  la  parallèle  ou  tangente  L  S  M ,  elle  fef ^ 
gale  à  la  cifconferencc  du  cercle  ABC. 


CHAPITRE    IV. 
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si  vous  prenez  une  petite  partie  (fuivant  la  60  du  j ,  )  ellefe 
trouvera  autant  de  fois  dans  la  ctrconfirence  d»  cercle  que  dans 
la  tangente  L  Af. 

Menez  du  centre  R ,  les  lignes  R  L ,  R  M ,  &  le 
triangle  L  M  R  fera  le  demandé  (  fuivara  U  precs" 
dente.  ) 

PROP.     XLIV, 

Réduire  en  cercle  le  triangle  ABC» 

COiipez  la  bafe  AB  en  deux  également  au 
point  D.  .. 

Elevez  la  perpendiculaire  t)  E.       .;< 

Menez  C  F  parallèle  à  la  bafe  A  B.    , 

Du  point  F,  décrivez  le  cercle  D  Ô  P. 

Réduifez  ce  cercle  en  triangle  FGH  (parlapre' 
cedente.  )       ... 

Coupez  D I  moyenne  proportionnelle  entre  D  A  j 
èc  DG  (  parla  52  du  3.  } 

Menez  I  K  parallèle  à  G  F.  '      '    . 

Du  point  K  décrivez  le  cercle  DMN  ,  il  icra 
égal  au  triangle  ABC,  Tirez.  AF,B  Fi 


^^s  triangles  DGF  ,  D  I  K  ,  font  ftrf>hL'.bles  {  par  la  57 
du  1;  )  ainjfi  ils  font  ea  raifon  doublés  de  leurs  lottz  eu  pef 
fendnulaires  DT ,  D  K  (  p-^r  la  6  6  du  1.)  l.c>  ferdi's  D  OP  , 
DMN,  font  au  If  en  raifo»  doublée  (ie>  mêmes  psrpcridu  tilaires. 
lefquellei  font  leurs  rayons  ou  demi  Utatneirei.  Do7;c  cct/!r>t  *« 
trtângle  Di'G  t  efi  au  trimgU  D  l  K  ,  ie  cerAe  D  O  i'  *Ji  ^té 

H  ^j 


n^       TRAITE' DE   GEOMETRIE: 

(ircïe  D  M  N  ;  ç^  par  échange  ,  comme  le  triangle  D7  G  efi  aie 
cet  de  D  O  P  ,  le  triangle  D  l  K  .jl  an  cercle  i)  M  K  :  le  cercle 
J)  O  p  eft  double  du  triangle  D  F  G  i  donc  le  cercle  I)  M  N  ejt 
aufji  double  dn  triangle  DKI  ,  lequel  efi  fait  égal  an  trian- 
gle yl  D  F  [fuivant  la  jj.  )  Le  triangle  ABF  eft  double  dti 
triangle  AF  D  y  donc  le  cercle  D  "H  M  eft  égal  an  triangle  A  bF 
(^  par  confeiiuent  au,  donné  AB  C  ,  ces  triangles  ABF  ,AB  C  ^ 
eftant  égaux  (  far  la  41  dn  x,  ) 


PROP.    XLV. 

J^écrire  fur  la  ligne  droite  G  F ,  une  ovale  égale  au. 
cercle  ui  B  C 

Ue  le  centre   du  cercle  propofé  foie  dans  le 
^milieu  de  la  ligne  G  F. 

De  ce  point  E ,  élevez  la  perpendiculaire  E  C. 
Tirez  C  G  «*^  la  coupez  en  deux  également  en  H« 
Tirez  fur  C  G  ,  la  perpendiculaire  H I. 
Du  point  1 5  décrivez  le  demicercle  M  K  L. 
Les  droites  G  F ,  L  M ,  feront  les  deux  diamè- 
tres Tur  lefquels  vous  ferez  l'ovale  demandée  {par 
la  5<j  Àfi }') 


< 

•< 

î5\ 

N^ 

/y^f^ 

■\V\ 

r  a1   i 

3 

km  J 

^\-^  ï- 

\L^ 

f^HAPITRE     IV.  trj 

Lés  àemidhtnetres  GE  ,  EC  ,  E  M  ou  fm  égale  iK  font 
proportionnels  (  fuivant la  ^i  fli«  3  ;  }  ahfi  les  RÏdmeires  GF, 
CD,  IM ,  le  font  au  fi. 

Or  p  on  fuppofe  comme  il  ejl  évident ,  qu'il  y  a  même  raifon 
d(t  cercle  C  D  ,  à  l'ovale  ;  qu'il  y  aurait  d'un  quarr^  fait  fur 
le  diamètre  de  ce  cercle  C  D  ,  au  reêiangle  compris  fous  U  grand 
^  petit  diamètre  de  l'ovale  s  on  dait  conclure  que  le  cercle  C  D 
eft^  égal  à  l'ovale;  de  même  que  le  quarté  fer  oit  égal  au  rciîan- 
gie^  [fuivant  la  6j^dui. } 

PROP.     XL  VI. 

Décrire  un  cercle  égal  à  f Ovale  ABCD. 

Tirez  les  diamètres  A  B ,  CD,  fe  coupant  à  an- 
gles droits  en  E  {par  la  ^j  du  ^  ) 
Coupez  E  G  moyenne   proportionnelle  entre  les 
diamètres  AE,  ai.  DEouEF  (bn  égale    (  par  la 
<i  du  3.  ) 

Du  centre  E  ,  décrivez  le  cercle  demandé  G  H I K. 

l^a  demonfiration  cfi  l'inverfe  de  la  précédente, 
G- 


H  iij 


nS 


TRAITE'  DE  GEOMETRIE. 


Chatitre     Cinqjjie'me. 
'Divifion  des  VUns. 


PROPOSITION    I. 

PdrtaTer  le   tridngle  A  B  C  en  trois  parties  égales  j 
par  des  lignes  tirées  de  l'angle  C. 

Dlvifez   la  bafe  A  B  en  trois  parties    égales 
ADEB.  c 

Menez  les  lignes  CD  ,  CE, 
elles  feront  le  partage  demandé 
(fffivant  la  45  du  1.  J 


A    J>    JK     B 


PROP.      II. 


partager  le  quadrilatère   B  D   en  deux  également^ 
par  une  liane  tirée  de  f  angle  C. 

REduifez  le  quadrilatère  en  triangle  B  C  E  (par 
la  -j  du  4.  ) 
Divifez  la  bafe  B  E  en  deux  au  point  F ,  &  la. 
ïigne  C  F  fera  le  partage  demandé.  "  "  ' 


Le  triangle  BC  E  efi  fait  éî/il  au  ffUddnUt^yf  jH'fipofé  ^  BCT 
efj  moitié  du  rr^w^y"  -8  C  E^  donc  il  efi  moitié  du  quadrilatère  BD. 


CHAPITRE    V: 
PROP.    III. 


tt^ 


fartager  le  quadrilatère  AC  en  deux  y  far  une  ligne 
menée  de  l'angle  B' 

REduifcz  le  quadrilatère 
en  triangle  B  C  E. 
Coupez  ce  triangle  B  C  E 
en    deux  également  par  la 
ligne  BF. 

Menez  B  D  ,  fa  parallèle 
F  G  5c  la  ligne  B  G  ,  qui  fe- 
ra le  partage  du  quadrila- 
tère. 

Donnant  le  triangle  BDG  ,  four  fon  égal  B  D  F  t  le  quadri* 
Isitere  G  B  C  D  eji  égal  au  triangle  BC  F, 

PROP.     IV. 

Divifer  le  (quadrilatère  AC  en  trois  également ,  j^oi" 
des  lignes  menées  de  l'angle  D. 

Tirez  A  C  &  la  divifez  en  trois   parties  égales 
AEHCi  cefî  à  dire  ,    divifez  cette  ligne  en 
autant  de  parties  qu'il  faut  partager  le  quadrilatère. 

Menez  B  D  ,  fes  parallèles  É  I ,  H  L  ,  &   les  li- 
gnes DI,  DL  qui  feront  le  partage  demandé. 

Les  lignes  DE  ,  D  H  ;  BF, 
B  H  ;  divifent  Its  triangles 
ACD  ,  AC  B ,  chacun  en  trou 
triAn^let  égaux  [parla  45  da> 
i.  >  )  &  {  par  la  A-  du  z  )  les 
t^tiadrilateres  ABFD  ,  F.DHB, 
H  DC  B ,  font  égaux  i  ©•  va- 
ent  chacun  vn  tiers  du  quadri' 
latere  ABCD. 

La  liine   El    a    efié  menée 

ffl^alleleà  BD  ,  ainft  lis  triffy- 

gles  FI  D  ,  FJ  B  qui  ont  une  même  bafe  £  J  font  égi^ux  ;  dsf- 

qutls  le  commun  ElO  «fiant  été ,  refle  DE  O  égal  à  BJ  Oj 

H    iiij 


*io      TRAITE' DE  GEOMETRIE. 

^  donnant  l'un  pour  l'autre,  A 1  D  efi  égal  nu  quadrilatère 
ABED. 

De  même  ,  mettant  le  triangle  D  H  S'  pour  [on  égal  B LS  t 
le  trh.-agle  C  T)  L  ,  efi  égal  (lu  quadrilatère  B  Ç  D  H. 

"Enfin  puifque  le  triangle  B  LS  ,  efi  égal  au  triangle  D  H  S  ; 
C^  le  triangle  B  l  O  ,  au  triangle  D  E  O  ;  le  quadrihtere 
B  I  D  L  efi  HHJfi  égal  au  quadrilatère  E  D  H  B. 

PROP.     V. 

Conduire  de  rannle  A  ,   des  Itçrnes  qui  partagent  le 
Pentagone  C  D   en  trois  parties  égales. 

1^    Eduifcz  le  Pentagone  en  triangle  A  F  G  f  par 
V  la  15  du  4.  ) 

Divifez  la  bafe  F  G  en  trois  parties  égales  F  H I  G. 
Menez  de  l'angle  A ,  les  lignes  demandées  AH, 

AI. "^ 

te  triangle  AT  G  efi  fait  égal 
tin  Pentagone  C  D  ;  &  les  lignes 
A  H  y  A  I  ,  le  partagent  en  trois 
triangles  égaux:  Donc  le  triangle 
commun  AI  H  efi  le  tiers  du  pen- 
tagone C  D  ,  comme  il  efi  le  tiers 
du  triangle  A  F  G' 

Les  triangles  ABC  ,  Al BT  > 
font  égaux  (  par  la  /^i  du  x  .)  ç^ 
h;tr  ajoutant  le  commun  ABH  ,  le  quadrilatère  ACBH  efi 
égal  au  triangle  ^  F  H. 

Par  la  même  ratfon  le  quadrilatère  A  lED ,  efi  égal  au  trian- 
Sk  A  IG,      '       ■ 


PROP.      VL 

Pivîfer  le  "Pentagone  B  M  en  quatre  parties  égales  ,' 
par  des  lignes  tirées  dtt  point  Jl. 

REduifez le  Pentagone  donné  en  triangle  ABF 
(far  la  19  du  4  ) 
Divifez  la  baf^  B  F  ,   en   quatre  parties   égales 
1,2,3,4. 


CHAPITRE  V.  Ï21 

Menez  AC  y  &c  fes  parallèles  ii ,  ^f. 
Des  points  i,  2,  3,  qui  fe  rencontrent  dans  les 

cotez  de  la  figure  ,    tirez    des  lignes  à  l'angle  A , 

elles  feront  le  partage  demandé. 


î.  Le  triangle  ABO  eft/tJit  une  quatrième  partie  du  trlan^ 
gle  A  B  F  (^ui  ejl  fait  égal  an  Pentagone  B  M  ,  il  efi  auffi  une 
quatrième  partie  du  même  Ventagone. 

i.  Suppofé  la  ligne  A  G,  les  triangles  AC  H  y  A  C  G  ,  font 
égaux  (  par  la  ^i  du  i;  )  (^  le  triAngle  commun  ABC  leur 
ejiant  ajeûté  ,  le  quadrilatère  ABC  H  efi  égal  au  triangle 
An  G;  Donc  le  quadrilatère  ABC  H  ,  contient  la  moitié  du 
Tentagone  B  M  ,  comme  le  triangle  ABG  contient  la  moitié 
du  triangle  ABF. 

Enfin  les  triangles  A  CL  y  AC  K  ,  font  égaux  ,  le  triangle 
ABC  leur  efi  commun  ,  Bonc  le  quadrilatère  A  BCN  ,  efi 
égal  au  triangle  A  B  L  :  ce  triangle  contient  trois  quarts  du 
triangle  ABF,  Donc  le  quadrilatère  ABC  N  y  contient  trois 
quarts  du  Pentagone  propofé, 

PROP.     VIL 


Divifer  le  Plan   B  C  en  fix  parties  égales  j  par  des 
limes  rncrJes  a  l'angle  A- 

REduifez  ce  plan  en  triangle  A.BI   (par  la  19 
dn  4.  ) 


lia      TRAITE*   DE   GEOMETRIE; 

Divifez  la   ba(e  B  I  en  fix  parties  égales  ,  i,  ij 

3 ,  4  >  S  '  ^• 

Continuez  G  H  vers  N ,  G  F  vers  O  ,  F  E  vers  P. 

Menez  AH  &:  Tes  parallèles  1 1,  33,  44,  55, 

Tirez  A  G,  &:  Tes  parallèles  35,  44,  55. 

Menez  A  F  ,  &  Tes  parallèles  44,  55. 

Menez  aulîî  A  E,  &  fa  parallèle  5  5. 
f  ^  Si  des  points  1,1,3,4,5,  qui  fe  rencontrent 
dans  les  cotez  du  plan,  vous  menez  des  lignes  aç^ 
point  A  ,  elles  feront  la  divifion  requife. 


:-:.fi-/if- /•-.:?...•••"""  \ 

y>. v...    --.^        \ 

1 \ \ ::::::i^.:::::-à^ 

i    H        ^  3  ^  MI 

Sufpofé  les  ligna  A  M  ,  A}^  ,  AO ,  AV.  Les  lignes  Aïî  i 
M  N  eft.int  far^.Ueles  ,  le  triangle  A  H  N  ejî  égal  à  A  H  At 
(  par  la  4-^  du  1.  ) 

Par  U  mêf  e  raifon  A  GO  ,  eft  égal  à  A  G  N  ;  AT  P  ,  l'efi 
à  AF  O;  ^  A  ER  «  AE  ''  :  awfi  U  ligne  A  R  coupe  du  plan 
fropêfé  ,  lu  partie  A  B  H  GT  E  R  ,  égale  ait  triangle  A  B  M. 

Le  triangle  A  B I  eJl  fait  égal  aîiplanpropofé;  donc  le  tria»^ 
gle  ARC  eft  égal  autriingle  AI  M  (parla  ^  dtiz.)  i 

Le  îrinngle  A  l  M  eft  Ixfixién.t  partie  dti  triangle  ABI  , 
Donc  ARC  eft  la  fixtéme  partie  du  plan  prapofé. 

Les  ati.rès  diviftonsfe prouveront  de  même ^  on  parla  prece=' 
dente. 


CHAPITRE    V: 
PROP.     VIII. 


iit^ 


Tirer  àe  t angle  A  >  une  ligne  qui  partage  le  plan 
BCE  en  deux  également. 

REduifèz  le  plan  C  B  E  en  triangle  A  B  G. 
Coupez  BG  en  deux  parties  égales  au  point 
I:  Le  triangle  ABI  vaudra  la  moitié  dupianpro- 
pofé. 

Prolongez  C  D  vers  H. 

Menez  A  C  ,  fa  parallèle  I H  ,  la  ligne  A  H  ô£ 
donnez  le  triangle  ACH  pour  Ton  égal  A  CI. 

Tirez  A  D  ,  fa  parallèle  H  L  ,  &  le  triangle  A  D  L 
eftant  mis  pour  fon  égal  A  D  H ,  la  ligne  A  L  fera 
[e  partage  demandé. 


.^-* 


e 


PRO?.    IX. 

X)iviferle  Plan  BE^en  deux  également  par  une  ligne 
menée  de  t  angle  A. 

REduifez  ce  plan  en  triangle  A  E  F  (  par  la  24 
du  4.  ) 
Coupez  la  bafe  E  F  en  deux  au  point  G ,  &  me- 
nez A  G. 


114       TRAITE'  DE  GEOMETRIE: 

Sile  triangle  AGE  efiott  entièrement  dans  le -piaf) 
propofe  B  E ,  le  partage  ferait  fait  i  mais  la  partie 
C I H  en  ejlant  dehors  ^  il  faut  la  faire  rentrer  comme 
s'enfuit. 

Menez  C  G  ,  fa  parallèle  D  L  ,  la  ligne  L  C  •,  puis 
donnez  le  triangle  IDG,  pour  fon  égal  I  C  L. 

Tirez  encore  A  C ,  fa  parallèle  L  O  ,  puis  donnez 
le  tri^ingle  A  O  H  pour  fon  égal  C  H  L ,  6c  la  ligne 
AO  fera  Je  partage  demandé. 


D 


■    PROP.     X, 

Divifer  le  triante  A  B  C  en  trois  parties  égales  ^pât 
des  lignes  conduites  au  point  T>. 

Ivifez  la  bafe   A  B   en  trois    parties    égales 

AFEB. 

Menez  CD,  ^  ^ç.^  parallèles  EG,  F  H. 
Tirez  les  lignes  t)  G ,  D  H ,  elles  feront  Iç  par- 
tage du  trianolc. 

Suppofé  1er  lignes  CE  y 
C  F  ,  elles  divtfeint  le  triaur 
gle  ABC  en  trois  triiingles 
égaux. 

Mettez  le  triungle  E  G  D 
four  fon  égal  l.  G  C  iBD  G 
fera  égal  au  triangle  BCE. 

Par  la  même  raifon- 
AD  H,  fera,  égd  au  triangle  ACF  ,  i^  DGC H ,  ^  CEF, 


CHAPITRE      V. 
PROP.     XI. 


ii5 


"yiijifer  le  pentagone  R  S  en  trois  p/^rti es  égales  ,  fAr 
des  lignes  tirées  du  point  f. 

F)  Eduifez  ce  Pentagone  en  triangle  DCH  (par 

iSja  15  du  /\.  ) 
Coupez  C  H  en  trois  parties  égales  C  A  B  H, 
Menez  DF,  &c  Ces  parallèles  A  G,  B  E. 
Tirez  les  lignes  F  G  »  F  E  ,  elles  feront  le  partaec 

lu  Pentagone  (  futvant  la  précédente.  ) 


PROP.     XIÎ. 


Tirer  du  point  G ,  î^ne  ligne  ^ui  divife  le  plan  AC  F 
en  deux  éaalernent. 


R 


Eduifez   le   plan    propofé    en  triangle   B  C  H 

[par  la  15  dit  4.  ) 

Divifez  la  b;ifi   B  H  en    deux  au  point  I ,  &  le 

tianglc  B  C  I  fera  moitié  du  triangle  B  C  H. 

j    Menez  D  I ,  fa  parallèle  C  K  &  la  ligne  I  K  ,  qui 

iivifera  le  plan  A  C  en  deux  égaleinenr  :  car  mct- 

ant  le  triangle  DIK  pour  fon  égal  DlC,  la  par- 


ii6      TRAITE*   DE  GEOMETRIE. 
tie  IICD.CBI  fera  égale  au  triangle  BCI. 

Tirez  G  ÎC ,  fa  parallèle  I  L  &  la  ligne  G  L  j  puis 
donnez  le  triangle  G  K  L  pour  fon  égal  G  K I. 

Tirez  GE  ,  fa  parallèle  LM  ,  &  la  ligne  G  M; 
qui  fera  le  partage  demandé, en  donnant  le  trian^ 
gle  G E M  pour  Ion  égal  GEL. 


Ï^ROP.     XIIL 

Partager  le  Ventagone  A  B  O  en  trois  parties  eqé^  ' 

les  par  des  lignes  tirées  du  point  F ,  enforte  que 

la  ligne  A  F ,  fajfe  une  des  divijions. 

REduifez  le  Pentagone  en  triangle  FGH  {paA 
la  21  du  4.  ) 

Coupez  A  D ,  égale  à  H  K  tierce  partie  de  \z\ 
bafe  GHj  &  le  triangle  AD  F,  vaudra  un  tiers  du' 
triangle  FGH. 

Menez  FI,  fa  parallèle  D  E  ,  la  ligne  E  F*,  &  le 
triangle  FIE  citant  mis  pour  fon  égal  F  I  D  ,  le 
quadrilatère  A  F  E  I ,  fera  un  tiers  du  Pentagone. 

Coupez  A  L  égale  à  A  D  ,  5c  le  triangle  A  L  F' 
fera  égal  au  triangle  A  D  F ,  tiers  du  triangle  F  G  H.j 

Continuez  A  O  vers  M  :  menez  L  M  parallèle  àl, 
A  F  :  &  fuppofé  la  ligne  F  M ,  le  triangle  A  F  M  fe* J 
ta  égal  au  triangle  À  F  L. 


CHAPITRE    V.  Ï2.7 

Tirez  F  O,   fa  parallèle  MN,  la  ligne  FN  ,  & 

ionnant  le  triangle  F  O  N ,  pour  F  O  M  Ton  égal  ; 

e  quadrilatère  A  F  N  O ,  fera  égal  au  triangle  A  F  L, 


.ZM. 


I>     I 


-:Ul^ 


A      K 


L      H 


PROP.     XIV. 

Vartager  en  trois  parties    égales    le  Pentagone  regH- 
lier  uiC  E ,  far  des  lignes  tirées  dn  centre  B. 

DIvifez  le  contour  du  Pentagone  en  trois  parties 
égales  aux  points  A  ,  L ,  M  ,  (  far  la  59  ^«  5.  ) 
De  ces  points  A,L,M,  menez  des  lignes  au  ccii- 
;re  B>  elles  feront  le  partage  demandé. 


i)"f-..::-..x 


0  c 


JS    P 


ir 


g«^  chaque  côté  du  PerUAgone [oit  divifé  en  trois  parties  igt- 
'ii  Q:>  que  de  ehacnne  de  ces  parties  cfi  mené  des  lignes  au  ce n^ 
'f  B:  le  Poligone  jira  divifé  en  1;  petn»  triangles,  qui  ejlant 
9US  de  même  hauteur  feront  égaux.  Or  il  eji  évident  ifue  le: 
ignés  SA,  BLj  bM  ,  comprennent  entr'elle:  ,  irois  parrir 
ui  renfermeront  chacune  cinq  de  ces  petits  ttiatt^Us ,  Donc  (es 
*ois  partits  [ont  émules  (fuivAUt  la  7/  du  i.  ) 


ôc  GlKCHy 


îzS        TRAITE' DE  GEOMETRIE. 
P  R  O  P.    XV. 

I) iv if er  le  triangle  A  B  C  en  trois  parties  égales,  far 
des  lignes  menées  au  point  D  ,  fris  hors  le  triangle. 

Dlvifcz  le  triangle  propofé  en  trois  parties  éga- 
les par  les  lignes  CE  ,    CF, 
{^fnivant  la  i.  ) 

Dirigez  CE  ,  côté  du  trian- 
gle B  C  E  vers  D ,  fpar  la  36  dit 
4  ,^  &  vous  aurez  le  triangle  B  G  H 
pour  le  triangle  BCE. 

Diriî^ezcie  même  CF,  côté  du 
triangle  A  C  F  ,  vers  le  point  u , 
êc  vous  aurez  AIK  pour  ACF 
pour  C  E  F. 

PROP.     XVI. 

Mi'viftr  le  Parallélogramme   B  D    en   cfuatre  parties 
égalés ,  par  des  lignes  conduites  au  point  E* 

Coupez  les  cotez  AD  ,  BC,  chacun  en  deux 
également  aux  points  F,  G. 
Menez  F  G,  &  la  coupez  en  quatre  parties  égales 
F  H  I K  G. 

•Tirez  les  lignes  EKN,  EIM,  EHLi  elles  fe- 
ront la  diviiîon  du  parallélogramme. 

Sufpofé  les  l  gnesT  P ,  V  M , 
LE  X  O  ,  farallilci  à  A  D  ;  elles 

/[\  àivifent     le     par  aile  logmmfne 

/  \  \  B  D    en  quatre  autres  parallé- 

logrammes éiaux  £  X  ,  O  F  , 
M  T  ,  P  D  (  par  U  41  du  i  .  ) 
(>  mettant  le  triangle  K  X  t 
pour  K  N  O  qui  luy  efi  égal 
(  par  lu  ^^  du  1  ,  )  le  qua- 
drilatère B  CY7^  eji  ég^l  at* 
para  lit  logramme  B  C  X  0. 
Par  la  même  vaifsn  le  quadrilatère  M  N  T  y  eji  égal  Affi 
par.%llelcgramme  M  OXV ,-  &  ^'"fi  *ifs  amres. 

PROP. 


CHAPITRE     V.  iip 

PROP.     XVII. 

Jidener  du  foint  F,  des  lignes  c^ui partagent  le  Pen^ 
tagone  A  B  D  en  trois  parties  égales. 

REduifez  le  Pentagone  en  triangle  D  G  H  (par 
la  15  du  4.  ) 

Divifez  la  bafe  G  H  en  trois  aux  points  K,  L, 
&  menez  DL,  DK  ,  lefqaelles  diviferont le  Penta- 
gone en  trois  parties  égales  (ftavant  la  y) 

Continuez  les  cotez  A  B  ,  D  C  en  I. 

Dirigez  D  L  côté  du  triangle  D  L  I  vers  le  point 
F  {parla  ^6  dn  4.,)  c'eft  à  dire  ,  faites  du  triangle 
D  L  I ,  le  triangle  P  O  I  ayant  le  côté  P  O  ,  dirigé 
vers  F. 

Faites  de  même  le  triangle  A  N  R ,  égal  d,w.  trian- 
gle D  E  K. 


VF 

PROP.   XVIII. 

Partager  en  trois  également  le  triangle  A  BCi  par 
des  lignes  tirées  aux  points  D  ,  Ey  pris  dans  la 
bafe  A  B  qui  en  ejl  coupée  en  trois  parties  inégales, 

Dlvifcz  A  B  en  trois  parties  égales  aux  points 
N ,  O  ,  6:  les  lignes  C  O  ,  C  N  ,  diviferont  le 
triangle  A  B  C  en  trois  triangles  égaux  CBN  , 
CNO,  COA. 

I 


uo      TRAITE'  DE    GEOMETRIE. 
'  Tii-ez  C  D ,  fa  parallèle  O  G ,  &  la  ligne  D  G. 

Mettez  le  triangle  GOD  pour  Ton  égal  GOC> 
6c  AD  G  fera  égal  au  triangle  A  C  O. 

Menez  C  E  ,  fa  parallèle  N  H ,  ôch  ligne  E  H. 

Mettez  le  triangle  N  H  E  pour  fon  égal  N  H  C  ; 
le  triangle  A  E  H  ,  fera  égal  aux  deux  triangles  A  O  C, 
ONC,  c'eftà  dire  au  feul  ANC:  &  le  quadrila- 
tère B  C  H  E  le  fera  au  troiiîéme  triangle  B  C  N 
{ftiivant  la  ^  du  2..) 


PROP.      XIX. 

Le  trapez,e  AC  ayant  les  cotez,  oppofez,  AB ,  CD 
parallèles  y  efi  donné  pour  eflre  partagé  entrais  éga- 
lement  parles  points  E,  F  »  qpii  divifent  la  bafe 
A  B  en  trois  parties  égales» 

DIvifcz  C  D  comme  A  B ,  c'eft  à  dire  en  trois 
parties  égales  ,  puis  menez  les  lignes  F  H ,  E  G , 
qui  feront  le  partage  demandé  (  par  la  45^  dfi  2.) 


c   K  <j   D 
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A 


CHAPITRE     V. 
PROP.    XX. 


i5r 


Le  trafcz^e  H  K -,  a  les  coflex.  I H  ,  K  S^  partiHe" 
les  -y  ç^  on  veut  le  partairer  en  trois  ptinies  éga- 
les par  les  points  L  ,  A^ ,  qui  divtjsnt  inégale-» 
ment  la  bafe  HT. 

C"^  Oiipez  les  côrez  parallèles  H  I ,  K  S  ,  chacun 
j  en  trois  également  aux  points  D,  Ni  R  O  ;  ^ 
les  lignes  DR,  NO,  diviferont  le  trapèze  propo- 
fé  en  trois  quadrilatères  égaux  IKDR,  RDNO, 
O  N  S  H  (  par  la  précédente.  ) 

Menez  D  M  ,  fa  parallèle  R  T  ,  &  donnant  le 
triangle  DMT  pour  Ton  égal  DMR  ,  la  lio-ne 
MT  coupera  le  quadrilatère  IMTK  égal  au  qua- 
drilatère I  RDK. 

Menez  LN,  fa  parallèle  OP,  la  ligne  LP,  qui 
coupera  le  quadrilatère  I  L  P  K  ,  éc^al  au  quadrila- 
tère ÎONK:&  LPSH  refkera  égal  au  quadrila* 
tcre  ONS  H  (fui'Viint  la  5  da  1.  J 


PROP.     XXI. 

JDes  points  D  Cr  C  ,  pris  comme  on  lonâra  dans  I4 

bafe  AI,  partager  le  quadrilatère  AB 

en  tro'.s  parties  érales. 

REduifcz    le   quadrilatère  propofc    en    triai>^l5 
A  E  F  (  par  la  7  du  ^.) 


151       TRAITE'  DE   GEOMETRIE. 

Coupez  la bafe  A  F  en  trois  parties  égales  F  V  G  Aï 
les  lianes  E  G ,  E  V  diviferont  le  triangle  A  E  F  en 
trois  triangles  égaux. 

Menez  CE,  fa  parallèle  G  H  ,  la  ligne  C  H  j  & 
le  triangle  C  £  H  eftant  mis  pour  fon  égal  C  E  G , 
le  quadrilatère  A  C  H  E  fera  égal  au  triangle  AGE. 

Tirez  D  E ,  fa  parallèle  Vt,  la  ligne  D  T. 

Donnez  le  triangle  D  E  T  pour  Ton  égal  D  E  V, 
le  quadrilatère  A  D  T  E  ,  fera  égal  au  triangle  A  E  V  : 
Et  le  quadrilatère  D I  B  T,  le  fera  au  triangle  E  F  V 
(par  la  ^  du  z.) 


PROP.     XXII. 

Divifer  du  point  D  ,  le  flan  B  V  en  deux  parties 

qui  foient  entr  elles  cemme  les  deux  parties 

de  la  lime  R  S. 

o 

REduifez  le  plan  B  V  ,   en  triangle  B  C  K   {par 
la  19  dn  4.  ) 
Coupez  B  K  en  M  ,  comme  R  S  eft  coupée  en 
E  (  far  la  48  dn  3.  ) 

Tirez  C  M ,  &  les  triangles  B  C  M ,  M  C  K ,  fe- 
ront entr'eux  comme  leurs  bafcs  ;  c'eft  à  dire  com- 
me les  parties  de  la  ligne  R  S.  (  fnivant  la  74  du  1.) 
Continuez  le  côté  CP,  vers  O. 
Menez  C  D  ,  fa  parallèle  M  O  ,  la  ligne  DO, 
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êc  mettez  le  triangle  C  D  O  pour  fon  égal  C  D  M. 
Menez  DP,  fa  parallèle  CI,  &  la  ligne  DI  qui 
fera  le  partage  demandé  :  car  le  triangle  DPI  cftant 
donné  pour  ion  égal  D  P  O ,  la  partie  B  I  fera  éga- 
ie au  triangle  BCM  ;  &:  la  partie  D  V  le  fera  au 
triangle  M  C  K  (  parla  5  da  1.) 


.0.0 


P.- 


B^^-3) 


•■V., 
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PROP.     XXIII. 

Partager  le  plan  C  F,  e»  trois  parties  égales  fnr  les. 
trois  parties  égales  AI L  B' 

PRoIongez  de  part  &  d'autre  le  coté  D  E  ,  qui 
eft  paraUelc  à  la  bafe  A  B. 
Réduifez  le  plan  C  F  en  quadrilatère  G  A  B  H; 
Divifez  G  H  ,  en  trois  parties  égales  G  N  O  H., 


îj4       TRAITE'    DE    GEOMETRIE. 

Menez  des  lignes  IN  ,  LO  ,  qui  diviferont  le 
qiUQiilîtere  A  B  G  H  en  trois  quadrilatères  égaux  ^ 
GAIN,    NlLO,OLBH  {fmvant  la  49  du  1.  ) 

Menez  D  L  ,  fa  parallèle  OP,  &  les  lignes  IN 5 
LP,  feront  le  partage  demandé. 


Le  tYApcze  T.Aî'îJ  e^i^nt  commun  aux  deux  iriungltt  ê" 
vaux  AtG  ,  AEF  ;  la  première  partie  AINE  T ,  efl  égaie 
AU  c^UArrliaîere  A  I  N  G. 

De  même.  Le  tr:'feze  ILDN  ejliir.t  jnnt  aux  deux  trian- 
gles égx-ax  L  V  P  ,  L  D  O  i  h  féconde  paràe  l  LT  D  ^-i  eft  é- 
gale  au  quadrilatee  I  LO  N.  ^  (  fa,r  la  j  du  i  ,  )  la,  troi- 
fétr.e  partie  L  BC  P  ,  efl  égale  au  quadrilatère  L  B  H  0. 

PROP.     XXIV» 


partager  le  plan  CF,   en  deux  farties  ^tti  foient  en^ 

tr  elles  comme  les  parties  A  N ,  N  B , 

de  la  bafe  A  B' 

MEnez  par  le  point  E,  la  ligne  OH,  parallè- 
le à  A  B. 

Réduif.z  le  plan  propofé  C  F  en  trapèze  A  B  H  O. 

Prolongez  HB,  OA,  jufqua  leur  rencontre 
en  P, 

Du  point  P,  menez  PNI ,  qui  divifera  O  H  en 
î,  comme  AB  l'efl:  enN,  fuivant  la  j{6  du  y.  )  Se 
les  quadrilatères  ANIO  ,  BNIH  ,  feront  entre 
eux  comme  leurs  bafes  AN,  B'N,  fuivant  la  49 
au  t.  ) 


*fp 


CHAPITRE   V.  ÎJ5 

Tirez  EN,  fa  parallèle  IL  puis  LN,  qui  fera 
îc  partage  demandé. 

si  on  a-]oûte  aux  triangles 
égaux  BEH  ,  B  EF  ,  le  com- 
mun  BEN;  les  quadrilatères 
BN  EH  ,  B  N  EF  ^  feront  é- 
gaux  :  dej'quels  ôiant  les  triAïi' 
gles  égiux  EN I  ,  E  N  L,  ffa~ 
voir  E  21 1  ,  du  quadrÛatere 
B  N  E  H;  é"  E  N  L  du  quadri- 
latère BNEF;  le  quadrilatère 
B  N  L  F  ,,reflera  é^i*l  au  qua~ 
driUtere  U  N  1  H  :  Et  le  pldn 
fr  poft  CF,  ejïa?.2t  égal  au  m- 
feze  A  BO  H  ;fa  partie  N  LC, 
reftera  aujft  é^ale  au  quadrila- 
tère A  N  l  O  Donc  U  ligne  N  L 
partage  le  p  'an  C  F  ,  comm  « 
N  /  pxrtage  .e  r  jezeAB  O  H, 
Çfavoir  en  deux  parties  qm  fcnf 
entr  elles ,  amme  leurs  bafes  AN  ,  BN. 

PROP.      XXV.  •       - 

Partager  h  triangle  A  BC  en  trois  parties  égales  ^ 
par  des  lignes  parallèles  au  coke  A  C. 

DIvifcz  AB  ,  en  trois  parties   égales  AED  B> 
&  les  lignes  CE,  CD  ,  diviferon:  le  trian- 
gle ABC  en  trois  triancrles  é^aux. 
Décrivez  le  demicercle  A  G  B. 
Elevez  les  perpendiculaires  E  H,   DC 
Du  point  B  ,  décri- 
vez les  arcs  HP,  C  R. 
Menez   les  parallèles 
demandées  ,  P  F  ,  R  V. 

Le  triangle  A  B  C  efi  divi- 
fé  ch  trots  trtan;  les  égaux  par 
les  lignes  C  E  ^  C  T)  ;  le  tuan. 
gle  Bl'F  efi  égal  à  E  C  E  ; 
é>  £RV  y  l'eft  a,  B  C  D } 
(  parla  j^  Hft  4,  ) 

l  iiij 


i3(J      TRAITE*  DE  GEOMETRIE. 

PROP.     XXVI. 

Partager  le -parallélogramme  AC  entrais  parties  égit" 
les  ,  par  des  lignes  parallèles  aux 
cofiez,  AD  ,  B  C, 

COupez  les  cotez  CD,   A  B ,  chacun  en  trois 
parties  égales  aux  points  E, 
F3G,H.  ^^■.  -P-? 

Menez  les  lignes  E  G  ,  F  H  , 
elles  feront  le  partage  demandé 
{fmvant  la  41  du  2.)  B  ii    G-  X 

PROP.      XXVIÏ. 

Di'vifer  le  trapez^e  régulier  AI  ML  ^  en  trois  par- 
ties égales  par  des  lignes  ou  coupures 
parallèles  au  coflé  A  L. 

Dlvifez  les  cotez  A  L ,  I M  ,   chacun  en  deux 
également ,  aux  points  O  P. 
Menez  O  P  &:  la  coupez  en  trois  parties  égales, 
P,S,R,0. 

Tirez  par  les  points  S ,  R ,  les  parallèles  deman- 
dées XZ,  VY. 


Snpppfé  la  liçrne  N  OG  parallèle  à  VT.  Les  parallelogram- 
mes  AX  t  ZV  ,1C  N  ,foT>t égaux  {  par  la,  ^\  du  z.  )  Le  trian- 
gle G I  O  efi  égal  au  triangle  M  N  O  {  par  la  J9  du  z  ;  )  ainjt 
tTjettant  l'un  pour  l'autre ,  le  trape%^e  llC  V  M  ,  eft  égal  asfpa- 
rallelogramme  N  y  Y  C, 


CHAPITRE    V. 
PROP.    XXVIII. 


U7 


Divifer  le  quadrilatère   ABCD   en  deux  parties 
égales  ,  par  ttae  ligne  parallèle  au  cojie  B  D. 

Continuez  les  cotez  A  B ,  CD,  JLifqu'en  E. 
Rêduifez  le  quadrilatère  propofé  en   trian- 
gle BDF  (par la j  du ^.  ) 

Coupez  la  bafe  B  F  en  deux  également  en  G. 
Coupez  El,  moyenne  proportionnelle  entre  E  G , 
E  B  {par  la  51  du  5.) 

Menez  I L  parallèle  a  B  D ,  elle  coupera  le  qua- 
drilatère propofé  en  deux  également. 


C^ 

y^'i  y'\ 

y"\ 

ô\ 

//      \ 

E  P  ^  G        I  3 

Lts  triangles  ADT ,  ABC  Cent  égitux  ;  defquels  fi  0»  re- 
tranche le  commun  ADO  ,  Us  triangles  DOC,  AT  O  n fient 
égaux  :  c^  joignant  à  ces  triangles  égaux  le  quadrilatère 
CET  O  ;  le  triangle  ACE  ,  e(i  égal  au  triangle  Z)  E  F  {  par 
la  d^  du  2.  ) 

Les  lignes  E  G ,  E  7 ,  E  B  ,  font  proportionnelles  ;  ^  les  trian- 
gles EG  D  ,  E  B  D  ,  font  de  hauteur  égale  ;  donc  le  triangle 
J  LE  qui  eft  femblabh  au  triangle  BED  [  fuivant  la  fj  du  1  ) 
eft  égal  au  triangle  DEG  {  par  la  67  du  l.  ) 

Or  étant  de  ces  triangles  égaux  E  G  D  ,  El  L  ;  les  égaux , 
fcavoir  D  E  F,  du  triangle  E  G  D  ;  (^  A  C  E  du  triangle  EÎL: 
refte  A  C  LJ ,  égal  à  DE  G  ,  mtitié du  trianglt  B  DT  j leqtid 
tft  fait  égal  au  quadrilatère  £C,  Donc  ;  ^f. 


335      TRAITE'  DE  GEOMETRIE, 
PROP.     XXIX. 

TartAgerle  quadrilatère  AC  en  deux  également  ^tar 
une  ligne  qui  fait  parallèle  au  cofté  B  C. 

REduifez   le   quadrilatère    propofé   en  triangle 
A  D  F. 
Divifez  A  F  en  deux  parties  égales  au  point  G , 
&  menez  D  G. 

,  Prolongez  les  cotez  A  B  ,  D  C ,  en  E. 
Menez  GI  parallèle  à  BC. 
Coupez  E  L,  moyenne  proportionnelle  entre  E I;^ 
E  D  (  parla  ^idu  }.  ) 

Menez  la  demandée  LM  parallèle  à  B  C. 


.^•* 


B       G  M 


Les  tri/angles  D  EG  ,  I  E  G ,  eu  égard  à,  leurs  bdfes  D  E^ 
E  1  ;  font  de  mé  'ne  hauteur.  Le  triangle  T.  L  M  eR  femblahU 
À  G  E  I  :  donc  il  efi  é^a'  à  D  E  G  {  far  la   6j  du  i.  ) 

Le  triangle  BDF  ejl  f^it  égal  au  triangle  BDC  ;  donc 
iCD,  BFS  font  égaux:  aufq'cls  le  quadrilatère  CEE  S 
eflant  joint,  D  E  E  efi  égal  à  B  C  E  :  Et  retranchant  DE  F, 
de  DÉ  G;  é"  ^  C  E  de  EL  M.  H  reJie  BC  LM  égal  au  trian- 
gle VF  G. 

Le  tri:?.ngle  ^F  D  efi  fait  égal  au  quadrilatère  AC;T>F  G 
efi  woitié  d'J  F  D  :  Donc  BCLM  qui  efi  égal  à  D  F  C ,  efi 
moitié  du  quadrihHre  A  C, 


CHAPITRE   V: 
PROP.     XXX. 


MP 


partager  l'Exagone  régulier  AD  en  quatre  parties 
égaies ^Ar  des  lignes  parallèles  a  la  diagonale  C  F. 

Ivifez  les  trapèzes  ABC  F   ,    CDEF,  cha- 
cun en  deux  parties  égales  {^ar  la  28.  ) 


D 


M. 


PROP.     XXXÎ. 

FartAger  VExagone  yîB  D  ,  en  trois  parties  égales 
qm  foient  concentriques. 

DU  centre  G ,  menez  des  rayons  a  tous  les  an- 
gles de  l'exagone. 
Coupez  un  de  ces  rayons,  par  exemple  AG>  en 
trois  parties  égales  A I  H  G. 


% 


i40      TRAITE^  DE  GEOMETRIE. 

Coupez  N  G  ,  moyenne  proportionnelle  entré 
GA,&  GI. 

Coupez  auiîî  G  O ,  moyenne  proportionnelle  en- 
tre G  A  &  G  H  (  parla  52  du  3.  ) 

Menez  de  rayon  en  rayon,  les  parallèles  NNNs 
000,  qui  feront  le  partage  demandé. 

Le;  parallelet  N  N  ,  00  »  dhifent  le  triangle  AG  C  ;  en 
trois  parties  égales  [-parlst  1^:  )  (^  les  autres  triangles  font 
d-.vifez  de  même  (  ftiivant  la  51  du  2.  )  Donc  (  par  la  4  du 
%  }  l'^xa^one  eft partagé  en  trois  parties  égales. 


PROP.    XXXII. 


Du  qtiarrê  AC-i  en  faire  trois  qui  [oient  égaux  entreuXo 

Dlvifez  CD  en  trois  parties  égales  DEFC. 
Décrivez  le  demicerclc  D  N  C. 
De  la  première  divifionE,  élevez  la  perpendicu- 
laire EN;  &  le  quarré  de  D  N  fera  égal  au  rectan- 
gle AE  {par  la  ^^  dn  t\  )  lequel  redtangle  faifant 
un  tiers  du  quarré  A  C ,  trois  quarrez  comme  L  N , 
feront  égaux  pris  enfemble  au  même  quarré  A  C. 

La  même  chofe  doit  s'entendre  de  tous  autres 
plans  (  fuivant  layi  dn^i'.J  ainfi  l'Exagone  O  5  vaue 
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un  tiers  de  l'Exagone  P  i  6c  le  cercle  X  eft  triple 
du  cercle  V. 


.isr 


jD 


f\ 

E 
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H 
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PROP.     XXXIII. 

D«  quarré  A  C,  en  faire  trois  autres  qui  [oient  entreux 
comme  les  reBangles  AE,  RF^  VC. 

D  Ecrivez  le  demicercle  DOC. 
Elevez  la  perpendiculaire  EH,  &  D  H  fera 
le  côté  d'un  quarré  égal  au  premier  redangle  (  fui- 
'vant  la  précédente. J 

Coupez  D I ,  égale  à  E  F  i  &  fuppofé  la  perpen- 
diculaire I N ,  la  ligne  DN  fera  le  côté  d'un  quarré 
égal  au  redangle  R  F. 

Coupez  de  même ,  D  L  égale  à  C  F.  Elevez  la  per- 
pendiculaire L  O ,  &:  DO  fera  le  côté  dun  quarré 
égal  au  troifiéme  reâ:angle  C  V. 


B;  i    £ 


Al  .  1^^  i  IV. 
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Chapitre     Sixie'me. 

Comme  on  peut  aJJemUcr  les  Flans ,  les  retran- 
cher  les  uns  des  autres ,  ^   les  aggraridir 
l     ofi  diminuer  félon  quelque  quantité  proposée. 


PROPOSITION    I. 
Décrire  un  triangle  égal  aux  trois  flans  j4  ,B  ^  C. 

MEnez  F  L  parallèle  à  la  ligne  D  M. 
Faites  le  triangle  G  H I ,  égal  au  plan  B  {par 
la  1^  du  ^.) 

Faites  auflî  le  triangle  KLM  égal  au  plan  C. 

Tirez  PSî  &  coupez  PR  >   RT  ,  TS  ,  égales 
aux  bafes  DE,  GI,  KM. 

Elevez  la  perpendiculaire  P  V  égale  à  la  perpen- 
diculaire N  O. 

Tirez  S  V  ,  &  le  triangle  P  S  V  fera   égal   aux 
trois  plans  propofez. 


KI> 
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PROP.     II. 

Jijfemhler  plufieurs  -plans  reBilignes  ■:^  fembUhles 

A  »  B  y  C  y  D  i  eyi  un  feul  qui  leur  [oit 

apijjifemblable. 

Tirez  E  F  égale  à  la  bafe  du  premier  plan  A. 
AbaifTez  la  perpendiculaire  F  G  égale  à  la  bafe 
du  deuxième  plan  B  ,  &:  la  ligne  E  G  fera  le  côté 
d'un  femblable  plan ,  égal  aux  deux  A  &  B ,  (fiti- 
*Vfint  la  71  du  2.  ) 

Elevez  fur  E  G ,  la  perpendiculaire  G  H ,  égale  a 
la  bafe  du  troifiéme  plan  C ,  &  EH,  fera  le  côté 
d'un  plan  égal  aux  trois  A ,  B ,  C. 

Elevez  enfin  fur  EH,  la  perpendiculaire  H  I ,  & 
E I  fera  le  côté  du  Poligone  ou  plan  demandé  O. 


PROP.    III. 
Décrire  un  cercle  égal  aux  trois  cercles  A,  B ,  C. 

Tirez  la  ligne  EF,  égale  an  diamètre  A. 
Elevez  la  perpendiculaire  F  G,  égale  au  dia- 
mètre B,  puis  menez  E  G. 
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Elevez  G  H  perpendiculaire  fur  E  G,  &  la  cou* 
pez  égale  au  diamètre  C. 

Le  cercle  décrit  fur  le  diamètre  E  H  fera  égal 
aux  trois  propofez  ( fmvant  la  précédente.  ) 


©ee 


PROP.     IV. 

Retrancher  du  triangle  ABCi  une  partie  égale  an 
Pentagone  jD. 

MEnez   C I  parallèle  à  la  bafe  A  H. 
Réduifez  le  Pentagone  D  en  triangle  E  H I 
(  par  la  23  du  4.  ) 

Coupez  A  N  égale  à  la  bafe  E  H  &  menez  C  N. 
Le  triangle  ACN  fera  la  partie  retranchée  éga- 
le au  Pentagone  D. 


.A.       2^    B    E         H 

PROP.      V. 

Ofler  du  Plan  AEBy  une  partie  égale  an 
triangle  A  F  G- 

Ontinuez  le  côté  C  B  vers  I ,  &  C  D  vers  M. 
Menez  B  F  ,  fa  parallèle  G I ,  la  ligne  FI, 

&  le 
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■^  îe  triangle  FBI  fera  égal  au    triangle    F  B  G. 

Tirez  C  F  ,  fil  parallèle  I M ,  la  ligne  FM,  &  le 
triangle  FCM,  fera  égal  au  triangle  F  C  I. 

Menez  enfin  D  F ,  fa  parallèle  M  N  i  &  mettant 
le  triangle  F  D  N  ,  pour  fon  égal  F  D  M  i  la  ligne 
F  N  retranchera  la  partie  demandée  A  N  égale  au 
triangle  A  F  G, 


PROP.      VI. 

Réduire  une  figure  en  petite 

On  veut  décrire  fur  la,  bafe  AF ,  une  figure  comme 
la  proposée  B  M' 

DU  point  A  ,  tirez  les  rayons  A  E  ,  A  D  ,  A  G. 
Menez  F  G  parallèle  à  B  C  ^  G  H  parallèle  à 
C  D ,  &c.  (  Fojeza  la  57  dtt  2.  ) 


K 
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PROP.    VII. 

Décrire  fur  la  hafe  G  H -,  une  figure'  fembîahk  a  ia 
figure  A  D. 

FAites  un  triangle  ifocele  L  R  K  ayant  les  cotez 
RL,  RK  ,  égaux  à  la  bafe  AB  i  ôc  LK  égal 
à  la  bafe  G  H. 

Prolongez  les  cotez  égaux  R  L ,  R  K. 
De  l'angle  R  &;  dePintervale  AF,  décrivez  OP, 
&  la  corde  O  P  icra  la  longueur  du  côté  G  Y. 

Du  point  R  &  de  l'intervale  BF,  décrivez  STj 
&  la  corde  S  T ,  fera  la  longueur  de  la  fouftcndan- 
te  H  Y  :  ainfi  du  refte. 


A    MS        L       O  R 


Les  iricingles  ROP  ,  RLK  y  R  S  T  ,  font  fembhhles  [  par 
lu  $%  du  i.  )  Ain  fi ,  comme  R  L  à  L  K  ;  oh  '«■«n  égiiles ,  A  B 
à  G  H  ;  R  O  à  O  P  o.t  leurs  égjei  A  F  à  G  Y:  Et  comme  R  O 
à  O  P  ou  leurs  égales ,  AF  à  G  T;  RS  à  ST ,  ou  leur:  éga- 
las BF  à  HT.  Donc  les  triangle:  ABF  ,  C  H  Y  font  fembh- 
hles (  fuivant  la  ^  ^  du  z .  } 

Il  faut  ohferver  qn  encore  que  cette  pratique  fait 
particulièrement  pour  réduire  une  fiay^re  deçrrand  en 
petit  fur  une  hafe  proposée ,  néanmoins  elle  peut  auffi 
fervir  a  réduire  une  fgure  de  petit  en  grand  ,  pour- 
'vu  que  hî  bafe  proposée  n  aille  poi  au  delà  du  doH" 
hle  de  fon  homologue. 
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H7 


PROP. 


VIII. 
4 


Décrire   un   Voligone  femhlahle  an   PoUgone  ui  H ^ 

mais  pl^s  petit  de  moitié ,  c'efi  à  drre  3 

contenant  la  moitié  moins  d'aire. 

COupez  A  B  en  deux  au  point  C. 
Continuez  AB,  &  coupez  AD  égale  à  AC' 
Elevez  A  E  moyenne  proportionnelle  entre  A  D 
&  A  B.  (par  la  51  à'*  j.  J 

Tirez  la  bafe  F  G  égale  à  la  moyenne  A  E. 
Faites  le  Poligone  demandé  F  G I  f  par  la  precç^ 
dente.  J 


LesVoligones  H  ,  I ,  eflant  femhlaê>les  ,ils  font  en  raifon  dott^ 
hlée  de  leurs  cotez.  ho:^,ologues  AB,  F  G  ;  c'td  à  dire  ,  que  le 
Polgone  H  efi  au  Foltgone  /,  .lommo  la.  ba.fe  A  8  à  la.  trot- 
fiéme  proportionnelle  AD  (  pzr  la.  f^^  dit  1  •]  AB  efl  double 
de  AD  ,  donc  le  Pelgone  H  efi  doub.e  du  polifone'li  ou  ce 
qui  eft  même  chofe ,  le  Poligone  l ,  efi  moitié  du  Foligom  H, 

PROP.     IX. 


Diminuer  le  quarré  B  D  delà  valeur  du  plan  E^ 

REduifez  le  quarré  propofé  en  triangle  ACf^ 
(  p(ir  la  1  dfi  Ai) 


K   i^ 
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'Réduifez  aufli  le  plan  E  en  triangle  GHI  de  k. 
hauteur  du  triangle  AC  F  (  par  la  23  du  4.  ) 

Coupez  la  bafe  FK  égale  à  la  bafe  GH,  Retirez 
CK  qui  donnera  le  triangle  CFK  égal  au  plan  E. 

Du  triangle  reliant  A  C  K  ,  faites  le  parallelo' 
gramme  A  L  f  par  la  6  du  ^.  } 

Du  parallélogramme  AL  ,  faites  le  quarré  AO 
(par  la  2.S  dit  ^,)&c  le  gnomon  C  O  B  retranché  du 
(^uarré  A  D  fera  égal  au  plan  E. 


K. 


•"•V 


PROP.     X. 

Retrancher  àii  Pentagone  irrecrulier  Jl  B  D  ,  un  aH' 

tre  Pentagone  femblable  ,  la  différence  des 

deux  reflant  égale  au  plan  G- 

■£7  Aitcs  le  triangle  B  C  F  ,  égal  au  Pentagone 
.A    A  B  D  (par  la  19  dtt  4.  J 

Faites  aulïi  le  triangle  FCK  égal  au  plan  G 
(parla  23  du  4.  ) 

Coupez  BO  ,  moyenne  proportionnelle  cutrc 
BK  &  BF  (p^r/^  52  ^«3.) 

Menez  ON,   parallèle  à  C  F. 

Décrivez  fur  B  N  un  Pentagone  N  R  femblable 
au  proposé  A  C  (  par  la  6  ^  )  &  la  différence  des 
deux  Pentagones  fera  égale  au  plan  G. 

Les  hafcs  BF  ,  B  o  ,  BK  font  proportionnelles  ;  ain/t  le 
triangle  B2i  O  femblable  au  triangle  B  C  F  (  par  la  s  7  du 
*»  )   eji  égal  aut.iangle  BCK   )  par  la,  6 j  du   1.    ) 

Xes  triangles  [emblables  BN  O  ,  BCF  font  en  raifon  don- 
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1/iée  de  leurt  cotez  hemologms  BN ,  B  C  ■,  £^  les  PenUgones 
femblables  K  N  H  ,  ACE  ,  font  aujft  en  raifcn  doublée  des 
mêmes  cottz  BN  ,  BC  {  fuivant  la,  65  du  i.  )  Donc  comme 
le  triangle  B  C  F  efi  au  triangle  B  N  O ,  le  Pentagone  ACE. 
eji  AU  Pentagone  R  N  H  ;  ^>  far  échange  ,  le  triangle  B  N  O 
efl  an  Pentagone  R  N  H  ,  comme  le  triangle  B  C  f  efi  au  Pen- 
tagone ACE.  Le  triangle  B  C  F  efi  fait  égnl  au  Pentagone 
/i  C  E  ,  donc  le  triangle  B  N  O  efi  égal  an  Pentagone  R  N  H. 
Le  triangle  B  N  O  e/f  prouvé  égal  au  triangle  B  C  K  ;  donc 
le  pentagone  R  N  H  efi  égal  an  triangle  BC  K.  Et  put  [que  le: 
trtanglr  BCF  efi  égal  au  Pentagone  ACE,  la  différence  des 
deux  pentagones  efi  égale  au  triungls  K  C  F  ,  lequel  efi  faii 
égal  au  flan  G. 


:q    K  A 


"k "o"" 


TROP.     XL 

Réduire  une  figure  en  grand. 
Doubler  cr  quadrupler  le  qtiarré  B  D, 

PRolongez  A  D  ,  A  C  ,  A  B  ;  &  du  point  A ,  dé- 
crivez l'arc  CE. 
Faites  le  auarré  E  G  ,    il  fera  double  du  q^uarrQ 
D.  ' 


Gi 
B 


^. 


c.-"' 


iS- 


H. 
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Dii  point  A  ciéciîvcz  encore  l'arc  FH,  le  quatre 
H  1  fera  double  du  quarré  G  E ,  5c  quadruple  du 
propcfc  B  D. 

Vunnle  D  .  efi^^nt  p'roit  ^  les  cotez  yf  D ,  D  C  ég.tux  ;  le 
guerre  de  A  C  u  d'AE  ion  égal  ,  c'tji  à  dire  E  G  ;  tfi  dou- 
ble du  quarré  B  D   (  par  h,  46  !^«  1.  } 

Par  lamérne  rai fcn, le  quarré  H  I  eji  double  du  quatre  "EG, 
C^  far  confequent  quadruple  du  qt^^arré  B  D. 

^jue  fi  on  faifoit  un  quarré  fur  lai.  bafe  A  L,  il  feroit  dou^ 
hle  du  quarré  ti  I ,  quadruple  du  quarré  C  E  ,  (^  oHuple  du 
quarré  B  D . 


Cr 

B 
A 
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PROP.     XII. 


Doubler ,  tripler  &  quadrupler  le  Plan  BC 

PRolonçTSZ  A  B  vers  M  ,  &:  tirez  les  rayons 
A  D  N%A  C  E. 

AbailTez  la  perpendiculaire  B  R  égale  à  A  B. 

Du  point  A,  décrivez  l'arc  R  H. 

Faites  f-ir  AH,  le  pentagone  H  K ,  femblable  au 
propofé  (  par  la  6.  ) 

Tirez  R  V  parallèle  à  B  G ,  &  coupez  R  S  égale 
à  BH. 

Du  point  A  ,  décrivez  l'arc  S  O. 

Faites  fur  A  O  ,  ic  pentagone  O  Q^  Sec. 

Les  Ugnes  AB  ,  BR  font  égales  ,  (5»  foKt  un  a>7gh  àrolt.^ 
T)onc  le  p€--tago'.e  fait  fur  AR\ûU  AH  fon  égale  ,  eft  double 
du  prt.igone  BC  [fuivant  la  jr  du  z.  ) 

La  ligne  H  S  eft  égale  k  Ix  bafe  AB,  &  AH  fjl  /?•  bafe 
d'un  pe7it;igone  do'/Me  :  A  S  ou  fon  égale  AO   efi  U  bcSc  d:ur* 
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fentagonê  égal  aux  deux  pntagones  BC  t  H  I<^  ,  {  far  la  yi 
dt*  i  ;  ]   Do!tc  le  pentagone  O  ^,  eft  triple  du.  prcpofé  B  C. 

Par  U  même  raifm  ,   le  pentagone  M  E    eji  quadmpls ,  0> 
celftv  am  Jer»  fait  fur  la  kafe  A  G  fera  quintuple. 


P  i''  ^  ^    ^    ..o?^x^-^ 


" '"'r-S'M 


PROP.     XIII. 
Multiplier  le  cence  B  C  D  autant  quon  voudra. 

Continuez  le  rayon  A  C  hors  le  cercle. 
AbailTez  la  perpendiculaire  C  H  ,  égale  à  A  C. 
Du  centre  A  ,  décrivez  le  cercle  H  L  K ,  il  fera 
double  du  donné  B  C  D   (  far  la  précédente.  ) 

Menez  H  O  parallèle  à  C  G  ,  puis  coupez  H  M. 
égale  à  C  L. 

Du  centre  A,  décrivez  le  cercle  M,  il  fera  triple 
du  propofé  j  6<:  le  fuivant  fera  quadruple. 


K  iiij 
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PROP.    XIV. 

Décrire  un  Poligone  c]ui  fait  au  Toltgone  H ,  en 
rat  fan  de  ^  a  z> 

COnpez  îa  bafe  O  R  en  deux  parties  égales ,  8c  ^ 
en  donnez  trois  à  RS. 
Trouvez  R  T  ,   moyenne  proportionnelle  entre 
OR,  &  RS. 

Tirez  MN  égale  ART,  elle  fera  labafeduPon   i 
iigone  demandé  (  roje:^  la  8.  )  ,  ' 


'      '  P  R  O  P.    X  V. 

Décrire  fur  la  hafe  EF ,  une  figure  femhlable  a.  Id. 
figure  A  C. 

FAites  comme  il  vous  plaira  l'angle  IGH. 
Coupez  G  L  égale  à  la  bafe  A  B  ,  G  M  éga-. 
le  à  la  bafc  E  F  ,  puis  tirez  L  M. 

Coupez  G  N  égale  à  A  D  ,  menez  N  O  paraîUIe 
à  L  M ,  &  GO   fera  la  longueur  du  côté  E  P. 

Ayant  aulîi  coupé  G I  égale  à  B  D  ,  &  mené  la 
parallèle  I  H  j  G  H  fera  la  longueur  de  la  fouften- 
dante  F  P.    Ainfi  du  refte. 

Les  lignes  I  H  ,  LM  ,  NO  ejiant  parallèles  ;  G  Tî  ejl  cm- 
pée  en  O  ,  M  ,  comme  G  I  ejl  coupée  en  N  L:  ainfi  les  lignes 
G  N  ,  G  L  ,  G I  ;  qui  [ont  coupées  égales  aux  trois  cotez,  du 
îriapgle  ABD  jfont  entr' elles  comt7ie  Us  lignes  GO.  GM» 
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C  H  '.  itufcjUeUes  les  cotez  du  triangle  E  F  P  font  courez  é~ 
vtiux.  Dcnc  le  triangle  ET  P  a  [es  cotez,  proportionnels  à  ceux 
du  triangle  AD  B  ;  ^  ^ar  confeç^nent  les  deux  triangles  El  Pt 
^BD  [ont [embUbles. 
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(. 

:^^  L 
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.     TC 

Chapitre     Septie'me. 

r 

Du  Toifé  des  Plans, 

Du-^  /s  ce  Chapitre  ,  l'on   enfeigne  a  mefurer  les 
Flans  i  &  la  mefptre  qu'on  y  employé  ,  efi  la 
Totfe. 

La  Totfe  a  Jîx  pieds  de  Roy  de  Icnguenr ,  le  Pied 
de  Roy  i  2  pouces ,  &  le  pouce  12  lignes. 

Lorfque  la  toife  efl  multipliée  par  elle  même ^  elle 
produit  une  totfe  quarrée. 


B 


O»  voit  que  le  quarré  A  G  qui  cenîittit  ^S  petites  fuferfi^ 
des  quarrécs,  eft  le  produit  de  la,  ligne  A  B  multipliée  far  elle- 
même  ;  ou  par  f on  égale  B  G  ;  c'eft  à  dire  6  par  6  :  ^  que  fi 
AB  efloit  de  II  parties  égales,  le  quarré  AG,  comprendrait 
144  petits  quarrex^  égaux  qui  feroien-t  le  produit  de  iz  ,mnlti~ 
plicz  par  II,  Ainfi 

La  tofe quarré e  a  36 pieds  quarrez,  j  lepied quar^ 
ré  t  4.  ^  pouces  quarrez,  y  ^  le  pouce  quarré ^  1  4- 4 
lignes  quarréeS' 

Les  grands  terrains  fe  mefurent  par  "Perches  & 
par  Arpents  ;  &  alors  cette  partie  de  la  Géométrie 
efi  appellée  Arpentage. 

La  Perche  efi  plus  ou  moins  grande  félon  les  lieux. 
Dans  la  Prevofié  de  Paris  elle  efi  de  trots  toifes  y 
&  di.v  perches  font  l'arpent. 

La  perche  quarrée  contient  9  toifes  quarrées ,  ^' 
l  arpent  quarré,  100  perches  quarrée  s  <. 
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'  Observations. 

Des  toifes  mnltif  liées  par  des  toifes  ,  frodtiifcnt 
des  toifes  quarrées. 

Des  fieds  multiplier  par  des  pieds ,  produifent  des 
pieds  quarrezj  :  cr  la  même  chojè  doit  s'entendre  des 
ponces  cr  des  lignes. 

Des  toifes  multipliées  par  des  pieds  ,  produifent 
des  pieds  courant  fur  toifes:  cefl  a  dire  ^  des  reUan- 
gles  qui  ont  une  toife  de  longueur  er  un  pied  de  lar- 
geur. 

Des  toifes  multipliées  par  des  pouces  ,  produifent 
des  pouces  courant  fur  toifes  ,  c'ejl  a  dire  ,  des  re- 
Bangles  d'une  toife  de  longueur  ^  d'un  pouce  de 
largeur.  Comme  des  toifes  multipliées  par  des  lignes 
produifent  des  reUangles  d'une  toife  de  longueur  ç^ 
d'une  liane  de  larireur. 

Des  pieds  multipliez,  par  des  pouces  ,  produifent 
des  pouces  fur  pieds  :  ce(l  a  dire  ,  des  rectangles  d'un 
pied  de  longueur ,  er  d'un  pouce  de  largeur. 

Des  pieds  multipliez,  par  des  lignes  ,  produifent  des 
lignes  fur  pieds ,  qui  font  des  reUangles  d'un  pied  à.e 
longueur  Çy'  d'une  ligne  de  largeur. 

Des  pouces  multipliez,  par  des  lignes  ,  produifent 
des  lignes  fur  pouces  ,  qui  font  des  reBangles  dJun 
pouce  de  longueur  >  ç^  dJune  liune  de  laraeur. 

Six  pieds  fur  toife  font  une  toife  quarrée. 

Douz,e  pouces  fur  toife  font  un  pied  fur  toife.   . 

Douz,e  lianes  fur  toife  font  un  pouce  fur  toife.  . 

DouTLe  pouces  fur  pied  font  un  pied  quarré.    - 

DoHz,e  lignes  fur  pied  font  un  pouce  fur  pied. 

Douz,e  lignes  fur  pouce  font  un  pouce  quarré. 

Six  pieds  quarrez,  font  un  pied  fur  toife. 

Douces  pouces  quarrez,  font  un  pouce  fur  pied. 

Douz^e  lignes  quarré  es  font  unç  ligne  fur  pouce. 
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PROPOSITION    I. 

Mefurer  t avre   du  reEbangle  A  C. 

TOifcz  la  longueur  A  B  &  la  largeur  A  D ,  & 
fuppofé  que  l'une  fe  trouve  eftre  de  12  toifes 
&  l'autre  de  6.  Multipliez  iz  par  6  ,  le  produis 
■J2.  toifes  quarrées,  fera  l'aire  du  re<ftangle. 


"^^ 


q- 


A 


I  2 
6 


B 


7i 


'  Si  A  B  eft   trouvée   valoir  5  toifes,  3  pieds;  5c 
BC  4  toifes. 

Multipliez  les  toifes  par  les  toifes ,  4  par  5  ;  puis 
les  4  toifes  par  les  3  pieds  :  &  vous  aurez  de  pro- 
duit 10  toifes  quarrées,  &  li  pieds  fur  toifes  qui 
feront  encore  2  toifes  quarrées.  Ainfi  le  redangle 
AC,  fera  de  22  toifes  quarrées. 


D 


E  C 


1    1 

'"   l|. 

i 

i 

il 

1; 

■4- 

iii 

(M 

i     1 

II! 

toifes. 


pieJs. 


4~ 


2  G 'I  i 

toifes  quarrées.     pieds  fur  toifes^ 


Mais  fi  A  B  eftoit  de  5  toifes ,  3  pieds  ;  &  B  C  de 
4  toifes ,  1  pieds  :  il  faudroit  multiplier  les  5^  toifes 
par  les  4  ,  qui  produiroient  20  toifes  quarrées. 

Multiplier  les  j  toifes ,  par  les  2  pieds  -,  comme 
aufli  les  4  toifes,  par  les  5  pieds  i  qui  produiroient 
XI  pieds  far  toifes. 
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Multiplier  les  pieds  par  les  pieds ,  2  par  3  ,  qui 
produiroient  encore  6  pieds  quarrez  ;  c'eft  à  due  ,  un 
pied  fur  toife  :  lequel  eftant  joint  aux  22,fcroit  25. 
De  ces  23,  en  tuer  18;  c'eft  à  dire,  trois  toifcs 
quarrées  pour  les  joindre  aux  autres  20  :  3c  le  re- 
âangle  AC,  fe  trouveroit  contenir  25  toifes  quar- 
rées, &  5  pieds  fur  toifes  j  ou  30  pieds  quarrez. 

La  divifton  de  ces  plans  reU^angles  ,  fcrt  de  de- 
monflration  :  par  exemple  on  voit  icy  les  20  toifes 
cjtiarrées  dans  le  reB  angle  A  E:Les  22  pieds  fur  toife  s-t 
dans  les  reBangles  D  E ,  B  E  :  ç^  les  6  pieds  quar- 


rex^i  dans  le  re^angle  C  £> 


toifes. 


X  



-  M- 
Ej 

4 

1 

:x 


3.   fiscs. 


2. 


toifcs 
qià'.rées. 


2  0 


I  0. 

I  2. 


pieds  cou- 
lants fut 
toifes. 


pic  Js  quar- 
rez. 


J3 


toifes 
quarrées. 


i  2    _-  o      pieiis  fur 


toiles. 


Que  fi  enfin  le  redangic  A  R  avoit  les  cotez 
OA,"AK  chacun  de  2  toifes,  2  pieds  6c  5  pouces  ; 
il  faudroit  multiplier  les  deux  toifcs  A  D  par  les 
deux  toifcs  A  C,  qui  produiroient  4  toifes  quarrées 
pour  le  quarré  A  B. 

Multiplier  les  2  toifcs  A  D  par  les  2  pieds  C  F , 
de  i-ncme  que  les  1  toifes  A  C  parles  2  pieds  D  H- 
qui  produiroient  8  pieds  fur  toifes:  c'eft  à  dire  une 
toife  quarrée  &  2  pieds  fur  toifcs  ,  pour  les  deux 
redanalcs  BF,  BH. 

Multiplier  les  deux  pieds  D  H ,  par  les  deux  pieds 
CF;  qui  produiroient  quatre  pieds  quarrez  pour 
le  contenu  du  rediant^le  E  G. 
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Multiplier  les  deux  toifes  A  D ,  par  les  3  pouces 
F  K  i  de  même  que  les  deux  toifes  A  C  par  les  5 
pouces  HOj  qui  produiroienc  12  pouces  fur  toifes: 
c'eft  à  dire  ,  un  pied  fur  toife,  pour  les  deux  re- 
aangles  EK,  GO. 

Multiplier  les  deux  pieds  D  H  par  les  5  pouces 
F  K  ,  «Se  les  deux  pieds  C  F  ,  par  les  trois  pouces 
HO  ;  qui  produiroient  11  pouces  courant  fur  pieds  : 
c'eft  à  dire  ,  un  pied  quarré  pour  le  contenu  des 
deux  rectangles  IL,  IN. 

Multiplier  enfin  ,  les  3  pouces  H  O  ,  par  les  $ 
pouces  F  K  i  qui  produiroient  9  pouces  quarrez  pour 
le  contenu  du  petit  quatre  I  R,  Et  l'addition  de 
tous  ces  produits  eftant  faite  ,  on  trouveroit  que 
le  quarré  A  R  contiendroit  5  toifes,  23  pieds,  de  ^ 
pouces  quarrcr. 

A  D  i  toifes  ,  D  H  z  pieds ,  H  O  j  pouces. 
A  C  i  toifes ,   C  F    z  pieds  j  F  K  3  pouces. 


a, t. 
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Pour  éviter  toutes  ces  différentes  multiplications 
de  toifes  par  pieds  ,  ôc  par  pouces  ,  qui  effective- 
ment font  fout  embaraflântes  :  on  pourroit  réduire 
les  1  toifes  A  D  (Se  les  2  pieds  D  H  en  pouces  ;  tout 
le  côté  AO  fetrouveroit  avoir  171  pouces  :  &:  AK 
luy  eflant  égal,  il  n'y  auroit  qu'à  multiplier  171  par 
171  -,  le  produit  feroit  29241  pouces  quarrez  :  dcf- 
quels  ayant  tiré  les  pieds ,  &  des  pieds  [çs  toifes  i 
on  trouveroit  comme  cy-deiTus,  5  toifes ,  25  pieds , 
de  9  pouces  quarrez  ,  pour  le  contenu  du  redan- 
gleAR. 

PROP.      II. 
Trouver  l'aire  da  Parallélogramme  E  F  G  H. 

Multipliez  la  bafe  EF,  par  la  perpendiculaire 
E  N  i  9  par  3 ,  &  le  produit  27  qui  lera  l'aire 
du  parallélogramme  E  F  L  N  ,  ( fuivant  la  premiè- 
re )  fera  auifi  l'aire  du  parallélogramme  propof é , 
{fuivant  la  ^o  du  1.) 


PROP.     m. 

Trouver  l'aire  du  triande  ABC. 


<& 


M 


Ultipliez  la  bafe  A  B  par  la  moitié  de  la  per- 
pendiculaire CD 3  c'eft;  à  dire,  6  par  4:  ou 


1^0 
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la  perpendiculaire  par  la  moitié  de  labafe,  8  par  3  3 
&  le  produit  24  fera  Taire  du  triangle  (  fuivant  la 


pr 
5  ^  6  da  j^.) 


PROP.     IV. 

Trouver  l'aire  dti  tjuadrilatcre  G  L  ,  do»t  les  cotex, 
G  H ,  I L  font  parallèles. 

MEfurez  les  cotez  parallèles  IL,  G  H,  la  per- 
pendiculaire N I  j  &:  fuppofe  qu  I  L  fe  trou- 
ve eftre  de  11  toifes ,  G  H  de  2(î,  NI  de  14.  » 
Joignez  les  11  toifes  du  côté  IL,  aux  x6  de  la 
ba{è  G  H ,  comme  fi  vous  aviez  à  réduire  le  qua- 
drilatère en  triangle  G I  M  j  (  fuivant  la  1  du  4^.) 
Multipliez  la  bafe  GM,  par  la  moitié  dclaper- 
pendiculaire  Nlj  c'eft  à  dire  38  par  7;  &  le  pro- 
duit xG6  toifes  quarrées  fera  l'aire  du  triangle  IGM 
(  fiiivant  la  ^.)  ôc  par  confequent  du  quadrilatère^, 
propofé  qui  luy  eft  égal. 


H    '2-  H 


PROP. 
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P  R  O  P.     V. 

TroHver  Caire  dn  quadrilatère  ABCD. 

MEfurez  la  diagonale  AC,  les  perpendiculai- 
res DE,  B  F ,  &  fuppofé  que  cç.s  lignes  fe 
trouvent  être,  la  première  de  20  toifes,  la  deuxiè- 
me de  II  ,  &  la  troilîémc  de  10. 

Multipliez  A  C  par  la  moitié  de  la  perpendicu- 
culaire  D  E ,  le  produit  110  fera  l'aire  du  triangle 
A  C  D. 

Multipliez  auiîî  A  C  par  la  moitié  de  B  F  ,  lé 
produit  cent  fera  l'aire  du  triangle  ABC  ffutvani 

Additionnez  ces  deux  pro- 
duits, &  leur  fomme  210  toi- 
fes quarrées  fera  Faire  du  qua- 
drilatère propofé. 

On  trouvera  les  mêmes  220  A^ 
toifes  en  multipliant  la  fomme 
des  deux  perpcr^diculaires  BF  , 
D  E ,  qui  eft  22  ,  par  10 ,  moi- 


tié de  la  ligne  A  C. 


y    K 


PROP.     VI' 

Trouver  taire  d'un  Poligone  remUer„ 

Ultipliez  la  perpendiculaire  aB  par  la  moitié 
ly X.  de  la  bafe  C  D ,  &  vous  au^-^z  Faire  ciu  trian- 
gle A  C  D. 

Multipliez  l'aire  de  ce  triangle 
par  le  nombre  des  triangles  du 
Poligone  ,  &:  le  produit  fera  le 
requis. 

Antrement.  Multipliez  les  fîx 
côtcz  du  Poligone  par  la  moitié 
de  la  perpendiculaire   AB  j  ou 
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toute  la  perpendiculaire  AB  par  la  moitié  des  c<><» 
tez  ( fniv^nt  Uij  du  ^.  J 

PROP.     VII. 

Trouver  Vaire  d'un  Poligone  irregulier. 

Ivifez  le  Poligone  par  triangles. 
Mefurez  chaque  triangle  {par  la  ^  ,)  &  fai- 
tes une  addition  du  tout. 

autrement.  Réduifez  le  Poliçone  en  trianele 
N  M  S  (  -par  la  18  oh  19  ^«  4 ,  )  puis  multipliez  la  per- 
pendiculaire N  O  par  P  S ,  moitié  de  la  bafe  M  S^ 


o    5 


M 


PROP.  Vin. 

Trouver  Vaire  d'un  cercle* 

Ultipliez  la  demicirconference  ACB,  par  îcf 
rayon  C  D  3  le  produit  fera  l'aire  du  cercle. 


si  le  cercle  ABC  efioit  réduit  en  triangle  DEF  ( par  la  4^ 
<f«  4  ;  )  la  h.ife  E  F  ,  feroit  égale  à  la  circonférence  du  cercle', 
^  CF  moitié  de  ET  ,  le  feroit  À  la,  demicirconference  ACB; 
ainjï ,  D  C  multipliée  par  C  F  donnerait  le  même  frodutt  qu'el- 
le domeroit  eflartt  multipliée  ^ar  lu  demicirconference;  le  pre- 
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dnlt  de  C  D  multiplié  pur  C  F  [eroit  l'aire  du  triangle  { fui- 
'vant  la  y,]  Donc  le  ^réduit  de  C  D  multipliée  far  la  demicir- 
conférence  efi  l'aire  du  cercle  ^  autrement  le  cercle (^  le  trian", 
gle  ne  ftroient  pas  égaux. 

PROP.     IX. 

La  'valeur  âu  diamètre  d'un   cercle  eflant  donnée  ^ 
froùveria  valeur  delà  circonférence. 

N  remarque  que  le  diamètre  eft  à  la  circon- 
_  fcrence  de  (on  cercle  à  peu  prés  comme  7  a 
21  :  Ainfi  ,  ruppofé  que  le  diamètre  propofé  A  B 
foit  de  28  pouces  ,  vous  trouverez  la  valeur  de  la 
circonférence  demandée  par  une  règle  de  proportion 
en  difant  : 

Si  7  donnent  22,  combien  28,  le  produit  83  fera 
la  valeur  requife. 

PROP.      X. 

jMefurer  le  demicercle  î)  E  F. 

Ultiplicz  l'arc  D  E  ,  moitié   de  la  demicir--' 
conférence  D  E  F  par  le  rayon  D  G. 

PROP.      XI. 
Trouver  faire  du  feSteur  P  O  R. 

Multipliez  le  rayon   P  S  ,  par  O  P ,  moitié  de 
l'arc  POR.    bu  bien  multipliez  tout  larç 
POR  par  la  moitié  du  rayon  PS. 


L  ij 
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PROP.     XII. 

T'roHver  l'aire  d'un  grand  fegment  de  cercle  Jî  B  C> 

CHcrchcz  Taire  du  fedeur  A  BC  D  (par  la  pré- 
cédente ,  J  puis  l'aire  du  triangle  A  B  C  (  par 

PROP.    xiii. 

'ïrofiver  Caire  du  petit  fegment  EFG- 

Tirez  au  centre  de  l'arc,  les  rayons  EH,  G  H. 
Cherchez    l'air*  du    fe6leur  H  E  F  G   (  par 

la  II.  ) 

Oftez  de  ce  fedcur ,  l'aire  du  triangle  E  G  H ,  5^ 
le  rcfte  fera  l'aire  du  fegment  propofé. 


.-•ïî--. 


PROP.     XIV. 
Trouver  l'aire  de  Cavale  A  F. 

MEfurcz    les  fedeurs    A  C  B  I  ,    D  E  F  L  * 
BHFN,AGDM  {parla  n.  ) 
De  la  fomme  de  ces  quatre  fedeurs ,  retranchez 
Taire  du   lozange   C  G  L  H   qui   eft    commun  aux 
deux  grands  fedteurs ,  ôc  ce  qui  reliera  fera  l'aire  de 
l'ovale. 

Autrement.    Multipliez   les  deux  diamètres  l'un 
par  l'autre,  15  par  10,  le  produit  fera  ijo. 


CHAPITRE    VIL  j&$ 

Multipliez  cette  fommc  150  par  11  ,  Se  divifez 
|e  produit  1650  par  14  ,  le  quotien  117  -  fera  à  pei; 
prés  l'aire  de  l'ovale. 


PROP.    XV. 

Trouver  l'aire  d'un  terrain  dont  le  contour  efi 
ondoyant. 

IL  faut  reâiifîer  les  ondoyments  de  ce  terrain 
par  plu/îeurs  lignes  droites  que  l'on  conduira 
avec  cette  difcretion ,  qu'elles  laiflènt  d'un  côté  le 
plus  exademcnt  qu'il  fera  poffible  la  valeur  du  ter- 
ïain  qu'elles  retrancheront  de  l'autre ,  puis  trouver 
le  requis  par  la  7. 


tîi; 
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Chapitre     Huitie'me. 

TRIGONOMETRIE 

oti  Doctrine  des  Triangles  reçiilignes 

par  le  calcul. 

LEs  PropoJïtioKS  de  ce  Chapitre  font  de  trouver 
par  le  calcul  ^  quelcjne  terme  dans  un  Triangle  \ 
Comme  un  cofJ-e  ou  un  angle  qu'on  ne  peut  ^  ou  du 
moins  qu'on  fuppofe  ne  pouvoir  eflre  mefuré  aÛuelle- 
ment. 

Tour  trouver  dans  un  triangle  ,  la  valeur  d'un 
angle  ou  d'un  cofle  par  le  calcul ,  il  faut  avoir  trois 
autres  termes  connus  dans  le  même  triangle  3  com^ 
mç 

Deux  cofiez.  c^  un  angle ,  ou 
Deux  angles  &  un  cofé ,  ou 
Trois  cofez,. 

Sçachez,  de  plus  ,  que  les  Angles  n  entrent  en  au-, 
cun  calcul  analogique  parle  nombre  de  leurs  degrez, ; 
mais  par  ces  nombres  ou  ces  lignes  qu'on  appelle  Si- 
nus ,  Tangentes  cr  Sécantes  :  çfr  c'efi  de  ces  lignes 
qu'il  faut  d'abord  vous  donner  une  connoijfance  ,par 
fine  fignre  Géométrique. 

Soit  le  demicercle  A  B  D  ,  le  rayon  C  D  perpen^ 
diculaire  fur  C  B  ,  le  point  E  pris  à  volonté  dans  la 
Circonférence  3  la  perpendiculaire  E  F  ,   la  parallèle 
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EH  ,   la  ligne   C  G   rencontrant  la  perpendiculaire 

£  G  :   On  appelle 

ÇCD  ou  CB,  Sinus  total j  ou  Sinus  de  l'angle 
droit  B  C  D. 
_      ..  1  EF   Sinus  droit  des  angles  B  C  E  j  EGA. 

haltgne  J  £H,   Sinus  de  complément.  Son  arc  DE  avec 

I  l'arc  du  Sinus  droit  BE  ,  faitle  quart  de  cercle. 

B  G  ,  Tangente  de  l'angle  B  C  E. 
1_C  G  ,  Sécante  du  mcme  angle  B  C  E. 


'^ 


Otie  Ji  l'on  fuppoje  autant  de  Sinus  droits  EF, 
(^'  antant  de  Tangentes  c^  de  Sécantes  qu  il  y  a,  de 
minutes  dans  le  quart  de  cercle  B  D  ,  H  efi  évident 
que  ce  feront  autant  de  lignes  de  différentes  lon- 
gueurs ,  qui  feront  d'autant  plus  courtes  que  le  point 
E  fera  plus  éloigné  du  Sinus  total  C  D  )  cr  que  f ai- 
fant  valoir  ce  Sintts  total  looooo  ,  ou  looooooo 
de  parties  éaales  ,  les  autres  lignes  feront  toutes  de 
valeur  différentes  ,  répondant  aux  différentes  ouver- 
tures des  angles  dont  elles  feront  ou  les  Sinus  ,  ou  les 
Tangentes  ,  ou  les  Sécantes  :  (^r  c'efi  de  ces  diverfes 
Sinus  ,  Tangentes  cr  Sécantes  qu'on  ^  composé  des 
Tables ,  dont  nous  allons  vous  expliquer  l'ordre  pour 
venir  enfuite  a  leur  ufaae. 

Il  y  a  ordinairement  deux  Tables  pour  un  degré , 
Ainf  chaque  Table  ef  de  30  minutes. 

Une  table  a  fix  colonnes  ,  la  première  contient 
les  Aiinutes  avec  les  deirrez.  marquez,  au  haut 
OH  au  bas. 

La  féconde  contient  les  Sinus  qui  répondent  par 
ordre  eux  minutes. 

L  iii) 
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La  troijieme  contient  les  Tangentes  ,  cr  la  qUii.-= 
tnéme  les  Sécantes. 

Les  deux  autres  colonnes  font  composées  de  ces 
Sinus  (^  Tangentes ,  qu'on  appelle  Logarithmes. 

Ces  Tables  qui  occupent  chacune  une  page  ,  fonv. 
Accouplées  de  manière  que  les  Sinus  ,  Tanoentes  OT 
Sécantes  de  tune ,  font  les  fupplements  des  Smus  , 
Tangentes  c^  Sécantes  de  l'antre  ,•  ce^  a,  dire ,  que 
■prenant  un  Stnus  dans  la  Table  de  la  main  droite , 
celuy  qui  efi  vis  a  vis  dans  la  Table  de  la  main  gau- 
che ,  efi  fon  Sinus  de  fupplement  j  qu'au  contraire^ 
prenant  un  Smus  dans  la  Table  de  la  main  gauche  ^ 
celuy  de  la  droite  ,  en  fera  le  fupplement  ;  de  forte 
^ue  les  angles  des  deux  Sinus  qui  fe  regardent ,  va- 
lent ordinairement  pris  enfemble  ,  un  angle  droit  ;  (j}' 
la  même  chofe  doit  s' entendre  des  Tangentes  ç^  des 
Sécantes. 

Toutes  les  Tables  de  la  main  gauche  vont  de  de^ 
gre7  en  derrrez, ,  depuis  un  jufques  a  quarante-cinq  ^ 
CT*  celles  qui  font  a  droite  ,  continuent  aujfi  de  degrez, 
en  degrez.  ,  jufques  a  quatre-vingt-dix  ;  mais  en  ré- 
trogradant de  la  fin  du  livre  vers  le  commencement  .• 
de  manière  que  la  première  ^  la  dernière  Table  fe 
trouvent  a  l'entrée  du  Livre  vis  a  vis  l'une  de  l'au- 
tre. 

Tout  cela  eflant  expliqué  il  ne  vous  fera  pas  dif- 
ficile de  trouver  dans  ces  Tables ,  le  Sinus  ,  la  Tan-' 
gente  ou  la  Sécante  d'un  angle  propofé ;  non  plus  que 
d'y  trouver  la  valeur  d'un  angle  par  fcn  Sinus  ,  fa 
Tangente  ou  fa  Sécante.  On  demande  par  exemple , 
le  S  nus  de  30  degrez^  15  7,iïnutes  ,  //  nj  a  qu'a  voir 
élans  la  Table  de  30  degrez^  ,  4  cofé  de  15  minutes 
Je  trouvera  le  S'nus  demandé  50377.  Et  au  contraire , 
parce  que  ce  nombre  ^oyj-j  fe  trouve  dans  la  colonne 
des  Sinus  à  cofié  de  ^  minutes  (^  dans  la  table  de 
jo  degrez,  i  vous  concluez,  qu'il  efi  le  S^Uf^s  d'un  an-' 
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çle  de^o  degrez,  15  minutes ,  cr  aiyjji  des  Tange^ifes 
er  des  Sécantes. 


PROPOSITION     I. 

La  valeur  des  deux  angles  A  &  B  du  triangle  ABC 
eflant  connue  ,  trouver  la  valeur  du  troijiéme. 

QUe  l'angle  A  foie  de  40  degrez  ,  &:  l'angle  B 
de  60.   Les  deux  joints  cnfemble  feront  la  fom- 
me  de  100. 

Tous   les  trois  anoles  A,  B,  C  ,  en  valent,  pris 
enfemble  ,  180  (  far  la  29  du^.  } 

Oftez  100,  de  180  ,  reftera  80  degrez  pour  l'an- 
gle C. 


ABC|  180 

AB  I  lOQ 

C|     80 


IJfage  des  Sinus. 

PROP.      IL 

La  valeur   des  Angles  A  &  B ,   ç-r   du   coflé  A  C 
eflant  connue  trouver  celle  du  coflé  B  C 

PRenez  dans  les  Tables  le  Sinus  de  l'angle  B  , 
de  celuy  de  l'angle  A  ;  le  premier  fera  Z66o^ 
ôc  le  deuxième  <^^2.jt)  :  faites  enfuite  une  règle  de 
proportion  ,  difiint  : 

Si  le  Sinus  de  l'angle  B,  S  6  60^  ,  donne  20  toi^ 
Ces  pour  le  cofle  oppofe  A  C ,  ejue  donnera  le  Sinus 
ac  l'angle  A  .  642,75? ,  pour  le  coflé  oppofe  B  C» 
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La  règle  f.ucc ,  vous  aurez  pour  Is  côté  B  C  j  14. 
toifes  ôc  plus ,  &:  les  mêmes  14  toifes  fe  crouveronc 
auffi  par  cette  aune  analogie. 

Comme  le  Sintts  de  t anirle  B  '  %66oz 

au  Sinui  de  l'anile  A*  64279 

Ain^.  le  coflé  AC 20 

ûu.  coflé  B  C  ■        —  1 4 

Que  n  vous  dcfirez  venir  à  une  plus  grande  pré- 
ciîïon ,  c'cft  à  dire  ,  fi  vous  voulez  avoir  plus  exa- 
tccmenc  la  valeur  du  côté  B  C ,  fousdivifez  les  20 
toiles  du  côré  A  C  en  pieds,  &  même  en  pouces 
^:  en  lignes  ,  s'il  eft  neceflaire  i  &  au  lieu  de  20 
roifcs  ,  mettez  120  pieds  ,  ou  1440  pouces  ,  ou 
17280  lignes  que  valent  les  20  toifes  AC  :  &  la 
règle  faite,  comme  cy-deffus,  le  côté  CB  fe  trou- 
vera valoir  14  toifes  ,  5  pieds,  9  lignes  ,  &  ençoçQ 
quelque  chofe  de  plus. 


Pour  avoir  ta  valeur  du  côté  A  B ,  il  faudra  cher- 
cher celle  de  l'angle  C ,  qui  fe  trouvera  de  80  de- 
grez  (  far  la.  i  ,  )  ôc  faire  enfuitc  cette  analogie. 

Comme  le  Sinus  de  l'angle  B  •  ^660^ 

AH  Sinus  de  V angle  C  —  9  848  I 

Ain[i  le  cofle  A  C  • 20 

au  cofte  demandé  AB  » ■ —  22, 
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PROP.    III. 

La  valeur   des  cojlez,  B  C ,  AC  -,  &  de  l'angle  A 
ejlant  connue ,  trouver  celle  de  l'angle  B. 

CHcrchez  le  Sinus  de  l'angle  A,  &  l'ayant  trou- 
vé de  45399  ,  faites   la  règle  de  proportion  , 
en  cette  forte. 

Si  le  coflé  B  C  de  2  0  toifes  ,  donne  4^3  99  ^pour 
le  Sinus  de  l'angle  A  ,  ejue  donnera  AC  de  50  toi- 
fes four  le  Sinus  de  C  angle  B. 

La  règle  faite  ,  vous  aurez  75(^^5  pour  le  Sinus 
demandé. 

Cherchez  ce  Sinus  dans  les  Tables ,  &:  vous  trou- 
verez qu'il  efl:  d'un  angle  de  49  degrez  10  minutes. 

On  peut  faire  aufli  l'analogie  fuivante. 

Comme  le  cofie  B  C  de  7^0  ,  au  cojle  A  C  de  50  t 

Ainji  le  Sinus  de  l'angle  A'  -4^399 

au  Sinus  de  l'angle  B  *^"       7 5 ^^ 5 


PROP.     IV. 

Trouver  la  valeur  du  cofle  B  C  oppose  à  l'angle  A 
qui  efl  obtus, 

LE  Sinus  B  E  cft  commun  aux  deux  angles 
BAC,  B  A  D  ,  d'où  il  s'enfuit  qu'il  peut  eftre 
pris  indifféremment  pour  l'aigu  BAD  ,  de  50  de- 
grez ;  comme  pour  l'obtus  BAC  de  130  :  mais  il 
faut  obfervcr  qu'il  ne  peut  cftrc  trouvé  dans  les  Ta- 
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blés  que  par  la  valeur  de  l'angle  aigu  ,  les  degrez 
des  Tables  n'allant  pas  au  delà  de  90  :  c'cft  pour- 
quoy  le  Sinus  76 604  ,  que  nous  prenons  icy  poujr 
i'angle  obtus  BAC,  doit  eftre  cherché  par  les  50 
degrez  de  l'angle  aigu  B  A  D  :  cela  connu  ,  faites 
volrre  analogie  à  l'ordinaire  difant  : 

Si  le  Sinus  de  V angle  C,  42262  donne  20  ^our 
le  cojïé  A  B ,  que  abonnera,  le  Sinus  de  l'angle  B  A  !>, 
76604. 

La  Reale  faite  ,  le  côté  B  G  fe  trouvera  valoir 
?^'  ^riTT 


3? 


'ZJfage  des  Tangentes  &  Sécantes^ 


PROP,     V. 

L'angle  A  efï-ant  droit ,  cr  l  angle  B  connu  avec  le 
cofté  d'entre-deux  ,  donner  la  valeur  de  la  terpen-^ 
diculaire  AC  çj-  de  l'hypotenufe  B  C. 

SUppofé  l'arc  A  E ,  décrit  du  point  B  ,  la  perpen- 
diculaire AC  fera  Tangente,  BC  Sécante,  &: 
la  bafe  A  B  Sinus  total. 

Cherchez  dans  les  Tables ,  la  Tangente  &  la  Sé- 
cante de  l'angle  B,  vous  trouverez  70.021  pour 
l'une  ,  &  122077  pour  l'autre:  puis  faites  les  ana- 
logies fuivantes  ,  qui  produiront  la  valeur  des  li- 
gnes A  C ,  B  C. 
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premièrement,  comme  le  Sir^ns  total '^  looooo 
a  la  Tangente-'—'  yoozi 
De  mcme ,  la  h^fe  A  B  «  l  o 

a  laperpendtculaire  A  C 7 

2..      Comme  le  Sinus  total-'—  lOOOOo 
a  la  Sécante — lllO'jy 

Atffi  la  hafe  A  B i  o 

à  l  hypotenufe  B  C •  l  2. 

Autrement  ; 
Comme  le  Sinus  total  i  OOOOO  ,  a  la  hafe  A  B  ,  I  O: 
ainjila  Tangente  -7002  I  ,  à  la  perpendiculaire  A  C,  y. 
Et  la  Sécante  I  2,2.077  ,  a  l'hjpotennfe  B  C  ,  12- 


A 


iO 


PROP.     VI. 

Les  cojlez,  A  B  ,  A  C  compofant  un  angh  droit  ejtantr 
connus ,  trouver  l'hypotenufe  B  C. 

SUppofé  le  côté   A  B  de  40  toifes  ,  &  le  codé 
AC  He  30. 

Miilriplicz    A  B   par  luy-memc  ,  c'cft  à  dire  40 
par  40  ,  le  produit  1600  fera  Ton  quarré. 

Multipliez  aiifli  30  par  30,  & 
le  produit  900  ,  fera  le  quatre  du 
cofté  A  C  (fuivant  la  t  du  j.  ) 

Additionnez  ces  deux  quarrcz , 
&  de  leur  femme  2500  ,  tirez  la 
racine  quarrée  ,  qui  tera  .'a  valeur 
de  l'hypotenufe    B  C  (  par  U  45 
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PROP.      VII. 

L^hjpotenufe  BC  eflant  connue ,  avec  la,  jambe  AC 

trouver  l'autre  jambe  A  B  qui  fait  l'angle 

droit  BAC. 


OStez  du  quarré  de  B  C  ,  le 
quarié  d'A  C  ,  je  veux  dire 
ôtCK  900  de  2^oOi  reftera  1600 
dont  la  racine  quarréc  40  fera  la 
grandeur  de  la  jambe  A  B. 

PROP.     VIII. 


/B 


A 


jLes  cofiez.  A  B  ,A  C  compofant  l'angle  droit  A ,  ejlant 
connus  ,  trouver  les  deux  angles  B  ç!r  C 

SUppofé  qu'A  C  foie  Sinus  total  «Se  A  B  tangen- 
te. 

Comme  la  jambe  AC ,  50  ;  <è  la  jambe  A  B  ,  40  : 

Le  Sinus  total  A  C  l  OOOOO  ,  a  la  Tangente  A  B 
80000. 

Cherchez  cette  Tangente  80000  j  &  l'ayant  trou- 
vée dans  la  Table  de  3  8  degrez  à  cofté  de  40  mi- 
nutes ,  concluez  que  l'angle  C  elt  de  3  8  degrez 
40  minutes. 

La  valeur  de  l'angle  B  pourroit  cftre  trouvée  de 
la  même  forte  en  pofant  AC  pour  Tangente,  & 
A  B  pour  Sinus  total  ;  mais  elle  vous  fera  connue 
plus  aifément  par  la  première  Prop. 
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PROP.      IX. 

.Vanqle  A ,  &  les  co(î-ez,  qui  le  compofent  efiant  ce»" 
nus ,  trouver  les  antres  angles. 

LEs  trois  angles  d'un  triangle  ,  mis  enfembîe, 
valent  i8o  dcgrez  ^  ainfi  l'angle  A  de  3ode- 
grez  eftant  fouftrait  de  iSo,  rcfce  pour  les  angles 
B  &  C  150;  dont  la  moitié  75  a  pour  Tangente 
373205  :  cela  connu  faites  Tanalogie  fuivanre. 
Comme  la  fomme  des  cojlez,  cok?7Hs  AS,  A  C ,  70 

à  leur  différence  —— — —  i  o 

ai»Jî  la  tangente  de  y^  degré z..  ■  3  73  20  5 

a  une  tannente  demandée  •■  -      ■  5  3  3  I  5 


4- (3 

Cherchez  dans  les  Tables  cette  Tangente  5331^, 
&  vous  trouverez  que  Ton  angle  fera  de  28  degrex 
4  minutes. 

Joignez  ces  28  devrez  4  minutes  >  à  75  degrez 
moitié  de  la  fomme  des  angles  inconnus ,  &  vous 
aurez  103  degrez  4  minutes  ,  pour  l'angle  C  op- 
pofé  au  plus  grand  coite  A  B. 

Oftcz  aulli  ces  28  degrez  4  minutes,  des  mêmes 
75  degrez,  &  le  rcile  ^6  d:grez  5^  minutes,  fe- 
ra la  valeur  de  l'angle  B. 

PROP.     X. 

L' Angle  B  ejlànt  connu  avec  les  coflez.  cjHt  le  com^o* 
fent ,  trouver  la  perpendtcfilaire  C  E- 

SUppofé  la  perpendiculaire  AD,  &  le  coftc  B  C , 
contmuez  juft|u'en  D  i  fi   on  prend   A  B  pour 
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Sinus  total,  BD  fera  Sécante  de  l'angle  B. 

Cherchez  dans  les  Tables  la  Sécante  de  60  de- 
grez ,  elle  Te  trouvera  de  lOOOOO-  Or 

Comme  le  Stnus   total  A  B  de   lOOOOO,  a  AB 
de  40  ; 
La  Sécante  B  D  de  200COO,  a  B  D  de^o  (par  la  j  ) 
Et  Comme  B  D  de  80  ;  a  B  C  de  4.0  ; 

ainfi  AB  de  40;  d  B  E  de  to> 


Donc  comme  BCà  CD,BEàEA  {parla  51 
dn  1.  ) 

Et  A  D   eftant   perpendiculaire  ,   E  C  l'eft:  auiîi 
(par  la  5^  du  1.  ) 

Enfin    ayant   encore   pofé  B  E  pour  Sinus  total , 
vous  trouverez  que 

Comme  le  Sinus  total  BE — lOOOOO 
a  la  tangente  EC —  173205 
Ainfï  la  bafe  B  E  20 

à  la  perpendiculaire  E  C  -~-  34-^-i- 

PROP.      Xi. 

L'Angle   B  ç^t"    les  coflez.  A  B  ,  B  C  eflant  connus  , 
trouver  la  perpendiculaire  CE. 

QUe  la  ligne  A  D  foit  perpendiculaire ,  5<:  A  B 
Sinus  total  i  B  D  fera  Secanrc  de  l'angle  B.  Cela 
ertably  faites 

Comme 
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Comme  AB  Stntts  total — lOOOCo 

a  la,  Sécante  B  D  —  200000 

îinfi  la  bafe  u4  B  ,  zo  h  a  l'hj^otemfe  B  D  ,  40. 


+  0 


De  plus , 

Comme  B  D  ,  40  5  a  5  C,  80  : 
A  B  ,  zo-',  à  B  E  ,  40. 
Et  pofant  encore  B  E  pour  Sinus  total 

Comme  BE  Smus  total  •—  looooo 
a  C  E  Ta-^gente  de  C  angle  E —  17320Ç 

^/«/i"  la  bafe  B  E 40 

aC  E  qui  efila  perpendicnlaire  demandée —  6^1^~ 

PROP.     XII. 

Les  trois  coflez,    du  triangle  ABC  efiant  connns  » 
trouver  la  valeur  de  l'angle  C. 

SUppofé  qu'A  B  foit  de  10  toifcs  ,  A  C  de  6  y 
Se  BC  de  8.   LadifFcrcnccdes  cotez  AC,BC 
qui  compofcnt  l'angle  C,  fera  de  z. 

Multipliez  10  par  10,  le  produit  loo  Tera  le 
quatre  du  côté  A  B  ,  oppofé  à  l'angle  C. 

Oftez  du  quarré  d'A  B ,  le  quarré  de  la  différen- 
ce des  cotez  A  C ,  B  C  j  c'eft  à  dire ,  ôtez  4  de  1 00  , 
reftera  c)6  ,  aufquels  ajoûcez  cinq  nuls ,  qui  feront 
i?(jO0O0O. 

M 
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Multipliez  les  cotez  AC,  BC  l'un  par  l'autre i' 
je  veux  dire  6  par  8  ,  &  le  produit  48  eftant  dou- 
blé,  donnera  96. 

Divifez  ,  enfin ,  les  p^oOOOO  par  ces  5)^,  vien- 
dra le  Sinus  total  lOOOOOj  d'où  vous  conclurez 
que  l'angle  C  eft  droit. 


PROP.      XIII. 

Les  trois    cojiex,  da   triangle  ABC   eftant  connns 
trouver  la  valeur  de  l'angle  A  qui  eft  obtus, 

LE  quatre  de  la  différence  des  cotez  A  B ,  A  C , 
c'eft  à  dire  un  -,  eftant  fouftrait  du  quatre  de 
BC  ,  81  i  refte  80  ,  lefquels  joints  à  cinq  nuls, 
font  8000000. 

Les  cotez  AB,  AC  multipliez  l'un  par  l'autre, 
produifent  30,  dont  le  double  eft  (Jo. 

Les  8000000  divifez  par  60  donnent  133333» 
defquels  l'unité  retranché ,  c'eft  à  dire ,  le  Sinus  de 
J'angle  droit,  refte  33333  Sinus  d'un  angle  de  ic> 
degrez  28  minutes  ',  d'où  nous  connoiftbns  que 
l'angle  A  vaut  outre  l'angle  droit  ,  19  degrez  28 
minutes ,  &  que  par  confequent  il  eft  de  1 09  de- 
vrez 28  minutes. 


CHAPITRE  VIIL  xy^ 

PROP.      XIV. 
On  demande  la  ^valeur  de  r angle  A  qui  eflahu. 

LE  quai-ré  du  côté  B  C  oppofé  à  l'angle  A  eft  3  6. 
Le  qiiané  de  la  différence  des  collez  A  B  ,  A  C 
eft  4. 

Quatre  fouftraic  de  3  (î  ,  refte  3  2  j  &  cinq  nuls 
ajoutez  font  3200000. 

Les  côtcz  AB,  AC  multipliez  l'un  par  l'autre, 
produifent  80  ,  donc  le  double  eft  1^0. 

Les  32000.00  divifezpar  160, 
donnent  20000  ,  lefquels  fouftraits 
du  Sinus  total  looooo  >  refte  le 
Sinus  80000  }  lequel  eftant  trouvé 
dans  la  Table  de  ^3  degrez  ,  fon 
fuppicment  55)5)5)5  qni  eft  le  Sinus 
vis  à  vis  ,  eft  celuy  de  l'angle  A, 
3(3  degrez  52  minutes. 

^fig^  des  Logarithmes. 

PROP.     XV. 

Les  angles  A ,  B^  &   le    cojte  BC  e fiant  connus ^ 
trouver  par  les  Logarithmes  ,  la  valeur  dA  cofté  A  C, 

L'Ufage  des  Sinus  &  Tangentes  Logarithmes, 
diffère  de  Tufa^e  des  autres  Sinus  éc  Tanaen- 
tes  s  en  ce  que  les  analogies  y  font  refolucs  feulement 
par  additions  &:  fouftradions  :  &:  fans  qu'on  y  pofc 
jamais  pour  termes,  aucune  fomme  de toifcs ,  pieds 
ou  pouces.  C'cft  à  dire  que  de 
même  qu'on  met  un  Sinus  ou 
une  Tangente  Locrariihmc  pour 
le  nombre  des  degrez  &  minu- 
tes d'un  angle ,  on  met  .\u0î  un 
Log.ir'thme  pour  le  nombre  àc^ 
loù'esj  pieds  ou  pouces  qu'une  ligne  peut  valoir. 

M   ï) 
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Les  nombres  de  leurs  Logarithmes  font  par  co- 
îomnes  dans  les  Tables  qui  fuivent  celles  des  Sinus. 
On  cherche  dans  les  nombres  celuy  qui  eft  donné 
pour  la  valeur  d'une  ligne  ,  Se  à  côcé  fe  trouve  fon 
Loearithme. 

Ayant  donc  trouvé  dans  les  Tables  ,  les  Sinus 
Logarithmes  5^77^4^  ,  991857  ,  pour  les  an- 
gles A  Se  B:  &  le  Logarithme  13  8021  pour  le  cô- 
té C  B  de  24  toifes,  il  faut  faire  la  Règle  de  pro- 
portion fuivante. 

Si  le  SinHs  Logarithme  de  l'angle  A,  ^yj^AÔ 

donne  le  Logarithme  du  coflé  BC,   138021 

^He  donnera  le  Sinus  Logarithme  de  l'ande  B , 

991^57- 
Ajoutez  le  deuxième  terme  de  l'analoçrie  au  troi- 

fiéme  ,    ôc  de  leur  fomme  1 125)878  ,  ôtez  le  pre- 
mier ,  le  refte  fera  le  Logarithme 
demandé,   151932. 

Cherchez  ce  Logarithme 
dans  IcsTables  des  Logarithmes, 
^  l'ayant  trouvé  à  côté  du  nom- 
bre 3  3  ;  dites  que  33  eft  la  va- 
leur du  côté  A  C. 

On  peut  ex.^m'ner  par  ces  caIchIs  certaines  Tropqfitions 
qui  font  fans  preuves  ,  &  qui  ftmhltnt  ejire  jufles  dans  Ici  pra- 
tique,  telles  que  font  les  Propofi tiens  ij,  2.4,  ^  ij  du  troi- 
fiéme  Chapitre ,  que  je  n' ay  avancé  qu'a  dejfein  d'en  faire 
l  examtn  en  cet  endrctt. 

PROP.     XVL 

JSloHS  difons  que  l'arc  D  F  coupé fuivant  la  12^  Vro- 
fojttion  du  3  Chapitre ,  efi  à  peuprés  la  [eptiéme 
partie  de  la  circonférence  du  cercle  ,  Çy-  on  veut 
fçavoir  en  quoy  confiée  cet  a  peu  prés. 

Tirez  les  droites  AD,  BD,  le  triangle  ABD 
fera  équilateral  (parla  ii  du  ^y)  &c  Ces  angles 
eftant  égaux ,  ils  feront  chacun  de  60  degrez. 
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Pofez  BC  pour  Sinus  total  ioocoo>  l'angle  B 
qui  eft  de  60  degrez  donnera  200000  pour  la 
Sécante  BD,  &  173205  pour  la  Tangente  CD. 

Les  droites  AD,  A  F  qui  font  égales  à  la  Sécan- 
te B  D  ,  feront  donc  chacune  de  200000,  &'DF 
que  nous  avons  coupé  égale  à  la  T.uigeiiie  CD, 
fera  de  173  205. 

Les  trois  cotez  du  triangle  AD  F  eftant  connus, 
cherchez  la  valeur  de  l'angle  D  AF  (par  la  i^J  el- 
le fe  trouvera  de  5  i  dcgrcz  i  <?  minutes. 

L'angle  au.  centre  d'un  Eprao;one  eft  de  51  de- 
grez 2  5  minutes  &  quelques  fécondes  f  par  U  18 
dt4  3.^  Donc  l'arc  DF  eft  trop  petit  de  6  minutes 
^  quelques  fécondes. 


Examen  de  U  Propûfition  24  dw^  chapitre. 
PROP.      XVIL 

On  dit  cjue  l'arc  D  H  coupé  fnivant  la  24  «sfe  3  , 
efi  a  feti  prés  la  neuvième  -partie  defon  cercle  ,  c^ 
9J0US  voulons  fçavoir  s'il  efi  plus  grand  oh  plus 
fetit,  &  de  combien. 

E  triangle  E  F  G   eft  équilateral  ,  ainfi    l'angle 
I  G  E  F  eft  de  60  degrez,  &  l'angle  droit  A  iî  F 

M   iij 
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luy  eftant  joint,  l'angle  GEA  eft  de  150  degrez.^ 

La  ligne  G  E  coupée  égale  au  rayon  AB  eft  dou= 
ble  de  fa  moitié  A  E  ,  &  ruppoCant  AE  valoir  un 
certain  nombre  de  parties  égales  ,  par  exemple  200  > 
G  E  fera  de  400. 

Les  deux  cotez  G  E  ,   A  E  eftant  connus  ,   avec 

Fanoxc    d'entre  deux  AEG,  l'angle  G  A  E  fe  trou- 
er 0 

vera  valoir  20  degrez  6  minutes  (fuivant  la  9.) 
Oftez  l'angle  G  A  E  de  l'angle  D  A  E  ;  je  veux 
dire  ,  ôtez  20  degrez  6  minutes  de  60  degrez  , 
reftera  39  degrez  54  minutes  pour  l'angle  D  A  H. 
L'angle  du  centre  dans  l'Encagone  eft  de  40  de- 
grez \  donc  l'angle  D  A  H ,  ou  fon  arc  D  H  eft  trop 
petit  de  6  minutes. 


Ixamen  de  la  25  Prop/tiion  du  3  Chafitn. 
PROP.    XVIII. 
:S(tfpofé  le  fegtnent  de  cercle  AG  B  décrit  fur  la  droi- 
te  A  B  juivant  la  25  ^/<  5  :  On  vent  fçavoir  la 
différence  t^ntlj  A  entre  V angle  AF B  &  le "vray 
nngle  ,  an  centre  d'un  Eneagone  régulier. 

SUppofé  les  droites  AD,  BD  ,  BE,  AF;  l'an-^ 
gle  A  B  D  eft  de  ^0  degrez  ,  fa  moitié  D  B  E  de 
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30  >  Se  30  ôtez  de  180  ,  valeur  des  trois  angles 
du  triangle  ifocele  DBE  j  relie  i  50,  ou  plutôt  7^ 
pour  chacun  des  angles  E  D  B  ,  D  E  B. 

Que  fi  vous  fuppofez  BD  valoir  looooo  par- 
ties égales  ,  la  droite  D  E  ou  Ton  égale  D  F  fera  de 
^17^3   (parlât.) 

De  plus  ,  l'angle  B  D  C  eft  de  3  o  degrcz,  Se  fbn 
fupplcment  BDFde  ijo  (  par  la  18  dn  1.) 

T^  valeur  de  DB,  de  DP,  5c  de  l'angle  BDF 
eftant  connue  ,  l'angle  B  F  C  fe  trouvera  de  1 9  de- 
grez  ^  1  minutes  (  par  la^^)  &:  le  double  A  F  B  de 
39  degrez  44  minutes. 

L'angle  du  centre  dans  l'Eneagone  eft  de  40 
degrez  j  donc  l'angle  A  F  B  eft  trop  petit  de  1 6  mi- 
nutes. 


A        C         B 
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Chapitre     Neuvie'me, 
Ves  Corps  ou  Solides. 


L 


DEFINITION    Ij 

E  Corps  eft  une  quantité  étendue  en  longueur  j! 
largeur ,  &  profondeur. 

1. 


Le  Corps  eft  régulier  quand  une  moitié  efl  fem^ 
blable  &  égale  à  l'autre  :  &  il  eft  régulier  en  tous 
fcns  ,  lors  que  toutes  Tes  parties  font  égales  &  fem» 
blables- 

O»  compte  feulement  fix  Corps  parfaitement  réguliers  ;  lé 
Tétraèdre,  lExa.'edre  ,  l'Olîa'edre ,  le  Dodécaèdre  ,  V  icofi^edre 
&  lu  Sphère  j  dans  laquelle  les  cinq  premiers  font  i^fcri^tiblts. 


Le  Tétraèdre  eft  terminé  par  quatre  triangles  é- 
quilateraux  de  même  grandeur. 


4- 
JL'Exacdrc  ordinairement  nommé  Cube ,  ou  Dçy, 
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eft  borné  de  iîx  plans  ou  furfaces  quarrées  Se  égales. 


B 



5- 
L'Odacdre  eft  contenu  fous  huit  triangles  égaux 
5c  équila{;eraux. 


6. 


Le  Dodécaèdre  eft  compris  fous  douze  Penta- 
gones réguliers ,  &  égaux. 


7- 
L'Icofacdrc  eft  de  vingt  furfaces  triangulaires ,  c- 
gaîes  ôc  équilaterales. 


Les  figuvti  A,3 ,C,'D,'E  ,  montrent  comme  oh  peuf  (oh;, 
^er  de  la  farte  pour  faire  en  relief  ces  cin^  fremifts  corps  ^ 
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8. 

La  Sohere  eft  comprife  fous  une  feule  furface 
vers  laquelle  toutes  les  lignes  tirées  du  centre  font 
égales . 

Le  diamètre  fur  lequel  la  Sphère  tourne  cft  nom- 
mé Axe  ou  Effieu. 


Les  autres  Corps  que  tes  Geometrts 
confiderent  farticulierement ,  font  le  P«- 
railelipipede  ,  le  Frifme  >  lu  Firaraide  t 
&  le  Sfheroïdt. 


10. 

Le  Paraîlelipipede  eft  un  Corps  compris  fous 
ûx  parallélogrammes  ,  dont  les  oppofez  font  paral- 
lèles ôc  égaux. 


r]iiiiiiiiijj!iiiiliililii]|j]l  /)iiiiiiii!iiiiiiiiiiî!iiijimj>- 

NJiiiiiiiiiiiiiiiiiifmhi.!}|.  \7iliiii)liiiiiilliiiTiliii[ip^ 


n. 


Le  Prifme  eft  un  Corps  régulièrement  5c  égale- 
ment compris  entre  deux  furfaces  femblables  ,  pa- 


rallèles &  égales. 


12. 


Le  Prifme  eft  die  triangulaire  ,  quadrangulairc , 
pentagonal.  Sec.  fuivant  la  figure  des  Plans  A3cB, 
entre  lefquels  il  eft  compris. 
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Le  Prifme  efl  appelle  Cylindre  lors  qu'il  cft  rond 
en  manière  de  colonne. 

14. 

Si  un  cylindre  pofé  fur  un  plan  de  niveau  fe 
trouve  à  plomb  comme  A  B  ,  il  cft  compris  entre 
deux  cercles  :  mais  s'il  fe  trouve  incliné  comme  E  F, 
il  cft  compris  entre  deux  Ovales. 


L'Axe  du  Cylindre  eft  une  ligne  qui  paffè  par  les 
centres  des  plans  oppofez  A ,  B ,  &  fur  laquelle  ce 
corps  eft  fuppofé  tourner,  ou  pouvoir  tourner. 


ï6. 

La  Pyramide  eft  un  Corps  dont  les  parties  en  s'c- 
Icvant  fat  une  bafe ,  vont  fe  réunir  à  un  point  qu'on 
nomme  fommet. 

17- 

La  Pyramide  prend  aufli  une  dénomination  de  la 
figure  de  fa  bafe  :  on  la  nomme  triangulaire  ,  qua- 
drangulaire ,  ou  pcntagonale  j  fi  fa  bafe  eft  un  trian- 
gle ,  un  quatre ,  ou  un  pentagone. 
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18. 

te  Cône  eft  une  Pyramide  qui  a  un  cercle  pour 
bafe  lors  qu'il  eft  droit  fur  Ton  plan,  ouuneElipfè,, 
s'il  eft  incUné  comme  le  Cône  B. 


i5>. 


Le  Corps  Sphéroïde ,  eft  une  Sphère  alongée  eu 
oblongue. 


zo* 


Le  Sphéroïde  Eliptique  eft  de  la  figure  d'unœuE. 


Xoffs  autres  Corps  font  compofez,  des  precedeml 


21. 


Le  Devis  Géométrique  ou  Perfpectif  d'un  Corps,' 
eft  une  defcription  qu'on  fait  de  toutes  Tes  dimen- 
tions  &  mefures  ;  ou  par  le  moyen  de  deux  deC- 
feins ,  le  premier  nommé  Plan  ou  Ichnographie  ;  & 
le  deuxième  Elévation  ou  Ortographie  j  ou  par  un 
feul  appelle  Senographie. 


11. 


Le  plan  ou  l'ichnographic  ,  eft  une  figure  plane 
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ijui  reprefencelesdimentionshorifontales  du  Corps. 

Comme  une  figure  A  B  ,  qui  feroir  produite  fur  le  pavé  C  D  , 
far  les  ^  flombs  abaijfées  de  tontes  les  parties  du  Corps  L.     j^ 


L'Elévation  ou  l'Ortographie  eft  la  figure  plane 
qui  reprefente  les  dimentions  verticales  j  je  veux 
dire,  les  hauteurs  du  Corps. 

Comme  ferait  une  figure  E  ,  décrite  par  des  parallèles  hor^ 
fontales  condnites  de  toutes  les  parties  du  Corps  L ,  juj^u'au 
pi  art  ou  fur  face  verticale  CD. 


^4- 


Une  Elévation  eft  donnée  quelquefois  en  deux 
defleins,  l'un  appelle  Face,  &  l'autre  Coupe.  Les 
parties  antérieures  du  Corps  Te  voyenr  dans  Iç 
premier  ,  ^  les  intcricurçs  dans  le  deuxiémç. 


i;^^       TRAITE'  DE  GEOMETRIE; 

M- 

On  appelle  Profil ,  le  contour  ou  les  extrémités 
d'une  Coupe. 


T 


up-n 


W 


GNM,  Coupe 
2(î. 


D  E  F  j  Face. 


H  I  KL  M,  Profil. 


La  Senographie  eft  un  dcHTein  qui  reprefente  le 
Corps  entier  avec  toutes  fes  dimentions ,  hauteurs, 
largeurs,  de  profondeurs. 

Ce  defTein  eft  Géométrique  ,  fî  toutes  fes  lignes 
peuvent  eftre  mefurées  avec  une  échelle  commune  : 
Se  Peripedif  fi  elles  ne  peuvent  l'eftre  que  par  des 
échelles  de  Per{pe6tive ,  le  Corps  eftant  reprefente 
tel  qu'il  eft  veu  d'un  coup  d'œil ,  ou  comme  il  fe- 
roit  appcrceu  d'un  feul  endroit. 


27. 


H.  Cube  Geo- 
metriijue. 

O.  Cube  Petf- 
peaif. 


Taîu ,  eft  la  pente  qu'on  donne  à  un  Corps  pour 
le  foùtçnir.    Comme  la  fente  LM* 
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Lever  le  plan  d'un  Corps ,  d'une  Tour  par  exert» 
pie,  c'eft  décrire  la  figure  du  terrain  quelle  occu- 
pe fur  le  niveau  de  {es  fondemens. 


Du  Toifé  des  Solides. 

ON"  mefure  les  Solides  par  toifes  cubes ,  &  p^? 
pcirties  de  toifes  cubes. 

La  toife  cube  eÛ  un  parallelipipede  reEhande  qui 
a  Jîx  pi"ds  de  hauteur ,  fx  pieds  de  largeur^  &  jîjc 
pieds  ds profondeur. 

Ses  parties  font  le  pied ,  le  pouce ,  (^  la  ligne  fo" 
lide  ;  fur  toife  ,  fur  pied  é'  f^r  pouces  quarre%.  Le 
pied.,  le  pouce  (^  la  ligne  fait  de  s  courant  fur  toife , 
fur  pied,  ç^-  fur  pouce.  Le  pied  ^  le  pouce  ^  ç^  la  li^ 
çne  cube. 

Le  pied  folide  fur  toife  quarrie  y  ef  un  paralleli^ 
pipede  d'un  pied  d'epaijfeurfur  une  toife  quarrée. 

Le  pied  folide  courant  fur  toife  ,  eji  un  paralleli" 
pipede  d'une  toife  de  longueur  ,  compris  entre  deux 
plans  chacun  d'un  pied  quarre. 

Sx  pieds  foltdes  fur  toife  quarre  e,  font  une  toife  cube.. 

Six  pieds  foltdes  courant  fur  toife  font  un  pied  fo' 
Hde  fur  totfe  quarrée. 

Six  pieds  cubes  font  un  pied  folide  courant  fur  toife. 

Deux  cent  ç^  feiz^e  pieds  cubes  font  une  toife  cube. 
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Le  pofice  folide  fur  pied  ^uarre  ,  ejt  un  paralleli" 
pipede  d'un  pouce  d'épaijfeur  fur  un  pied  fjuarré. 

Le  pùHce  folide  courant  fur  pied  efi  un  paralleli- 
tipede  d'un  pied  de  longueur  ,    compris   entre   deux 
flans  chacun  d'un  pouce  quarré. 
JDouz^epoucesfoUdes  fur  piedquarré font  unpiedcuhe, 

DoU7i,e pouces  folides  courant  furpied ,  font  un  pouce 
folide  fur  pied  quarre. 

DoHz,e  pouces  cubes  y  font  un  pouce  folide  courant 
fur  ptedo 
Jidilfept  cent  vingt  huit  pouces  cubes  font  un  pied  cube. 

Lu  ligne  folide  fur  pouce  quarré  ef  un  parallelipi^ 
pede  d'une  ligne  d'epatffeur  fur  un  pouce  quarré. 

La  ligne  folide  courante  fur  pouce ,  efi  une  parai- 
lelipipede  dtun  pouce  de  longueur  ,  compris  entre 
deux  plans  chacun  d'une  ligne  quarrée.       ^    ' 

Douz^e  lignes  folide  s  fur  pouce  quarré  font  un  pouce 
cube, 

Douz^e  lignes  folide  s  courantes  fur  pouce ,  font  une 
ligne  folide  fur  pouce  quarré. 

Douz,e  lignes  cubes  ,  font  une  ligne  folide  courante 
fur  pouce. 

Âiil  fept  cent  vingt-huit  ligne  i  cubes  t  font  un  pou- 
ce cube. 


A  B  ,  douze  lignes  folides  fur  pouce  quarré ,  faifant  un 
pouce  cube. 

CD, 
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C  D  ,  clouzc  lignes  folides  courantes  fur  pouce  ,  faifant  une 
ïignc  (blide  fur  pouce  quarré. 

E  F  ,  douze  lignes  cubes  faifant  une  ligné  folide  couraote 
fur  pouce. 

G  ,  une  ligne  cube. 

Observations. 

DEs  fnrfaces  mnltipiiees par  des  lignes  prodHifent 
des  folides. 

Des  toifes  ejH^rrees  multipliées  par  des  toifesjîm-' 
pies  ,  prodHifent  des  toifes  cubes. 

Des  toifes  fimples  multipliées  par  des  pieds  couv- 
rant fur  toifes  ;  ou  des  toifes  quarrées  multipliées  par 
des  pieds  fmples  ,  produifeyit  des  pieds  folides  fur 
toifes  quarrées. 

Des  toifes  fimples  multipliées  par  des  pieds  quar- 
rezj  produtfcnt  des  pieds  folides  courant  fur  toifes. 

Des  pieds  fimples  multipliez,  par  des  pieds  courant 
fur  toifes  ,  produifent  aujfi  des  pieds  folides  courant 
fur  totfes. 

Des  pieds  fimples  multiplier,  par  des  pieds  qttar-^ 
rez, ,  produifent  des  pieds  cubes. 

Des  pieds  fimples  multipliez^  par  des  pouces  cou- 
rant fur  pieds  ,  produifent  des  pouces  folides  fur  pieds 
quarrezj. 

JDes  pieds  quarrez,  Multipliez^  par  des  pouces  fm- 
pies  ,  produifent  aujfi  des  pouces  folides  fur  pieds 
quarrezj. 

Des  pieds  fimples  multipliez,  par  des  pouces  quar- 
rez,  ,  produifent  des  pouces  folides  courant  fur  pieds. 

Des  pouces  fimples  multipliez,  par  des  pouces  quar- 
rez, ,  produifent  des  pouces  cubes. 

La  mêmf  chofe  ejt  d« s  pouces  a  l'égard  des  lignes. 


N 


ÎP4       TRAITE'  DE  GEOMBTRIE. 
.PROPOSITION    I. 

JHef^rer  un  Cube  ,  ou  un  Parallelipipede. 

IL  faut  multiplier  toute  la  bafe  par  la  hauteur 
du    Corps.   Exemple. 

Multipliez  la  bafc  BD  ,  ou  la  furface  oppofée 
fon  égale  A  C  ,  par  la  perpendiculaire  AB  ;  ^  pieds 
quarrezpar  trois  pieds  fîmples  :  le  produit  27  pieds 
cubes ,  fera  le  requis. 


Les  9  peài  q;Mrrez  de  la  furface  AE  CF ,  ont  chacun  fous 
'  Toy  une  coUmm  compofée  de  5  ^ieds  i  ubes  ,c^  trois  fois  9,  font  x  7 . 

Pour  avoir   le  contenu  du  Parallelipipede  G  H, 

il  faut  multiplier  comme  cy-dciïus  ,  les   parties  de 

Ja  furface  GI,  par  les  parties   de  la  perpendiculai- 

.re  GN,  31  par  j  :  &  le  produit  160  pieds  cubes 

fera  le  requis. 

Si  le  parallipipedc  LM  avoit  fa  hauteur  LN  de 
ifes,  fa  longueur  OM  de  2  o  "M" 


:ds ,  &  fa  largeur  N  O 


N 
L 


\/ 


3  toi 

roifes  i  pieas ,  ^^  ...  .«.^ 
de  2  toifes  ;  il  faudroit  multi- 
plier M  O  par  O  N  ,  2  toifes  2 
pieds ,  par  2  toifes  ;  le  produit 
fcroit  4  toifes  quarrées  ,  4  pieds 
iiir  toiles ,  pour  la  furface  N  M. 
Multiplier  cette  furface  N  M 
par  la  hauteur  L  N ,  4  toifes  quarrées  ,  Ik  4  pieds 
fur  toifes ,  par  3  toifes.    Le  produit  feroit  i  2  toi- 
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Ces  cubes ,  &r  l  z  pieds  folides  fur  toifes  quarrées , 
qui  fcroicnt  encore  z  toifes  cubes ,  lefquelles  eftant 
jointes  aux  1 2  »  le  Corps  L  M  fe  trouvcroit  conte- 
nir 14  toifes  cubes. 


Toifes  quarrées. 


pieds  fur  toifes. 


4- 
3  - 


12 


12 


Mais  fi  A  B  eftoit  de  4  pieds ,  B  C  de  2  pieds  5 
pouces,  5c  C  D  de  5  pieds  4  pouces.  Il  faudroic 
premièrement  trouver  le  contenu  delà  furfacc  B  D 
quiferoitde  6  pieds  quarrez  ,  17  pouces  fur  pieds, 
éc  II  pouces  quarrez.  Pras 

Multiplier  les  6  pieds  de  la  furface ,  par  les  4 
de  la  hauteur,  le  produit  feroit  24  pieds  cubes. 

Multiplier  les  17  pouces  de  la  lurface  par  les  4 
pieds  de  la  hauteur  ,  le  produit  feroit  ^8  pouceç 
folides  fur  pieds  quarrez. 


pieds  quâr-  pouces  fur    poticeS 
'■^^'  pieds.  quarrez. 


1 7  — -  I  L 


24 <3§ 48 

pieds  eu-    pouces    fo-  pouces  <o- 
bes.  lidfs    fur    lides  cou- 

picus  quar-  ranc  fuc 
lez.  pieds. 


Multiplier  encore  lc5  4  pieds  de  la  hauteur  pâl- 
ies I  2  pouces  qnatrez  de  la  furfacc  ,  k  produit  fe- 
roit 48  pouces  folides  courant  fur  pieds ,  cV/?  à 
élire  ,  4  pouces  folides  fur  pieds  quarrez  ,  Icfiucis 
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cftant  joints  aux  68  feroient  72  ,  c'eft  à  dire  6  pieds 
cubes,  qui  avec  les  24  feroient  30  pour  le  conte- 
nu du  Corps  A  D. 

Pour  avoir  le  contenu 
du  parallclipipede  L  O  qui 
a  fa  furface  M  O  de  4  toi- 
fcs  quarrées ,  10  pieds  cou- 
rant fur  toifes  ,  6  pieds 
quarrez  ;  8c  fa  hauteur  L  M 
de  3  toifes  2  pieds  ,  il 
faiidroit 

Multiplier  les  toi{cs  par 
les  toifes ,  4  par  3  -,  le  pro- 
duit fcroit  12  toifes  cubes. 

Multiplier  les  toifes  par 

roient  30,   de  ^  pieds  folides   fur  toifes  quarrées. 

Multiplier  les  2  pieds  par  les  10,  le  produit  fe- 
.roit  20  pieds  folides  courant  fur  toifes. 

Multiplier  les  3  toifes  par  les  6  pieds  quarrez , 
le  produit  fcroit  i  8  pieds  iolides  courant  fur  toifes. 

Multiplier  les  2  pieds  par  les.  6  ,  le  produit 
feroit  I  2  pieds  cubes. 

Enfin  additionner  tous  ces  produits  ,  ôc  le 
Corps  L  O  fe  trouveroit  contenir  1 9  toifes  cubes  , 
2  pieds  folides  fur  toifes  quarrées ,  c'cjf  k  dire  ,  un 
tiers  de  toife  cube ,  &  4  pieds  folides  courant  fur 
toifes ,  ou  24  pieds  cubes. 


les  pieds,   3   par  iq;  &  4  par  2  :  les  produits  fc- 


19  ~ 


12 


12 


19- 


2  

pieds  folides 
fur  toifes 


pieJs  iolides  pieiis 

coiiranr  f.ir  cubes, 

toifti. 
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Si  on  avoir  encore  à  mefiuci  le  parallelipipede 
AD  qui  a  fa  haureur  AB  d'une  toife,!  pieds,  5 
pouces  i  fa  longueur  B  C  de  2  toifcs,  2  pieds,  2 
pouces  -,  Se  fa  largeur  BE  de  4  pieds  j  pouces  i  il 
faudroit  réduire  les  toifes  en  pieds  ,  6c  compter  8 
pieds  3  pouces  pour  AB,  14  pieds  2  p^ouccs  pour 
BC.    Puis 

Multiplier  BC  par  BE^  la  furflice  BCDE  fe 
trouveroit  contenir  ^6  pieds  quarrcz,  jo  pouces 
courant  fur  pieds,  &  6  pouces  quarrez. 

Multiplier  le  contenu  de  cette  furface  parla  hau^ 
teur  A  B  ,  &  le  Corps  fe  trouveroit  avoir  496  pieds 
cubes ,  8  pouces  folides  fur  pieds  quarrez ,  7  pou- 
ces folidcs  courant  fur  pieds  ,  &  6  pouces  cubes  \ 
ces  trois  efpeces  de  pouces  faifant  1242  pouces 
cubes. 


,._,,-. 
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Que  fi  enfin  on  trouvoit  trop  de  difficulté  a  ces 
fraâiions  ,  on  pourroit  réduire  auiïi  les  pieds  en  pou- 
ces pour  n'avoir  qu'une  forte  départie.  BC  auroic 
170  pouces,  B  E  5  I  ,  tk:  ces  deux  cotez  multipliez 
l'un  par  l'autre  produiroient  8(^70  pouces  quarrtz 
pour  la  furface  B  D  i  laquelle  eftanc  multipliée  par 
la  hauteur  AB  de  99  pouces  ,  le  produit  fcro  c 
858330  pouces  cubes ,  qui  eftanr  diviloz  par  1728  , 
valeur  d'un  pied  cube ,  le  quotien  donneroit  pour  le 
contenu  du  parallclipipedc  AD,  comme  cv  dv.(ruï, 
ç'eftà  dire,  4^6  pieds  ^  IZ^l  pouces  cubes, 
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PROP.      II. 
J^efurer  le  Prifme  triangulaire  B  F- 

SUppofé  que  l'angle  DE  F  foit  droit,  &  les  co- 
tez DE  ,  EF,  chacun  de  quatre  pieds.  Multi- 
pliez D  E  par  la  moitié  de  E  F ,  4  par  2  ;  le  produit 
8  pieds  quarrez  fera  l'aire  du  triangle  D  E  F. 

Multipliez  ce  triangle  par  la  hauteur  DB,  8  par 
3.  •,  le  produit  24  pieds  cubes  fera  le  contenu  du 
Prifme  propofé. 

Les  6  e^uarrcz,  entiers  du  triangle  PEF  ,  ^  les  ^  âetny 
t^tù  er.  font  fr.core  X  entiers,  ont  chacun  jotts  foy  une  colomne 
de  5  fieds  cubes ,  ^   3  fot$  8  font  14. 

Vous  mcfurercz  le  Prifme  VT  de  la  mcme  ma- 
nière ,  cefi  à  dire  ,  en  multipliant  l'aire  de  la  furfa- 
ce  ST  par  la  hauteur  S  V. 


Le  contenu  du  Prifme  AE  fe  trouvera  en  muL 
tipliant  le  plan  A  par  la  longueur  A  E ,  4  par  i  o. 


A 


\o 


Suppofé  aufll  le  Prifme  C  E  ,  on  le  mefurera  en 
multipliant  fa  bafe ,  cefî-  a  dire  ,  le  redangle  A  B  C  D 
par  la  moitié  de  la  hauteut  B  E  ;  ou  la  moitié  du 
rcdlangle  A  B  C  D  par  la  hauteur  B  E  :  60  par  2  , 
ou  30  par  4.   Le  produit  120  fera  le  même  que 
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h  l'on  avoir  multiqlié  le  triangle  A  B  E  par  la  lon- 
gueur AC,  12  par  lo. 


^  <r   3 


PROP.     III. 

Jï^efurer  le  talti  d'an  Rampar. 

LE  talu  C E  conficlcré  fcparément  du  Corps  du 
Rampar,  &  terminé  par  deux  triangles  a  cm  t. 
a  b  c  y  qui  font  parallèles  cntr'eux ,  eft  proprement 
un  Prifmc  triangulaire  :  Ainfi  on  le  mefurera  par  la 
précédente,  ou  comme  s'enfuit. 

Suppofc  la  longueur  A  E  de  20  pieds  ,  égale  a 
la  longueur  CD.  Elevez  du  milieu  de  la  pente  AC, 
l'aplomb  F  G  ,  puis  mefurcz  A  G ,  qui  par  exem- 
ple fera  de  4  pieds. 

Multipliez  ces  4  pieds  par  les  20  de  la  longueur 
AE,  le  produit  fera  80. 

Multipliez  ces  80  par  les  8  de  la  hauteur  A  B, 
le  produit*6'4o  pieds  cubes  fera  le  folidc  du  tali'- 
propofé. 


J P 
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Supposé  le  reBangle  ahgh  ,  Il  efi  êgnl  att    triangle  ah  e; 
cur  a  c   ejîitnt  ctu^  en  dei.x  égaUrnsnt  pxr   g  h  ,  ie  triAii^l* 

N   liij 


100      TRAITE'  DE  QEOMETRIE. 

^  Sf  "1^  '?^^  '^"-  f^iiingle  cfh  {  futvant  la.  y  9  dn  1  ;  /  d'otéil 
fuit  que  le  [■'•iraU.eltfipede  b  i  ,  &  le  Frime  0u  talu  ad  ejltint 
de  même  longueur  a, e  ,  (ont  égaux  (  fuivant  la,  pr::edente  ) 
Atnfi  mefurunt  l'un  on  mefu-.e  l'autre. 

Muh. pliant  ae  far  ag,  iiou<  avons  eu  l'aire  du  rectangle 
*/;  c5'  multipliant  ce  rectangle  pzr  la  hauteur  a  b  ,  nous^ 
Avons  PrcHvé  le  cùute>ïu  du  p  irrJLupipede  bj,  ^  par  con/S" 
e^uent ,  du  Prifme  ou  talu  propojé  a  b  c  de. 


%i!l:|!-'' 

J--'''" 


PROP.     IV. 

Soit  aujfi  propof/  de  mefurer  le  Vrifme  C  H  dont  lei 

■plans  reEiayjgles  u4  B  C  D  ,  G  H I K  font 

parallèles   er/treuw 

SUppofé  qu'A  B  foit  de  4  toifes  ,  A  D  de  6\ 
HI  de  8,  &BI  de  3.  Le  redangle  AC  fera 
de  24  toifes  quarrées  ,  le  redangle  GHIK  de 
48  ,  6c  la  coupe  A  B  I H  de  i  8  {fatvant  la  ^duj.) 
Additionnez  les  deux  redangles  AC,  Gli  &de 
leur  fomme  72  ,  prenez  la  moitié  3  6  que  vous 
multiplierez  par  les  3  de  la  hauteur  B I  j  Le  pro- 
duit 108  toifes  cubes  ,  fera  le  i>  c 
di           j     ^ 

en  multipliant   les    1 8    toifes  , 

&  la  coupe   A  B I  H   par  les  6 

de  h  longueur  A  D  qui  produi-       xl        g  x 

ront  les  mêmes  108  toifes  cubes. 

Yous  trouverez  de  même  le  contenu  du  Prifine 


contenu  du  Corps  propofé  :  ce         ^^r=;' 
que  vous  vérifierez  (par  la  1  J   G  ^^fZ\..X 
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oa  Rampait  A  G  en  multipliant  la  moitié  de  la  (bm- 
me  des  deux  redangles  ABCD  ,  EFGH  par  îa 
hauteur  BI. 


PROP.     V, 

Mefnrer  le  Corps  D  F ,  compofe  £un  par^llelipipede 
Ô"  de  deux  Vrijmes. 

MEfurez  ces  trois  parties  feparément  l'une  de 
l'autre  ,  vous  trouverez  540  pieds  cubes 
pour  le  parallelipipede  CI  ;  4^0  pour  le  Prifme 
AIL;  &  5?o  pour  le  Prifme  A  I  F. 

Faites  addition  de  ces  trois  fommes,  &  vous 
aurez  pour  le  contenu  du  Corps  propofé  1080. 
pieds  cubes.    Autrement, 

Mefurcz  les  trois  rcdangles  AC,  EG,  KHjIc 
premier  fera  de  4^  pieds  quarrez,  le  deuxième  de 
^o ,  le  troificme  de  75  ,  &  les  trois  enfemble  fe- 
ront 180  pieds  quarrez. 

Prenez  la  moitié  de  cette  fomme  180  >  &  la 
multipliez  par  la  hauteur  A  I ,  ceÇv  a  dire  ,  90  par 
I2,j  le  produit   ic8o  fera  égal  au  précèdent. 
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si  on  troii've  q.-ielfue  dilHculté  à  mffitrer  les  deux  reElanghs 
"B  G  i  KH,  fpifyef/ie.'t  C  un  de  l'autre  ,  onxura,  la  valeur  des 
deux  enfemble  comme  s'ensuit. 

Mefuuez  tout  le  reitangle  F  G  L  N  qui  Te  trou- 
vera de  \6o  pieds  quarrcz. 

De  cette  femme ,  ôtez  les  2  5  du  petit  redangîc 
EK,  car  El  multiplié  par  IK  ,  5  par  ^,  donnera 
25,  &  le  refte  13^  fera  la  valeur  des  deux  rc6tan- 
cles. 


PROP.     VI. 

Tiiefurer  nne  Pyramide. 

Multipliez  la  bafc  ou  plan  BCD,  par  le  tiers 
de  la  perpendiculaire  A  E  ,  &  vous  aurez  le 
requis.    Autrement. 

Multipliez  la  hauteur  AE,  par  le  tiers  de  la ba- 
fe,  ou  enfin  multipliez  toute  la  hauteur  par  toute 
lahafe,  &  le  tiers  du  produit  fera  le  requis. 


§lue  le  folide   d'une   Pyramide  fe  trouve  en  multipliant  le 
tiers  de  lu  hauteur  par  Ix  bafe  je  le  démontre. 
Suppo[é  2«e  lei  jix  faces  d'un-  cube  B  H  >  [oient  les  hafes 
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d'autant  de  Pyramiaes   qui  ajmt  leurs  [ommets  au  centre  A  , 
ces  fi  X  pyramides  dont  le  cube  fem  composé  ,  feront  égal  es. 

i.  Supfofé  que  le  cofté 
B  C  [oit  de  l'L  pouces  ,  tou- 
te la,  bcife  BC  DE  fera  dç 
14  4  pouces  qu.irnz  (  fui- 
vant  la  1  du  j  }  ^  tout  le 
cube  BH  vaudra  1718 
fonces  cubes  (  fui'vantla  i  ) 
dont  la  fixiéme  partie  i88 
fera  le  contenu  de  chaque 
pyramide. 

Or  tout  le  cube  .ayant  H  pouces  de  haut,  la  hauteur  de  la 
pyramide  ABC  DE  fera,  de  6 ,  i&le  tiers  de  6  ,  multiplié  par 
la  bafe  BCDE  ,  c'eft  à  dire  1  ,  par  144  ;  produira  les  mêmes 
x8  8  ponces  cubes  que  nous  avons  trouvé  que  valait  chaque  py- 
ramide. "Donc  le  contenu  d'une  pyramide  fe  trouve  en  multi- 
pliant toute  la  bafe  par  le  tiers  de  la  hauteur, 

PROP.      VIL 

Mefurer  le  refte  d'une  Pyramide  ,  dont  la  furfacefti- 
perieure  efh  parallèle  a  la  bafe. 

TRonvcz  le  fommet  de  la  Pyramide ,  puis  mul- 
tipliez la  bafe  C  D  E  F ,  par  le  tiers  de  la  per- 
pendiculaire A  B  ,  5^:  vous  aurez  le  contenu  de  la 
Pyramide  entière  B  CD  E  F ,  (fuwant  la  précédente.  ) 
Multipliez  auflTi  la  furfcicc  fuperieure  HOI,  par 
le  tiers  de  la  hauteur  B  O  ,  pour  avoir  la  valeur  de 
la  partie  perdue  BHOI,  laquelle  eftant  fouftraite 
de  celle  de  la  Pyramide  entière,  rcftera  la  valeur  de 
la  partie  proposée  CI. 


k: 
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PROP.     VIII. 

Jllefurer  l'£xaëdre  irregulier  JÎ  G -,  dont  les  fur  faces 

opposées  é'  parallèles  A  B  C  D  ^  E  FG  H ,  font 

deux  reBangles  inégaux  q^  dijfemblables. 

^  U'A  B ,  foir  de  zo  pieds  ,  A  C  de  8  ,  E  F  de 
'^  I  5  ,  E  H  dp  3  ,  &  la  hauteur  I K  de   12. 

Mult. pliez  EF  par 
E  H  ,  I  ^  par  3  i  le  pro- 
duit 45  pieds  quarrez 
fera  li  valeur  du  reâran- 
gîe  EFGH. 

M'ilripliez  suffi  A  B 
par  A  C  ,  20  par  8  , 
le  produit  i  60  fera  la 
valeur  du  rectangle  A  B  C  D. 

Mettez  ces  deux fommes  45  ,  i(>o,cn  une  20 y. 

Prenez  la  différence  des  cotez  EH,  AC»  qui  eft 
5  ,  &  la  différence  des  cotez  E  F ,  A  B  qui  cft  en- 
core ^. 

Multipliez  ces  deux  d-fferences  l'une  par  l'autre, 
^  par  ^  ,  &:  le  produit  25  pieds  quarrez  ,  eftant 
Ibuflrait  de  la  fomrae précédente  205  ,  reliera  180 
pieds  quarrez. 

Prenez  la  moitié  de  ces  i8q  pieds  quarrez,  qui 
efl  90,  &:  la  multipliez  par  la  hauteur  I  K  ,  c'eft 
à  dire  par  i  2  ,  le  produit  fera  1080  pieds  cubes. 

Multipliez  le  produit  des  deux  différences  parle 
tiers  de  la  hauteur  I  K  ,  2  5  par  4  ;  &  le  produit 
100  pieds  cubes,  joint  au  précèdent  1080  j  fera 
la  valeur  requife  1 1  80  pieds  cubes. 

Suppofé  que  l'Exaedre  ait  quatre  farties ,  ff  Avoir  u^t  p.tralle- 
lipip^de  F  G  H  r  D  O  K  P  ,  diux  Prifmes  I  K  N  B  F  P , 
J  K  L  C  H  0  ,  0»  une  pyram'de  I  A  N  K  L  ;  ces  parties  eftant 
mejuïées  i  le  farall^lipipede  fe  trouvera  contenir  ^^o pieds  eii» 
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tes  (  fuivant  la  i  )  le  premier  i'rffme  4j  o  ,  le  deitxiém;  90 
(fuivantla  1  ;  )  /«  Pyramide  100  [  fulvcnt  la precc dente  )  0> 
les  quatre  fommei  peintes  enfemble  firent  les  1180  pieds  cubes 
que  nous  avons  dit  eflre  le  contenu  de  l'Exaedre. 

Mais  fnppofé  que  l'ExaeU^e  ayant  les  mêmes  mtfares  foît 
compose  de  'aenf  parties  ^  d'un  Parallelipipede  ,  de  quatre  Prif- 
mes  ,  ^  de  quatre  Pyramides  :  en  mefurant  aujjt  ces  parties 
fhacHne  à  part  ,  on  trouvera  encore  les  mêmes  w'io  pieds 
cuhs. 


Ceux  qui  veulent  mefurer  cet  ExaJédre  en  tr.ultipliant  la  moi- 
tié de  Ix Comme  des  deux  rectangles  F  H  ,  BC  ,  par  la  hauteur 
IK  ,  peuvent  voir  qu'ils  fe  trompent  conjiàcrablement  ;  car  att 
lieu  de  II  80  pieds  cubes  qui  font  le  jufte  contenu  de  ce  Ccrps, 
ils  en  trouvent  1130  .-  ^  l'erreur  vient  de  ce  qu'ils  le  mefurent 
comme  un  Corps  compoié  [euhmfnt  deFrifmes  Q'de  Paralldi- 
fipedfs  (  fttivant  la  ^  }  ne  confiderant  pas  qu'il  tient  delà.  Py- 
ramide ,  ^  qu'il  faut  mefurer  jes  parties  pyramUaUs  feparé- 
tnent  du  refle  ,  la  manière  de  les  mefurer  en  eflant  liiiferente  ; 
C^  c'ef-  ce  que  nous  avens  fait  e:z  mulripitant  à  part  les  ij- 
pieds  du  rcliangle  AN  KL  prr  le  tiers  de  la  h,:uteur  I  K  ,  tour 
avoir  le  continu  de  la  partie  pyiamidale  A  N  K  I  L. 


PROP.      IX. 

Mefurer  un   cm  aï  oh  foffé  AC  ,  four  fç  avoir  la 
quantité  de  terre  qu'on  en  a  tire. 

MEfiucz  ce  canal  comme  fi  c'cftoit  un  Piirmej 
cefl  a  dire  , 
Mefiirez  la  coupe  ADFH  {par  la  ^  '^^l)  ^  la 
multipliez  par  la  lon'rucur  A  B  ,  3  8  par  200  ,  le  pro- 
duit y 600  pieds  cubes  fera  le  requis,   ou  bien 
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Multipliez  la  largeur  A  D  par  la  longueur  A  B , 
200  par  20  ;  le  produit  4000  toifes  quarrées  fera 
pour  la  partie  fuperieure  dii  Canal  AB  C  D. 

Multipliez  ces  4000  toifes  ,  par  la  profondeur 
El  quieftde  i;  &  du  produit  8000  toifes  cubes, 
retranchez  le  folide  des  deux  talus  A  E ,  D  G ,  lef- 
quels  eftant  chacun  de  200  toifes  cubes  {fiii'vani. 
la  z)  reftera  7600  toifes  cubes  pour  le  requis. 

Autrement.  Prenez  la  moitié  des  deux  largeurs 
AD,  F  H,  c'eft  à  dire  19,  &la  multipliez  par  les 
200  delà  longueur  ABj  puis  multipliez  le  produit 
3800  par  les  2  de  la  profondeur  ,  &  vous  trouve- 
rez les  mêmes  7^00  toifes  cubes. 

■B  I 
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PROP.     X. 

JMefttrer  la.  Maffonnerie  qui  fait  le  tour  ou  le  bord 
d'un  Bajfin  de  Fontaine. 

S  Oit  propofe  de  mefurer  le  bord  du  Bafîin  Exa- 
gonal  A  B ,  composé  de  fix  Prifmes  égaux. 
Mcfurez  un  de  ces  Prifmes  [far  lai)  comme  A  en 
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multipliant  la  furfocerupencure  par  la  hauteur  C  DjiSc 
fuppofé  qu'il  fe  trouve  ellre  de  i  ^  pieds  cubes ,  mul- 
tipliez ces  I  ^  pieds  par  le  nombre  des  Prilmes  ,  c'cft 
à  dire  par  ^,  le  produit  ^o  fera  le  requis. 

PROP.      XI.  ..■:  ^_  .^j-L 

Afefurer  h  bord  d'un  BaJJin  rond. 

MEfurez  l'au-e  du  grand  cercle  AB  ,  6c  ccluy 
du  petit  C  D  (far  la  8  dff  y.) 
Défalquez  de  l'aire  du  grand  cercle,  celuy  du  pe- 
tit ,   l'aire  qui  reftera  fera   la  différence  des  deux 
cercles,  qui  fait  la  furface  ou  partie  fupericure  du 
bord  du  baflin. 

Multipliez  cette  différence  A  E  B  ,  par  la  hauteur 
EF,  Se  Ig  produit  fera  la  valeur  requifè. 


\) 


PROP.     XII. 

Mefarer  le  folide   d'un  tait*  A  F  (jHt  fait  un  angle 
droit  rentrant  B  H  L. 


C 


Onfiderez  ce  talu  comme  un  folide  compofé 
de  deux  Prifmes  ABCDE,DFGIK. 
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Mefurez  ces  Prifmes  (  par  la  ^  )  3c  fuppofé  que 
le  premier  fe  trouve  cftre  de  300  pieds  cubes  , 
le  deuxième  de  400  i  les  deux  enfemble  feront  700. 

Retranchez  de  cette  femme  la  valeur  de  la  Pyra- 
mide DC  HIK  qui  eft  commune  aux  deux  Prif- 
mes ,  le  refte  fera  le  contenu  du  talu. 


PROP.     XIII. 
JHefurer  le  talu  de  l'angle  faillant  C  EG' 

CCupez  D  H  égale  a  B  C  ,  FI  égale  à  B  G , 
puis  confiderez  le  talu  propofé  comme  un  fo- 
lide  compofc  de  trois  parties ,  deux  Prifmes  C  H  , 
I  G  ;  &  une  Pyramide  A  B  H  E  I. 

Mefurez  les  Prifmes  par  la  ^  )  ôc  la  Pyramide 
(  par  la  6.  ) 


PROP. 
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zo<^ 


PROP.      XIV. 


Mefurer  le  folide  en  tdpt  A  B  E, 

E   fuppofe  qu'AD,  BC  font  parallèles,  &  que 

l'angle  B  A  D  eft  droit ,  comme  il  paroift  par  le 
plan  Geometral  a  b  c  d. 

Coupez  F I  égale  à  B  C ,  puis  regardez  le  foli- 
de comme  un  corps  composé  de  deux  parties  -,  d'un 
Prifme  ABCIF,  &  d'une  Pyramide  CDEIH, 
dont  le  quatre  D  £  1  H  en  eft  la  bafe  ,  6c  le  point 
C  le  fommet. 

Mcfurcz  le  Prifme  { fmvant  la  ly  )  il  fe  trou- 
vera avoir  3  6  pieds. 

Mefurez  auffi  la  Pyramide  {fuivant  la  6  ,  )  elle 
fe  trouvera  en  avoir  48  ;  &  la  fommc  de  ces  deu:)Ç 
parties,  c'eft  à  dire  84,  fera  la  valeur  requife. 


PROP.     XV. 


Afefurer  le  tain  de  l'angle  rentrant  D  L  F  qui  efl 
obtHs. 


P 


Renez  D  C  égale  à  B  N ,  E  F  égale  à  B  G  ,  puis? 
fuppofapt  que  les  parties  A  B  L  ,   B  L  F  ,  fone 

Q 
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compofées  chacune  d'un  Prifme  &  d'une  Pyrami- 
de ,  vous  trouverez  le  folide  du  talu  propofé  par  la 
précédente',  c'eû  à  dire  en  mefurant  les  deux  Prif- 
mcs  B  D  ,  G  E ,  &  les  deux  Pyramides  B  L  H  ,  B  L  K. 


PROP.     XVI. 

Meftirer  le  Dodécaèdre  régulier  A. 

LEs  furfaccs  du  Dodécaèdre  font  comme  les  ba- 
fes  d'autant  de  Pyramides  égales  qui  ont  leurs 
fommets  au  centre  de  ce  Corps.   A'mfi 

Mcfurez  une  de  ces  Pyramides  (  -par  la  G  ,  )  Se 
fupposé  qu'elle  fe  trouve  eftre  de  lo  pieds  cubes, 
multipliez  ces  dix  pieds  par  le  nombre  des  Pyrami- 
des qui  efl  12  ,  le  produit  120  fera  le  requis. 


4-^ 


PROP.     XVII. 

-^       .     -   •         JHefarer  une  Sphère. 

IL  faut  multiplier  le  diamètre  par  la  circonféren- 
ce de  fon  cercle  ,   le  produit  fera  la  furface  de 
la  Sphère  {fuivant  Archïmçde  )  multipliçr  enfuitc 
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le  tiers  de  cette  furface  par  "le  rayon  ou  demidia- 
nietre  ,  &  on  aura  le  requis.  Exemple. 

Supposé  que  le  diamètre  AB  foit  de  14  pouces, 
la  circonférence  de  Ton  cercle  de  44  y  multipliez 
CCS  deux  valeurs  l'une  par  l'autre  ,  &  le  produic 
616  pouces  quarrcz  ,  fera  la  valeur  de  la  furface 
de  la  Sphère. 

Prenez  le  tiers  de  ces  6î6  pouces  quarrez ,  qui 
eft  205  —,  &  le  multipliez  par  y,  moitié  du  dia- 
mètre; le  produit  I437>  f^i'a  le  contenu  demandé. 

si  on  fn^fofe  que  ks  616  pouces  q  arrez  de  la  ftirf.ice  de 
cette  Sphère  ,  font  les  hafcs  d'autant  de  Pyramides  égales  qui 
ont  leurs  Commets  an  centre;  il  ejî  évident,  que  mitlt'p.iitnt  lî 
tiers  de  ces  be^fes  (  comme  fi  toutes  n'en  fat  [oient  qu'une  )  pf.rlu 
hauteur  des  Pyramides  ,  qui  efi  le  demidiarnetre  de  la  Sfhere , 
on,  a  (  ftiivant  la  6  )  le  contenu  des  616  Pyramides ,  0>  par 
(onfequent  le  content*  delà  Sphère  qui  en  eft  composée. 

PROP.     XVIII. 

JHefurer  le  contenu  d'un  Tonnsau.    .     . 

MEfurez  l'aire  d'un  de  itî,  fonds  A  B ,  &  ccluy 
du  plus  grand  cercle  C  D  pris  en  dedans , 
puis  multipliez  la  moitié  de  la  fomme  de  ces  deux 
cercles  par  la  longueur  du  tonneau  E  F.  Iç  m'expii- 


Si  le  diamètre  AB  eft  de  14  pouces,  le  diamè- 
tre C  D  de  16  i  leurs  cercles  feront  ;  le  premier  de 
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154   pouces   quarrez  ,    le    deuxième  de  201  1, 
{ftifvayjt  US  dre^dnj  ^)  ôcles  deux  enfemble  feront 
3  5^  pouces  quarrez  -i. 

De  cette  fomme  prenez  la  moitié  iyy±^  Se  la. 
multipliez  par  la  longueur  E  F  de  24  pouces  ;  le 
produit  4261  pouces  cubes  ■^  fera  à  peu  prés  le 
contenu  demandé. 

Il  ne  faut  fus  s'imaginer,  comme  fmt  quelques-uns  ■>  que 
pur  cette  Règle  le  Tenneau  n'cfi  mefuré  que  comme  un  Vaijfea» 
composé  de  deux  parties  de  Cônes  T  O  V  P ,  car  le  produit  de  la. 
multiplication  de  la  longueur  OP  ,  par  la  moitié  de  la  fomme 
des  cercles  des  deux  diamètres  L  N  ,  TV,  donne  plus  que  la 
valeur  d'un  "jaijfeau  tel  qu'eft  T  O  V  P  ,  fuivant  ce  que  nous 
avons  fait  voir  dans  la  8.  Prop,  ^  ce  fltts  va  à  pen  prés  poar 
la  courbure  dn  tonneaa» 


I.       O       W 


PROP.     XIX. 


Mefay^'T  ^«^  cm  Aine  quantité  de  ligueur  proposée. 

IL  faut  avoir  un  Bacquet  fait  bien  à  l'Equiere  , 
&  la  liqueur  y  cftant  verfée,  la  mefurer  comme 
on  mefureroit  un  Parallelipipede. 

Exemple.  Suppofé  que  le  Bacquet  ait  en  dedans 
8  pouces  de  long ,  4  de  large ,  &  qu'cftant  bien  ds 
niveau  la  liqueur  yfoit  haute  de  2. 

Multipliez  la  longueur  par  la  largeur  ,  8  par  4  » 
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ôc  le  produit  3  z  y  par  la  hauteur  2 ,  le  requis  fc 
trouvera  de  64  pouces  cubes. 


Observation    i*"" 

LEs  Parallelipipedes  &:  les  Prifmes  de  même  hau- 
teur, font  encr'eux  comme  leurs  bafes. 

Suppefé  que  le  premier  Parallelipipede ,  le  deuxième  ^  le 
Frifme  fuivant  ayent  le  >rs  bafes  doublet  l'une  de  l'autre  ;  je 
•veux  dire  ,  que  lapremter<.  hafe  f  ir  ^oubU  de  la  deuxième  ,  ç^ 
ceUe-cy  double  de  la,  troifième  \  la  première  ayar.t  8  pouces  quat' 
rez,  ,  lu  deuxième  en  aura  ^  ,  ^  la  troifiéme  i  :  "Et  fila  haU' 
teur  de  ces  Corps  efi  deiopouces ,  le  premier  Parallelipipede  fer  a 
de  So  pouces  cubef ,  le  deuxième  de  40  ,  moitié  de  80,  ^  le 
Prifm:  de  10  ,  moitié  de  ^o  (fuivant  la  1  Qf  la  t.  )  Mais  la 
bafe  du  Cïlindre  eflant  de  6  pouces  quarrez.  ,  le  Cilindre  aur* 
60  pouces  cubes  ;  ^  comme  la  bafe  du  Cilindre  (era  al/,  bafe 
du  Prifme  ,  6  à  i  ;    le  Cilindre  fera  du  Prifme ,  6q  à  io. 

Il  s'enfuit  auflî  que 


2. 


Les  Pyramides  de  hauteurs  égales ,  font  en  mê- 
me raifon  que  leurs  bafes. 


n\ 
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2. 

Un  Prifme  &■  une  Pyramide  de  même  hauteur  Se 
de  bafes  égales  ,  font  en  raifon  de  3  à  i  ;  c'efi  a 
dm ,  que  le  Prifme  eft  triple  de  la  Pyramide. 

Su^pofé  tjue  le  Priftns  A  Q>lii  Pyramide  B  ,  ayent  4  fiecls  de 
hauteur  fur  des  b»fes  de  «;  fiedi  quarnz.  ;  le  Prifme  (  fuivcint 
la,  I  )  fera,  de  ^6  pieds  cnbes ,  ^  la  Pyra^nide  feulement  de  11 
(  \uivz7it  la,  6.  ) 

La  mèmi  chofe  doit  s'entendre  du  Cilindre  C  h  l'égxrd  dtt 
Cône  D, 


Un  Prifme  &:  une  Pyramide  de  même  hauteur 
font  en  même  raifon ,  que  la  bafc  du  Prifme  eft  au 
tiers  de  la  bafe  de  la  Pyramide  i  ou  que  la  bafe  du 
Prifme  prifc  trois  fois  j  eft  à  la  bafe  entière  de  la 
Pyramide. 

Exemple.  §lue  le  Prifme  A  ,  (^  la  Pyramide  B  foient  de 
même  hauteur;  ^  que  la  bafe  de  la  Pyramide  fait  divisée  et 
trois  pxr  lies  égales,  CH,  IK  ,  L  D  ;  le  Prifme  A ,  eji  à  U 
Pyramide  B  ;  comme  fa  bafe  "Ef  j  efi  à  CH  ,  treiftéme  partie 
4f  la  bafe  C  D, 


■■.A 


m:. 


/ 


n 
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Ou  bien.  Supposé  le  plan  EG  trois  fois  aujjî  grand  que  lu 
lafe  E  Fi  le  Prtfrr.e  eft  à  la,  pyramide  ,  comme  le  plan  EG  eji 
À  la  bitfe  C  D  :  de  forte  que  fi  le  flan  E  G  tfi  double  outripU 
du  plan  ou  bafe  CD  ,  le  Pri(me  eft  double  on  triple  de  U  Py- 
ramide ■}  ce  qui  eft  évident  par  la  précédente, 

5-  • 

Les  Corps  fcmblables  ,  par  exemple  ,  A  &  B  , 
font  en  raifon  triplée  de  leurs  bafes  :  ou  ce  qui  eft 
la  mcme  chofe  ,  ils  font  entr'eux  comme  les  cubes 
de  leurs  cotez  homologues. 

§lue  CD,  ET ,  GH ,  I  K  ,  foient  continuellement  propor- 
tionnelles  :  la  raifon  de  C  D  a  I  K  ,  eft  triplée  de  la  raifon  di 
C  D  àE  F  (  par  la  66  du  1.  )  Or  comme  le  coté  C  D  d'un  p-ed , 
à  I  K  de  huit;  ou  le  cttbe  C  D  d'un  pied  au  cube  EF  de  huit  i 
au(fi  la  Pyramide  A  eft  k  la  Pyramide  B ,  comme  un  a  huit. 

De  même,  la  Sphère  L  eft  à  la  Sphère  Af ,  comme  le  cube  7i, 
eft  au  cube  O  :  oh  bien  ce  qui  eft  la  mhne  chofe  ,  la  Sphcre  L , 
eft  a  la  Sphère  M  ,  comme  fon  diameirt  P  P  ,  eft  à  la  quatriè- 
me proportionnelle  TT,  „   :         ...    ..      ,,,.^       •    ■      .'     •      - 


T  mj  Y^f\       y  ■      Çf 


n 


lîT 


au   :e  ^  ji  Q-     4     Kl 
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§lHe  la  Pyramide  A ,  foit  à  la  Pyramide  B  en  raifon  d'un 
à  huit  y  je  le  démontre. 

Puifque  les  P-.ramidcs  A  ,B  ,  font  femblablcs  ,  ^  que  C  D 
eft  d'un  pied  o:t  de  11  pouces  ;  Q^  E  F  ,  de  diux  pieds  ou  de  i  ^ 
pouces  ;  Itt  hauteur  A  7  eftant  de  i\  pouces  ,  Ia  hauteur  BX  , 
fera  de  i^i  s  car  cmme  E  F  c/r  double  de  C  D  ;  BX  doit  aujJî 
eft-e  double  de  A  V.  De  plus  ,  les  bafes  C  DGl  ,  EF  H  K  . 
eft.-.nt  dis  quarrez  parfaits,  la  première  fera  de  144  poucti 
^uarrex.,  ^  la  dcuxitmc  de    {  ^-j 6  fuivant  U  i  du  ■]   )  cd» 

O     iiij 
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ccnnu ,  f'  o-n  multiplie  la  première  ba[e  I44  ,  p^r  7  ,  tiers  dé 
lu  kautîuY  BX  ;  le  pycduit  1008  ,  fera  le  contenu  de  U  Py- 
ramide  A  :  (y>  fi  on  multiplie  la  deuxième  hafe  J76  ,  par  14, 
tiers  de  U  hauteur  B  X  ;  le  produit  X064  ,  ociuple  du  précèdent 
1008  '  fera  U  content*  de  la  Pyramide  B.  Donc  Id  Pyramide 
A  fft  p-  la  P  ;  ramide  B  ,  comme  un  a,  huit. 

La,  même  demonfiration  fefera  des  deux  Sfheres. 


C  12,  D 


E    a^    :£• 


4, 

îî  s'enfuit  que  pour  faire  un  Corps  fcmblatiîe 
a  un  autre  ,  mais  plus  grand  ou  plus  petit  •-,  par 
exemple  y  un  cube  double  ou  triple  du  propofé  A  : 
il  faut  prendre  une  ligne  I  K  double  ou  triple  du 
côté  C  D  -,  puis  trouver  entre  ces  deux  longueurs 
CD,  I  K  ,  deux  moyennes  proportionnelles  E  F  , 
GVi,  f  par  la  54  <af/^  3  :  J  &  la  féconde  E  F  fera  le 
côté  d'un  cube  double  ou  triple  du  propoféé 


A 


I 


c     D 


H 


Si  on  vouloir  faire  une  fuite  de  Corps  fembla- 
bles  ,  de  Boules  ,  par  exemple  ,  qui  fufTent  quadru- 
ples l'une  de  l'autre  dans  une  proportion  continuée  ; 
la  pfemieie  A  eftant  donnée  àt  16  lignes  de  dia- 
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mctrc ,  il  faudroit  prendre  le  diamètre  P  Q^e  qua- 
tre j  pilis  trouver  les  deux  diamètres  moyens  L  M , 
N O  ( par  la  ^^  du^ ,  )  ôc  les  boules  A ,  B ,  C  , E , 
feroient  quadruples  l'une  de  l'autre. 

Pour  en  ajouter  une  cinquième  ,  il  n'y  auroit 
qu'a  trouver  fon  diamètre  T  V  proportionnel  aux 
deux  diamètres  P  Q,  N  O  ,  {fuwant  la  ^^  du  ^  ,) 
&  faire  lamêmechofe  pour  une  iîxiémej  une  feptié- 


me 


Suivant  la.  précédente  ,  la,  boule  A  ferait  quadruple  de  lu 
boule  B  comme  le  diamètre  I  K  le  ferait  du  diamètre  P  6^:  Et 
le  dixmetre  L  M  efic^nt  au  diamètre  T  V  camme  I  K  à  P  €} , 
par  Ia  raijon  d'égalité ,  la  boule  B  ferait  quadruple  de  la  bou- 
le C ,  comme  le  diamètre  L  M  ferait  quadruple  du  diamètre 
TV-  Et  ain/i  des  autres  boules. 


mK_ 


2i8       TRAITE'  DE   GEOMETRIE. 


C  PI  A  P  I  T  R  E        Dixie'mE. 

PRATIQUE  SUR  LE  TERRAIN, 

Où  l'on  enfcigne  à  lever  des  Plans  ,  à  en 
tracer  ,  de  à  mefurer  toutes  fortes  de  di- 
mentions  inaccclTibles. 


ON  travaille  fnr  le  Terrain  avec  divers  Inflru- 
mens.  Ceux  dont  on  ufe  le  pins  font  le  Cordeau^  le 
De?nicercle  ,  le  Cor/îpas  de  proportion  ,  cr  la  Plan- 
chette, 

Usage   du   Cordeau. 

Le  Cordeau  peut  eftic  fimpic  &  de  telle  longueur  qu'on 
voudra,  mais  eftant  divifé  ,  ileft  de  dixToifes  pour  l'ordi- 
raire  ,  &  lesdivifions  y  fonc  marquées  par  des  nœuds  faits  de 
fîx  pieds  en  llx  pieds,  c'cil  à  dire  ,  de  to)les  eu  toiles. 

PROPOSITION    I. 

Dft  Fiquet  C,   conduire  fur  le  Tré  une  liane  quifajfc 
des  angles  égaux  avec  le  mur  AB. 

Fichez  prés  du  mur  A  B  ,  deux   Piquets  E ,  F , 
également  éloignez  du  Piquet  C ,  à  la  diftance 
d'environ  deux  ou  trois  toifes. 

Prenez  le  cordeau  par  le  milieu  D,  6c  faites  por- 
ter fcs  deux  bouts ,  l'un  au  Piquet  E  ,  &  l'autre  au 
Piquet  F,  puis  le  tenant  bandé  de  part  &:  d'autre, 
fichez  le  Piquet  D  ,  par  lequel  vous  conduirez  la 
ligne  demandée  (  Voyzj  la/^du  ^.  ) 
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PROP.      II. 

■■'* 
Tirer  fur  le  Vré  oh  Terrain  ,  &  an  Piquet  B  ,  un& 
ligne  qui  fajfe  un  angle  droit  avec  le  mur  A  B. 

Liez  le  Cordeau  en  deux ,  &  le  tenant  par  le 
milieu  avec  un  Piquet  C  j  faites  porter  un  de 
fes  bouts  au  Piquet  B,  &:  l'autre  à  quelque  diftan- 
cc  de  là  ,  par  exemple  au  Piquet  D ,  qu'on  aura 
iîché  à  volonté  contre  le  mur. 

Plantez  le  Piquet  C ,  tenant  le  Cordeau  tendu  de 
part  &  d'autre  ,  de  manière  qu'il  fafTe  un  triangle 
ifocele  B  C  D. 

Levez  le  bout  du  Cordeau  qui  eft  au  Piquet  B 
&  le  portez  en  E,  prenant  garde  que  CE  foitunc 
ligne  droite  avec  CD;  puis  menez  BE  qui  fera  un 
angle  droit  avec  A  B ,  (  fuivant  la  ^  dn  ^.  ) 

PROP.       IIL 

CoMper  l'anale  A BC  en  deux  également. 

Lantez  deux  Piquets  G ,  H ,   en  égale  dillance 

de  Li  pointe  de  l'angle  B. 
Prenez    deux    parties   égales   de  Cordeau   HO, 
G  O  ,  &  B  O  ,  coupera  l'angle  en  deux  (  fuivanir 
la  5  du  3.  } 

PROP.     IV. 


Du  Piquet  d  mener  un  Cordeau  parallèle  Att 
mur  A  B. 
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Rcncz  avec  le  Cordeau,  la  diftance  BD  égale 
à  la  diftance  A  C  {fmvant  la  %  du  }.) 
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P  R  O  P.     V. 

Le'verle  plan  cCun  mur  A  C  bâti  fur  la  defcente  (Xune 

montagne  ,  ou  plùtoft  ,  mefurer  ce  mur 

tour  en  avoir  le  flan. 

MEfiirez  fa  longueur  par  la  ligne  de  niveau 
A  B ,  ou  par  les  trois  A  D  ,  E  F  ,  G  B  ;  lef- 
quelles  prifes  enfemble  font  égales  à  la  feule  de  ni- 
veau A  O. 

Il  y  a  de  la  dijference  entre  me  jurer  un  mur  com- 
me celuj-cy  four  le  toife  de  la  Majfonnerie  ;  &  le 
mefurer  four  en  lever  le  flan. 

Dans  le  fremicr  cas  le  mur  doit  efre  mefuré  far 
toute  fa  longueur  A  Ci  mais  dans  le  fécond ,  il  le  faut 
mefurer  feulement  far  la  longueur  qu  il  auroit  fur  de  s 
fondemens  fris  fans  aucune  fente  comme  L  AI. 

PROP.     VI. 

Lever  le  Vlan  de  l'angle   rentrant  B ,  cefî  a  dire , 

décrire  fur  du  fapier,  un  angle  égal  a  celuy 

des  deux  mnrs   ABC 

PLantez  les  Piquets  D ,  E ,  à  quatre  ou  cinq  toi- 
fes  de  la  pointe  de  l'angle  B. 
Mefurez  la  diftance  qui  elc  entre  les  Piquets  D, 
E,  puis  faites  fur  du  papier  le  triangle  b  d  e  fem- 
blable  au  triangle  B  D  E ,  (parla  }o  du  ^  ,)  Se  vous 
aurez  l'anelc  b ,  é^al  à  l'angle  B. 

PROP.     VII. 

Lever  le  flan  de  f  angle  f ai  liant  E  F  G. 

ATtaclicz  le  Cordeau  par  un  bout  à  l'angle  F, 
&  le  tendez  vers  H  faifant  une  ligne  droite 
avec  E  F. 

Prenez  F  H  de   5  ou  ^-toifes,&  FI  d'autant. 
Mefurez  la  difiance  des  deux  Piquets  HI. 
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Faites  un  triangle  f  i  h  femblable  au  triangle 
F I  H  (  par  la  30  dti  ^,)  &c  l'angle  extérieur  o  F  i 
fera  le  requis. 

PROP.    VIII. 

Tracer  fnr  le  terrait:  un  triante  femhlahU  na 
profcfe   ABC. 

PRenez  trois  parties  de  Cordeau  D  ,  E  ,  F ,  cha- 
cune  d'autant   de   toiles   qu'il   y   en  a  d'ccri» 
tes  fur  les'' cotez  du  triangle  ABC. 

Les  lignes  fe  tracent  fur  le  terrain  ar^ecune  bêche 
OH  quelque  autre  injlrumem  propre  a  couper  la  terre. 

PROP.     IX. 

Lever  le  plan  d'un  mur  compofe  de  plujteurs 
angles  Ai  B,  Ci  D. 

TEndez  le  Cordeau  AI  ,  &  dans  fon  aligne- 
ment ,  plantez  les  piquets  C  ,  H  ,  L  j  &c.  vis 
à  vis  des  angles  B,  C ,  D ,  Sec. 

Mefurez  les  perpendiculaires  G  B ,  H  C  ,  L  D ,  & 
toutes  les  parties  du  cordeau  A I. 

Tirez  fur  du  papier  une  ligne  a  i ,  &  la  divifez 
par^  le  moyen  d'une  petite  échelle  ,  aux  points  g  > 
1,  m,  n;  comme  le  cordeau  AI  eft  divifé  par  les 
piquets  G,  L,  M,  N. 

De  tous  ces  points  g ,  I  ,  m ,  n  ,  élevez  des  per- 
pendiculaires gb  ,  hc  ,  &c.  &  les  terminez  entre 
elles  fuivant  les  mefures  des  perpendiculaires  G  B , 
HC,  &c.  puis  par  leurs extremitez  décrivez  le  plan 
demandé  a,  b,  c,  d,  i. 

Le  ferpentement  d^une  rivière  fe  défgnera  d.e  me- 
me  i  or  le  cour  an-  .le  te  au  peut  eflre  marqué  par  une 
flèche  ABi  qpi  on  fçait  aller  toujours  la  pointe  devant'* 
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P  R  O  P.     X. 

Lever  le  plan  d'un  pré,  oh  dételle  Antre  pièce  de  terre 
ejHon  voudra. 

TEndez  un  cordeau  tout  au  travers  ,  parexeiTî- 
ple  de  l'angle  A  a  l'angle  B. 
De  cette  ligne ,  que  nous  appelions  ordinairement 
ligne  maîtrefl'e  ,   obfervez  la  fituation  de    tous  les 
angles  du  pré  {par  la  précédente.  ) 

Les  lignes  CE,  C H ,  &c.  peuvent  ejire  condui- 
tes a  angles  égaux  fur  A  B  ,  par  le  moyen  d^une 
grande  Equiere ,  comme  la  figure  le  fait  voir. 

PROP.      XI. 

Lever  le  plan  d'un  Chafleau  par  le  dehors. 

ENvironnez  le  Chafteau  par  de  grandes  lignes 
maîtrelTes  D  E  F  G  ,  3c  mefurez  exademcnt  leurs 
longueurs ,  &  l'ouverture  des  angles  qu'elles  feront 
entr'elles. 

Ces  grands  alignemens  D  E FG  ,  fe  feront  ou  de 
cordeau,  ou  feulement  de  rayons  vifuels  ;  (^r  pour  les 
angles  i  outre  cjuon  en  peut  prendre  les  ouvertures 
par  les  manières  précédentes  ,  ils  fe  peuvent  auffime- 
furer  par  le  Recipian^le  ,  qui  e(l  un  inflrument  com^ 
pofé  de  deux  grandes  règles  de  bois  ,  qui  s'ouvrent 
^  fe  ferrent  a  la  manière  d'un  compas. 

De  CCS  lignes  maîtrelTcs  ,  obfervez  tout  le  con- 
tour  du  Chafteau  (  par  la  précédente  )  tenant  ua 
mémoire  ex-aidl  de  la  valeur  de  toutes  les  lignes  6C 
de  tous  les  angles  que  vous  mefurerez. 

Z^n  plan  fe  commence  fur  les  lieux  par  un  fmph 
brouillon  quon  fait  a  ve'ùe  ,  c' e^  a  dire  ,  fans  règle 
(jr  fans  compas  ,  mais  qu'on  charge  par  des  chiffres , 
de  la  jufle  valeur  des  lignes  cr-  des  angles  qu'on  me* 
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fure  fur  le  terrain  •,    c;-  fur  ce  hro''''tllon  on  fait  [on 

■pian   ou  deffem  au  net  lors  qu'on  efi  de  retour  a  la, 
Tnaifon, 


Usage    du  Demicercle. 

Le  Demicercle  dont  o^  ufe  fur  le  terrain  a.  un  alhidade  ot* 
règle  mobile  avec  des  pinules ,  c'eft  à  dire  des  vif  ères ,  ^  un. 
pied  au  dejfus  duquel  il  fe  meut  (^  fe  toy.rne  à  tou; es  fortes  de 
liais  par  le  moyen  d'une  charnière  ou  machine  qu'on  nomms 
genoiiil. 

PROPOSITION    I. 

Mefurer  une  largeur  de  Rivière  par  exemple   B  C. 
Rcnez  fur  le  rivage  une  bafe  A  B  ,  de  dix ,  vinat 


P 


à  trente  toifes,  ou  plus,  fl  la  rivière  eft  d'une 
largeur  confîderable. 

Pofez  le  Demicercle  en  A  ,  &  mefurez  l'ancrlc 
BAC  en  dirigeant  les  deux  règles  de  l'Initrumcni: 
l'une  vers  B  ,  t?c  l'autre  vers  C. 

Mefurez  de  la  même  manière  l'angle  ABC. 

Tirez  fur  voftre  papier  une  bafe  DE,  d'autant 
de  petites  parties  que  vous  aurez  donne  de  toifes 
à  la  bafe  A  B  ,  puis  faites  les  angles  D  ,  E ,  cfraux 
aux  angles  A,  B,  [parla  ii  du^.  )  &  la  ligne  EF 
contiendra  autant  de  petites  parties  de  l'échelle  DE, 
que  la  largeur  EC  contiendra  de  toifes  [fuivant 
la  53  du  1.) 

PROP.     II. 

Mefurer  l angle   rentrant   ABC,  cjuun  foffc  plein 
d'eau  rend  inaccejfible. 

Ettez-vous  fur  le  bord  du  folTé   à  quelque 
endroit  comme  D  ,   d'où  le   mur  AB   loit 

P  ij         ■ 
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cnfilé  ,  Se  Y  plantez  un  piquet. 

Plantez  aulli  le  piquet  E  dans  l'enfilade  B  C  E. 

Mefurez  avec  le  Demicercle  les  angles  D,  E  qui 
par  exemple  font  l'un  de  61  degrcz,  &  l'autre  dç 

Faites  addition  de  ces  deux  angles  ,  puis  tirez 
leurfomme  120  de  180,  le  refte  60  fera  la  valeur 
de  l'angle  B  {fmva/jt  la  i  du  S.) 

PROP.     III. 

Mefnrer  f  ayigle  failUnt  A  B  C  ^  duquel  on  ne  peu^ 
approcher. 

7)  Lantez  les  piquets  D,  E  ,  en  ligne  droite  avec 
X    les  faces  AB,  BC. 

Mefurez  les  angles  D ,  E  ,  &  fuppofé  que  le  pre- 
mier fe  trouve  de  40  degrez ,  le  deuxième  de  jo» 
le  troifiéme  B  fera  de  90  (  parla  i  du  S  ,)  &  l'aU'* 
gle  ABC  d'autant  {fuivant  la  19  du  i.  ) 

PROP.     IV. 

Afefurer  la  courtine  A  B  ,  ajant  le  fojfc  E  F 
entre- deux, 

PRenez  fur  le  bord  du  fo(Té ,  une  bafe  à  volon- 
té   par  exemple  ,  C  D  de  ^  o  toifes. 
Des  cxtremitez  de  cette  bafe  C  D  ,  dirigez  avec 
le  Demicercle  des  rayons  vers  les  points  A  &:  B  en 
obfervcint  la  valeur  des  angles  B  D  A  ,  B  D  C ,  com- 
me aufli  des  angles  A  C  B  ,  A  C  D. 

Décrivez  la  fiç^urc  cfîïh  feniblable  à  la  fienrc 
ABCD  (  par  la  i<)  du  ^,  )  &  la  bafe  e  f ,  eftanc 
faite  de  30  petites  parties  par  rapport  à  la  bafe 
CD  qui  cft  de  30  toifes,  vous  connoiftrcz  la  lon- 
gueur de  la  courtine  AB  par  1j  nombre  des  petites 
parties  qui^fe  trouveront  comprifcs  dans  la  ligne  g  lu 

P  ni 
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:  Usage  du  Compas  de  Protortion. 

Le  Compits  de  Profortion  a  four  jambes  deux  règles  de  cui~ 
njre  fur  lefjuelles  il  y  a  d'ordnutre  quatre  patres  de  lignes 
gravées  ,  dont  l'une  qu'on  nomme  des  cordes ,  ^  qui  efi  defii- 
Tiée  à  la  mefure  des  angles ,  efi  celle  qui  [erî  fur  le  terrain. 

Les  deux  l  gnes  A  B  ,  A  C  qui  font  cette  faire ,  font  dtvifées 
chacune  e»  1 8  o  parties  qui  répondent  par  ordre  aux  1 8  o  degrez. 
de  leurs  demicercles ,   comme  il  paroifl  par  la  figure  A  B  G- 

Aux  extrémités  de  ces  deux  lignes ,  font  des  pinules  qui  fervent 
à  diriger  les  rayons  vifuels,  Qr>  le  Compas  efi  monté  fur  un  pied 
avec  un genoUil  femblable  a  celny  du   Demicercle, 

PROP.      I. 

Faire  un  angle  de  telle  ouverture  qnon  'voudrai  Tôt 
exemfle  foit  propofe'  de  faire  un  angle  de  j^o 

degrez,  au  point  L.  ,      ...       ; 

PRenez  avec  un  Compas  commun  la  corde  AD 
de  40  degrez.  Ouvrez  le  Compas  de  propor- 
tion tant  que  les  cordes  de  60  degrez  A  E  ,  A  F 
foient  éloignées  l'une  de  l'autre  par  leurs  extrcmi- 
rez  E ,  F,  d'une  ouverture  égale  à  celle  des  pointes 
du  Compas  commun  j  c'eft  à  dire,  ouvrez  le  Com- 
pas de  proportion  jufqu'à  ce  que  la  corde  de  l'arc 
E  F  ,  fe  trouve  é^ale  à  la  corde  A  D  ,  &  l'anî^le 
E  A  F  fera  de  40  degrez. 

Si  on  veut  faire  un  anale  de  50  ou  60  degrez,  ,  il 
faut  ouvrir  le  Compas  de  proportion  jufques  à  ce  que 
E  Fi  fait  égal  a  la  corde  de  50  degrez,  ^O  ,  ou  a 
celle  de  60  u4  E  )  &  ainfi  de  tous  autres  angles. 

'' V'  -         PROP.      IL 

Mefurer  V angle  I G  H- 

Ofez  le  Compas  de  proportion  a  trois  ou  qua- 
tre pieds  de  l'angle  G,  par  exemple  enL,  puis 
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tendez  des  cordeaux  LM,  LN,  parallèles  aux  deux 
murs  G  H    G  I ,  afin  d'avoir  l'angle  M  L  N  ,  égal 
à  l'angle  I  G  H. 

Accommodez  les  jambes  du  Compas  de  propor- 
tion,  ou  pour  mieux  dire,  dirigez  leurs  lignes  des 
cordes  fur  les  cordeaux  L  M  ,  L  N  j  &  le  Compas 
eftant  ainfi  ouvert ,  d'un  angle  égal  au  propofé ,  le 
nombre  des  degrez  de  fon  ouverture  fe  trouvera 
comme    s'enfuir. 

Prenez  avec  un  Compas  commun  ,  la  diftance 
EF,  qui  eft  entre  les  points  de  60  degrez. 

Portez  cette  ouverture  de  compas  commun  fur 
une  des  lignes  des  cordes  ,  &:  trouvant  qu'elle  em- 
braiTf  la  corde  AD  de/40  degrez  ,  concluez  que 
l'angle  eft  ouvert  de  /40  degrez. 


Usage  de   la  Planchette. 

la  Tlanchette  ejî  un  dis  d'environ  douze  ou  (quinze  ponces 
en  quurré  i  montée  fur  tm  pied  à  trois  branches. 

On  travaille  fur  cette  Planchette  comme  fur  une  petite  table , 
le  papier  y  efi  arrêté  avec  un  ch.tjfi  qui  s'emboîte  au,  bord ,  (^ 
les  limes  qnon  tire  dcjfus  ,  fc  dirigent  par  des  épingles 
^u'on  fait fcrvir  de  'uijieres  ç^  de  petits  piquets. 

PROPOSITION    I. 

Tirer  une  liçme  [tir  le  terrain  qui  réponde  a  la  ligne 
A  B  propofee  fur  la  Planchette. 

Fichez  fur  la  ligne  propoféc  A  B  ,  deux  épingles , 
l'une  à  rextremité  A,  &:  l'autre  à  l'extrémité  B.. 
Plantez  dans  le  terrain  un  piquet  P  ,  directement 
au  defibus  de  l'épingle  A. 

Attachez  le  cordeau  par  un  bout  à  ce  piquet  P , 
&  quelqu'un  portant  l'autre  bout  avec  un  piquet  C, 
faites  diriger  le  cordeau  P  S  »  fous  la  ligne  A  B ,  je 
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veux  dire  ,  faites  planter  le  piquet  C  dans  le  rayon 
vifiiel  A  B  C  ,  &  le  cordeau  eftanc  bien  tendu  fera 
la  liçne  demandée. 

PROP.      IL 

V»  angle  u4  B  C  efiant  propofé  fur  la  planchette  ,  en 
aligner  un  femblable  fur  le  terrain, 

TEndez  fur  te  terrain,  les  cordeaux  BD,  BE, 
précifement  fous  les  lignes  B  A,  BC  (par  la 
précédente.  ) 

PROP.    III. 

Du  point  O  ,  donné  fur  la  planchette  ,  tirer  une  ligne 

vers  quelque  endroit  propofé ,  par  exemple 

'vers  le   clozher  f. 

Fichez  une  épingle  bien  à  plomb  au  point  O, 
&  regardant  le  clocher  F  ,  par  le  bas  de  cette 
épingle,  plantez  dans  le  rayon  vifuel  OF,  &  vers 
le  bord  delà  planchette,  une  autre  épingle  H  ,  puis 
tirez  la  ligne   demandée  O  H. 

PROP.     IV. 

jMefurer  une  largeur  inaccejfihle ,  par  exemple  ,  celle 
d'un  marais  A  B. 

P  Lacez  la  planchette  à  quelque  endroit  comme  C , 
d'où  vous  puiiTicz  aller  en  lignes  droites  vers 
les  buts  A  &  B  j  &  d'un  point  C  pris  fur  la  plan- 
chette ,  dirigez  les  rayons,  fçavoir  CD  vers  A, 
&  C  E  vers  B. 

Mefurcz  les  longueurs  C  A  ,  C  B ,  &:  les  racour- 
ciffcz  proportionnellement  fur  la  planchette  par  le 
moyen  d'une  petite  échelle  :  par  exemple,  fi  CA 
clî  de  z6  toifes  6c  C  B  de  3  o  i  prenez  fur  l'çchel- 
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le  G  H  3  ^  petites  parties  pour  CD,  30  poui: 
C  E  j  &  le  nombre  des  petites  parties  de  la  ligne 
DE  vous  fera  connoiftre  combien  il  y  aura  de  toi- 
ùs  du  point  A  au  point  B  { fni'vant la  '>^Z  dm.) 

PROP.      V. 

Eflant  donné  un  plan  fur  la  planchette ,  en  tracer  un 
femblable  fur  le  terrain. 

POfez  la  planchette  dans  le  milieu  du  terrain  où 
vous  avez  à  exécuter  le  plan  propofé ,  qui  par 
exemple  eft  d'un  petit  Fort ,  dont  la  longueur  de 
chaque  rayon  eft  connue  par  les  chiffres  qui  font 
écrits  de/fus. 

Dirigez  avec  le  cordeau  ,  des  rayons  fur  le  ter- 
rain qui  répondent  à  ceux  du  plan  donné  fur  la 
planchette,  {parla  i  )  par  exemple,  le  rayon  O  A 
eft  chiffré  de  124  toifes  ,  prenés  le  cordeau  D  E  de 
1 24  toifes ,  &  ainfï  du  refte.  (  Voyez,  la  6  du  6.) 

PROP.      VI. 

Lever  le  plan  d'une  place  ^  c^  premièrement  dtt 
hafiion  D  E  D. 

POfcz  la  planchette  dans  la  gorge  du  Baftion,  à 
l'endroit  A ,  d'où  vous  pourrez  enfiler  les  deux 
courtines  BC,  B  C. 

Du  point  A  pris  fur  la  planchette  ,  dirigez  des 
rayons  vers  tous  les  angles  du  Baftion. 

Mefurez  les  rayons  A  B ,  A  D  ,  A  E ,  Sec. 

Racourciflcz  ces  rayons  proportionnellement  fur 
la  planchette  ,  par  le  moyen  d'une  échelle  I  L. 

Menez  FG,  G  H,  HG  ,  Ôcc.  &c  vous  aurez  le 
plan  du  Baftion  propofé. 

Mettez  une  autre  feiiillc  de  papier  fur  la  plan- 
chctc  ,  puis  faites  le  plan  du  Baiîion  fuivant,  &c 
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paHez  aind  de  Baftion  en  Baftion  jufqu'au  dernier, 
en  obfervant  la  longueur  des  courtines. 

Tous  les  Baftions  de  la  Place  eftant  tracez  avec 
leurs  courtines  fur  autant  de  morceaux  de  papier, 
vous  les  aflemblercz  fur  une  table ,  &:  fi  la  clofture 
du  Plan  ne  fe  trouve  pas  jufte,  je  veux  dire,  fi  a.ù 
femblant  ces  parties  ,  la  première  ne  fe  rapporte  pas 
tout-à-fait  avec  la  dernière  ,  il  faudra  rccraCTner  ce 
deffaut  en  ouvrant  ou  rcuerranc  tant  foit  peu  cha- 
que angle  de  la  figure. 

PROP.     VII. 

Lever  la  ft nation  de  plujîenrs    Villages    en  même 
temps  ;  par  exemple ,  des  trots  VilUges  ^ ,  B  ,  C. 

CHoififlez  un  terrain  où  vous  puifiiez  avoir  une 
bafe  de  cinq  ou  fix  cent  toifes ,  &c  plus  s'il  exl 
poflible  ,  &  que  de  fes  extremitez  E  ,  G ,  on  décou- 
vre les  Villages  propofez. 

A  l'une  des  extremitez  de  cette  bafe  comme  E, 
&  du  point  E  ,  pris  fur  la  planchette ,  dirigez  des 
rayons  vers  les  clochers  ou  lieux  plus  apparens  de 
ces  Villages  ;  &  un  autre  rayon  vers  le  piquet  G, 
(fUiiiant  la  ^.  ) 

De  ce  dernier  rayon,  faites  une  bafe  fur  la  Plan- 
chette ,  qui  réponde  à  celle  que  vous  avez  prife  fur 
le  terrain ,  &  écrivez  fur  chaque  rayon  le  nom  du 
Village  où  il  eft  dirige. 

Tranfportez  la  planchette  en  G,  &:  la  tournez  de 
forte  que  la  bafe  e  g  que  vous  avez  tiré  deiïus  , 
fe  trouve  au  dcfliis  de  celle  du  terrain  E  G.  Puis 

Du  point  G  pris  fur  la  planchette  ,  dirigez  auflî 
des  rayons  vers  les  Villages,  A ,  B ,  C  ,  &  les  points 
a,  b,  c,  où  ils  couperont  les  rayons  de  la  premiè- 
re ftation  ,  feront  en  diftance  avec  leur  baie  e  g  , 
comme  les  trois  Villages  Aj  B ,  C  >  avec  leur  bafe  E  G* 
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En  dirigeant  les  rayons  vifuels  ,  il  faut  avoir  foin 
tjne  la  Planchette  fait  toujours  de  niveau ,  ^-jamais 
inclinée  y  cette  circonfiance  ejt  abfolument  neceffaire 
■pour  bien  reujfir. 

PROP.     VIII. 

Conduire  du  point  A  ,  une  ligne  parallèle  a  la  mU' 
raille  C  D  ,  de  laquelle  on  ne  peut  approcher. 

Plantez  la  Planchette  B ,  à  quelque  endroit  af- 
fez  éloigné  du  point  A. 

Du  point  B ,  dirigez  far  la  Planchette  des  rayons 
vers  les  points  A ,  C ,  D. 

Tranfportcz  la  Planchette  en  A  ,  &  la  pofez  de 
telle  forte  que  le  rayon  A I ,  fafle  partie  du  rayon  A  B. 

Du  point  A  ,  dirigez  les  rayons  AC,  AD,  & 
par  les  points  oii  ils  couperont  ceux  de  la  première 
ftation  ,  menez  EF,  laquelle  fera  parallèle  à  Ci). 

Menez  fur  la  Planchette ,  la  ligne  A  O  parallèle 
a  EF  ,  &  fous  cette  ligne  ,  tirez  fur  le  terrjin  la 
demandée  A  L  (  par  la  i.  )  "^ 

PROP.      IX. 

Tirer  une  ligne  vers  un  lieu  quon  ne  voit  pas. 

SUppofé  que  la  montagne  M  ,  empêche  qu'on 
voye  du  point  B ,  le  lieu  A  vers  lequel  on  doit 
tirer  une  ligne. 

Avancez  en  quelque  endroit  C ,  d'où  vous  puil^ 
iîez  découvrir  les  deux  points  A  &  B. 

En  ce  lieu,  &  du  point  C  pris  fur  la  Planchette, 
dirigez  des  rayons  vers  A  &  B ,  &  un  troifiémc  vers 
un  autre  point  comme  D,  d'où  l'on  pourra auffi dé- 
couvrir les  mêmes  points  A  &  B. 

Tranfportcz  la  Planchette  en  D ,  &  la  plantez  de 
manière  que  le  rayon  DG  pris  fur  la  Planchette,  fe 
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trouve  fur  le  rayon  D  C  j  puis  du  point  D  ,  dirigea 
les  féconds  rayons  D  A  ,  D  B. 

Des  points  E  ,  F  ,  où  ces  rayons  couperont  les 
premiers,  menez  la  ligne  EF,  &  enfin  faites  {par 
la  z  )  l'angle  H  B  I  égal  à  l'angle  D  E  F  ,  &:  B I 
fera  dirigée  vers  le  lieu  propofé  A. 

PROP.     X. 

Divifer  le  Pré  B  F  en  deux  parties  égales  par  une 
ligne  droite  menée  dt*  point  G- 

LEvez  un  plan  du  Pré  propofé. 
Divifcz  ce  plan  H I  en  deux  également  par  la 
ligne  L  M  (  fuivant  la  u  du  ^.  ) 

Mefurez  exactement  O  M ,  MI,  puis  coupez  R  ? 
en  S ,  comme  0 1  l'efl:  en  M ,  èc  la  ligne  G  S  fera 
le  partage  demandé. 

PROP.     XI. 

jMefurer  la  hauteur  d'un  Bâtiment   AB  ■>  qui  efl  a 
plomb  fur  un  pavé  bien  de  niveau  A  G. 

POfez  la  Planchette  bien  à  plomb  en  quelque 
lieu  commode  \  par  exemple  en  C. 

Tirez  fur  cette  Planchette  la  parallèle  D  H. 

Du  point  D  tirez  le  rayon  D  F  vers  l'extrémité 
du  Baftiment  B. 

Prolongez  ce  rayon  jufques  fur  le  pavé  en  G. 

Voyez  le  nombre  de  pieds  qu'il  y  a  entre  A  & 
G ,  &  coupez  D  H ,  d'autant  de  petites  parties. 

Elevez  la  perpendiculaire  HF,  elle  contiendra  au- 
tant de  petites  parties  de  la  ligne  DH,  que  la  hau- 
teur A  B  contiendra  de  pieds  {fuivant  la  53  du  i.  ) 

PROP.     XII. 

Mefurer  la  hauteur  A  B  ,  de  laquelle  on  ne  fçauroit 
approcher. 

Tirez  fur  la  Planchette ,  une  bafe  c  d. 
A  la  hauteur  de  cette  bafe ,  tendez  un  fil  N  M 


CHAPITRE    X    .  24.S 


;'-A 


C  G 


2.^ (T.      TRAITE'  DE  GEOMETRIE 


r,  - 


CHAPITRE    X.  217 

par  le  moyen  de  deux  bâtons  comme  il  paroîc-  par 
'cette  figure. 

Sur  ce  fil  marquez  une  longueur  C  D  de  fept  ou 
huit  pieds  ou  plus ,  laquelle  lervira  de  bafe  pour  le 
terrain. 

Du  point  d ,  dirigez  fiir  la  Planchette  deux  rayons, 
l'un  vers  A ,  Se  l'autre  vers  B. 

Tranfportez  la  Planchette  en  E  ,  &  lajuftez  de 
manière  que  le  point  c  le  trouve  fiir  le  point  C  ,  de 
même  que  la  bafe  c  d  fur  la  bafe  C  D. 

Tirez  du  point  c  deux  autres  rayons  vers  les  points 
A  &  B,  &  les  points  où  ils  couperont  les  premiers 
rayons ,  donneront  la  hauteur  o  s  qui  fera  à  la  pe- 
tite bafe  c  d ,  comme  A  B  cfl:  à  la  grande  bafe  C  D. 

PROP.     XIII. 

Ji^efnrer  fur  le  terrain  inégal  ç^  penchant  F  H  y  une 
hauteur  i'/iaccejfible  A  B- 

LA  pratique  de  cette  Propoficion  efl:  femblabic 
à  la  précédente ,  &  la  différence  de  terrain  ne 
change  rien  dans  l'opération. 

PROP.     XIV. 

Aîefurer  la  hauteur  de  la  monture  A  B. 

POfcz  la  Planchette  bien  à  plom  au  pied  de  la 
montagne. 
Dirigez  un  rayon  G  D  par  le  codé  fuperieur  de 
la  planchette. 

Tranfportez  la  planchette  en  D  >  &  là,  dirigez 
un  autre  rayon  de  niveau  G  E. 

Continuez  la  même  choie  jufqu'au  fommct  A , 
&  le  nombre  des  dations  donnera  la  hauteur  AB, 
car  fuppofé  dix  dations  ,  la  planchette  ayant  4  pieds 
de  haut  ,  ce  fera  40  pieds  pour  la  Kautcur  de  la 
montagne. 

Par  la  même  pratique  on  connoiftra  la  dcfccntc 

Q_ 
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A  C  6cla diftance  B  C ,  en  raefuranc  les  rayons  G  E> , 
GE,  GA,&c. 

PROP.     XV. 

Mefurer  le  talu  du  rameur  A  B. 

PRenez  une  pique  ,  Rattachez  au  bout  unplomK 
qui  defccnde  au  bas  du  fofTé. 
Tenez  cette  pique  couchée  fur  le  haut  du  ram- 
pai" ,  &  l'avancez  jufqu'à  ce  que  le  plomb  tombe  fur 
le  dcffaut  du  talu  B  ,  fa  faillie  A  D  dans  le  fofle , 
fera  égale  à  la  mefurc  demandée  C  B  {fuivant  la  38 
dn  1.  ) 

PROP.     XVI. 

Jiicfurer  In  hamenr  des  étages  ,  fet7ejîres  ,  portes ,  <^- 
autres  parties  de  la  face  d't^yie  matfon. 

P  Lacez-vous  à  quelque  diftance  de  la  maifon  , 
par  exemple  en  A ,  &  vous  tenant  arrêté  >  fer- 
me ,  &  fins  mouvoir  la  tefte  \,  marquez  fur  une  règle 
ou  cine  OG  qu'on  tiendra  droite  devant  vous,  le 
paflTagc  des  rayons  vifuels  par  lefqucls  vous  verrez 
les  hauteurs  à  mefurer i  &  les  parties  BFIKG  fe- 
ront entr'elles  comme  les  parties  D  E  H  L  C. 

Mefurez  cnfuite  avec  un  pied  ou  une  toife,  la 
partie  inférieure  du  Baftiment  D  E  ,  qui  vous  cft 
accefllble ,  &:  fuppofé  qu'elle  fc  trouve  eftre  de  8 
pieds  ,  divifez  BF  en  8  parties  égales,  cette  divi- 
sion fera  une  échelle  pour  mefuicr  les  parties  F I K  G» 

FIN. 


"f:  .>., 


'    .X 


*• 


'rv. 


^     Cytri^  ^     vS  '^  ' 


7r'  ^é 


n 


n 


jl^- 


■^j^')  ^- 


.'  "S- 


0 


t\ïrf(-«-    '^ï' 


